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Examenul national de bacalaureat 2021
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 2

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
e Timpul delucru efectiv estedetrei ore.
I. THEMA (30 Punkte)

5p | 1. Bestimme das dritte Glied der geometrischen F()tgénzl,wenn b=2 undb,=6.

5 | 2 Gegeben sind die Funktioneh:R - R, f(x)=x+7 und g R -~ R, g(x)=x-7. Berechne

p
(fo9)(7).
5p | 3. Loése in der Menge der reellen Zahlen die Gleichu@g —1=x- 2.

Sp

Sp

Sp

4. Berechne die Warscheinlichkeit dass, eine gewéh#dirliche, einstellige Zahl n , die
Ungleichheit n(n-1)(n-2)(n-3)(n- 4 > Cpruft.

5. Gegeben sind die Punkte A(1,]), B(-1,0), C(3,5 und D(5,6) in dem kartesischen
KoordinatensystenmxOy . Beweise, dass die Punki&, D und die Mitte der Streck&C kollinear
sind.

6. Bestimmex[(0,77) so, das{sinx - cos)® = =.

Il. THEMA (30 Punkte)
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10
1. Gegeben sind die Matrizeip =[0 J und A(a) =

1+22 A
-8 1-A

J, wo a eine reelle Zahl ist .
a) Zeige, dasslet( A(0)) = 1.

b) Zeige, dassA(1) + A(2)-A()A(D) =1,.

c) Gegeben sind die natiirlichen Zahlem und n so, dassA(m)CA(n)=A(m+n). Zeige, dass
m=n=1.

2. In der Menge der reellen Zahlen definiert manukeknipfungxy = X2 + y2 +X+y.

a) Zeige, das§-1)y(-1) = 0.

2 2
b) Beweise, dassny:(x+%J +(y+—;j ——;, fur alle reellen Zahlerx und y.

¢) Bestimme die Menge von reellen Werterso, dassx? Ox*< 4.

I1l. THEMA (30 Punkte)
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1. Gegeben ist die Funktidh: (-2,+) - R, f(x)=x +4x—%|n(x+ 2).

a) Zeige, das$'(x) = (ZXZ(?:ZSZ;)JF 5) xO(=2,+) .

2
X~ +4x—f(x
b) Berechne lim —()
X — +00 X

c) Beweise, dassx® +4x+17:’2—;ln(2x+ 4), fur jede xO(=2,+0) .

2

2. Gegeben ist die Funktioh R:- R, f(x)=1+ :
X% +1

a) Zeige, dassjé(x2 +1) f (x)dx=18.
0

3
b) Zeige, dasg xf (x)dx=4+In5.
1
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c) Beweise, dassF(x+1)=F(x)+1, fur jede reelle Zahlx, wobei F eine Stammfunktiorvon
f ist.
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