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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✆ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….046 
Profilul: Filiera Teoretic✄: sp.: matematic✄-informatic✄, Filiera Voca☎ional✄, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic✄-informatic✄ 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✆ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze  modulul num rului complex   

i

i

34

34

+

−
. 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului cu capetele în punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C . 

(4p) c) S  se calculeze  produsul   de numere complexe   753
iiiip ⋅⋅⋅= . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )23 −,A , ( )2,2B   i ( )34 −,C .  

(2p) f) S  se determine R∈ba,  astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( ) biai +=+
2

65 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze elementul    20062̂     în   ( )⋅,8Z . 

(3p) b) S  se calculeze expresia    8

8

7

10

3

10 CCCE +−= . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  2log5 −=x . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia     0216 =−x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 103 >n . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f ,  ( ) 375 −+= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze      ( )xf ′ ,  R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze         ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f    este strict cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze          
2ln

3ln
lim

−

+

∞→ n

n

n
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p )                                                                     

 Pe )(2 RM  se consider  legea de compozi ie YXYXYX ++⋅=∗ ,  

)(, 2 RMYX ∈  i mul imea 












−≠







=∈= 1,

0
)(2 a

a

ba
AMAG R . 

(4p) a) S  se arate c  „∗ ”  este lege de compozi ie pe  G. 

(4p) b) S  se arate c  legea  „∗ ” este asociativ . 

(4p) c) S  se determine elementul neutru )(2 RME ∈ ,  în raport cu legea „∗ ”. 

(2p) d) S  se determine simetrica matricei 







=

10

01
2I   în raport cu legea „∗ ”. 

(2p) e) S  se determine matricele GX ∈ , care verific  ecua ia 23IXX =∗ . 

(2p) f) S  se determine 

n

a

ba









0
,  pentru  ∗∈ Nn . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

2222 )12(... IIII
n

Iorin n

−=∗∗∗
�� ��� ��

,  N∈∀ n ,  2≥n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f , xxxf cos)( += , R∈x  i irul 
N∈nna )( ,  cu 

),0(0 π∈a   i  )(1 nn afa =+ ,  N∈n .  

(4p) a) S  se arate c  func ia f este strict cresc toare i bijectiv . 

Pentru fiecare N∈n ,  not m cu nb  unica solu ie a ecua iei nxf =)( . 

(4p) b) S  se arate c  irul N∈nnb )(  este strict cresc tor. 

(4p) c) S  se arate c  ∞=
∞→

n
n

blim . 

(2p) d) S  se arate c  1lim =
∞→ n

bn

n
. 

(2p) e) S  se arate c  dac  






 π
∈

2
,00a  atunci irul N∈nna )(  este strict cresc tor. 

(2p) f) S  se arate c  dac  







π

π
∈ ,

2
0a  atunci irul N∈nna )(  este strict descresc tor. 

(2p) g) S  se arate c  pentru orice ),0(0 π∈a  irul N∈nna )(  este convergent i 

2
lim

π
=

∞→
n

n
a . 
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Subiectul I 

a)1. b) e)  -1.b1;a d) c)1. .2 == 60.b-11,c f)  .
2

3
S ===  

Subiectul II 

1 e)  . x)(0,(x)' f d)  7.(0)' f  c)  .
3

2
 b)  .75)(' a) .2

.
5

3
 e)  .

4

1
 xd)  .

25

1
 c)  1. b)  .0̂ a) .1

4
R∈∀>=+=

=

xxf

 

Subiectul III 

( ) .I)12(I)12(2)12(I....I

3I 2,n )

).2)(,0
00

0
deoarece( 

000
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00
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ba
 f)

.3,X0b si }3,1{0)1(,32
a0

ba
X ;32X e)

.
2

1
'0'I' I d)

.0)1)(1(1

0
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a0

ba
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0
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Subiectul IV 

R∈∀≥−= xxxf )(,0sin1)(')a  si }|2
2

{0)(' Zkkxxf ∈+∈<=>= π
π

f este strict crescatoare  

=> +∞=−∞=
∞>−−∞>−

)(lim,)(lim xfxf
xx

 f  este continua (cu probrietatea lui Darboux)=> Imf=R 

b)  11 ),( −−= fnfbn  este strict cresc toare deci .,1 N∈>+ nbb nn  

c)  Deoarece nnb )(  este monoton exist  ).(lim)(limlim 11
xfnfb

xx
n

x

−

∞>−

−

∞>−∞>−
==  

Dac  ∞==>∞===>=∈=
∞>−

−

∞>−

−

∞>−∞>−
n

xxx
n

x
bxffbfbxfbb lim)))((lim)()(limatunci,lim 11

R . 

d) b 10lim1
cos

cos =+=>=+=>=+
∞>− n

b

n

b

n

b
nb n

n

nn

nn  

e) Daca atunci),
2

,0(
π

∈x din a=> ).
2

,()
2

,1())
2

(),0(()(
πππ

offxf ⊂=∈  

Daca a .0cosa  .),
2

,0()
2

,0( 1n0 >=−∈∈=>∈ + nnn aaNna
ππ
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f) Daca 

.
2

]
2

,0[,cos)(

)lim()(limlimlima continua este f Deoarece ).,0(a

oricepentru marginit  simonoton  este )(a sirul ca rezulta ,,
22

adin  si f) si e)Din  )

.0cos

 ),,
2

();
2

(a deci 

),,
2

(1)-,
2

())f( ),
2

f((f(x)a)din  atunci ),;
2
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