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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✆ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….036 
Profilul: Filiera Teoretic✄: sp.: matematic✄-informatic✄, Filiera Voca☎ional✄, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic✄-informatic✄ 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✆ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul num rului complex   27 iz += . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )5,3,1D    la planul  0753 =+++ zyx  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia tangentei la elipsa   65 22 =+ yx   în punctul ( )1,1P  . 

(4p) d) S  se calculeze produsul scalar al vectorilor jiv
��

�

32 −=  i jiw
��

�

+= 3  

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile în punctele ( )1,2−A ,  ( )2,1 −B , i ( )4,4C . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

biai +=







+

3

6
sin

6
cos

ππ
  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze 999,0  cu dou  zecimale exacte. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un num r  { }4,3,2,1,0∈n  s  verifice rela ia  nnn 543 >+ . 

(3p) c) S  se calculeze suma 10
10

1
10

0
10 ... CCC +++ . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia   ( ) ( )12log3log 2
2

2
2 ++=+ xxx  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma r d cinilor polinomului   123 +−= XXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxxf cos2 −= . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ' ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  este strict cresc toare pe R  . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )

( )∫ +

′
1

0 2
dx

xf

xf
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
 În mul imea ( )3Z2M   se consider  submul imea   









∈







= 3Zyx

xy

yx
G ˆ,ˆ

ˆˆ2̂

ˆˆ
.    

(4p) a) S  se verifice c  GI ∈









=

1̂0̂

0̂1̂
2  i GO ∈










=

0̂0̂

0̂0̂
2  

(4p) b) S  se arate c   dac  
3Z∈yx ˆ,ˆ  i 0̂ˆ2̂ˆ 22 =− yx  , atunci 0̂ˆˆ == yx . 

(4p) c) S  se arate c   dac  GBA ∈,  , atunci GBA ∈+  i GBA ∈⋅  

(2p) d) S  se determine num rul elementelor mul imii G  . 

(2p) e) S  se arate c   dac  GA∈  i 2OA ≠ , atunci exist  GB ∈ astfel încât 2IBA =⋅ . 

(2p) f) S  se arate c  opera iile de adunare i înmul ire a matricelor determin  pe mul imea G  

      o structur  de corp. 

(2p) g) S  se dea un exemplu de structur  de corp cu 25 de elemente. 

 
 

 
SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func iile  RR →:f ,   20062 ...1)( xxxxf ++++=  i   

        RR →:F  ,       ( ) ( )∫=

x

dttfxF
0

   , R∈∀x . 

(4p) a) S  se calculeze ( )1f . 

(4p) b) S  se verifice c  ( ) ( ) 11 2007 −=− xxfx  , R∈∀x  

(4p) c) S  se arate c  ( ) 0>xf  , R∈∀x  . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 0>′ xF  , R∈∀x  

(2p) e) S  se arate c  func ia  F    este bijectiv   

Not m cu RR →:g  inversa func iei F   i cu    
2007

1
...

2

1

1

1
+++=a . 

(2p) f) S  se arate c     ( )
2008

2007

0

−=∫ adxxg

a

. 

(4p) g) S  se calculeze 
( )
x

xg

x ∞→
lim . 
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Varianta 36 
 

Subiectul I. 

a) 3=z . 

b)  
5

356
. 

c)  Ecua ia tangentei este  065 =−+ yx  

d)  3=⋅ vu . 

e)  
2

27
=

ABC
S . 

f)  0=a   i  1=b . 

 

Subiectul II. 

1. 

a)  99,0999,0 ≈ . 

b)  Probabilitatea c utat  este  
5

2
=p . 

c)  1024. 

d)  { }1,2−∈x . 

e)  1
321

=++ xxx . 

 

2.   

a)  ( ) xxf sin2 +=′ , R∈∀ x . 

b)  ( ) 1sin1

1

0

−=∫ dxxf . 

c)  ( ) 0>′ xf , R∈∀ x ,  deci func ia  f  este strict cresc toare pe R . 

d)  
( ) ( )

1sin2
1

1
lim

1
+=

−

−

→ x

fxf

x
. 

e)  
( )

( )
( )1cos4ln

2

1

0

−=
+

′

∫ dx
xf

xf
. 

 

Subiectul III. 

a) Evident.   

b)  Dac   
3

Z∈yx ˆ,ˆ , atunci { }1̂,0̂ˆ,ˆ 22 ∈yx . 

0̂ˆ2̂ˆ 22 =− yx , rezult   0̂ˆˆ 22 =+ yx ,  de unde ob inem  0̂ˆ =x  i 0̂ˆ =y . 

c)  Se arat  prin calcul direct. 

d)  Num rul elementelor mul imii  G  este egal cu 932 = . 
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e) Dac  G
ab

ba
A ∈













=

ˆˆ2̂

ˆˆ
, ob inem  ( ) G

ab

ba
baAB ∈













⋅−== −

ˆˆ

ˆ2̂ˆˆ2̂ˆ 221 . 

f)  Se verific  u or axiomele corpului,  folosind i punctele  c)  i  e). 

g) Consider m mul imea cu 25 de elemente 








∈







=

5
Zyx

xy

yx
K ˆ,ˆ

ˆˆ2̂

ˆˆ
.  

Atunci, ( )⋅+,,K   este corpul c utat. 

 

Subiectul IV. 

a)  ( ) 20071 =f . 

b)  Se demonstreaz  prin calcul direct. 

c)  Evident, folosind monotonia func iei putere. 

d)  Pentru orice  R∈x ,  ( ) ( ) 0
c)

>=′ xfxF . 

e)  Din  d)  rezult  c   F  este strict cresc toare, deci injectiv . 

Ob inem  ( )
2007

...
32

200732
xxx

xxF ++++= , de unde  
∞−→x

lim ( ) ∞−=xF   i  

∞→x
lim ( ) +∞=xF   de unde rezult  u or c   F  este surjectiv , deci bijectiv . 

f)  F când schimbarea de variabil   ( ) yxg =   se ob ine concluzia. 

g)  Deoarece func ia  RR →:F   este strict cresc toare i bijectiv  rezult  c  i   

RR →− :1
F   este strict cresc toare i bijectiv ,  având  ( ) ( ) +∞== −

∞→∞→
xFxg

xx

1limlim  

Mai mult,  ( ) yxg =   ⇔   ( )yFx = .  Ob inem:  
( )

=
∞→ x

xg

x
lim

( )yF

y

y ∞→
lim

∞

∞

=
HL ' ( )

0
1

lim =
∞→ yfy

. 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro


