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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✆ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….001 
Profilul: Filiera Teoretic✄: sp.: matematic✄-informatic✄, Filiera Voca☎ional✄, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic✄-informatic✄ 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✆ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p )  

(4p) a) S  se determine ecua ia dreptei care trece prin punctul A(2,-5,3) i este paralel  cu  

      dreapta .
9

3

6

2

4

1 +
=

−

−
=

− zyx
 

(4p) b)  S  se determine valoarea num rului .2007cos2007sin 22 ππ +  

(4p) c)  S  se determine coordonatele punctelor de intersec ie ale hiperbolei   0852 22 =−− yx   

     cu dreapta xy =5  

(4p) d)  S  se calculeze produsul scalar al vectorilor kjiv ++=  i kjiw 2−+= . 

(2p) e)  S  se determine partea real  a num rului complex 
i

i

23

32

−

+
. 

(2p) f) S  se determine aria unui triunghi având lungimile a dou  laturi de 4 i 5, iar unghiul  

     dintre ele de �30 . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine suma coeficien ilor polinomului 3)45( −X . 

(3p) b) S  se determine câte numere de 3 cifre distincte se pot forma folosind cifrele  2,3,4,5. 

(3p) c) Se consider  func ia   f : R →R,  ( ) 3−= xxf .   

      S  se calculeze num rul ).3()2()1()0()1()2()3( fffffff ⋅⋅⋅⋅−⋅−⋅−  

(3p) d) S  se determine partea întreag  a num rului .42  

(3p) e) S  se determine probabilitatea ca un element n din mul imea {0,1,2,3} s  verifice  

      rela ia nnnn 6253 +=+ . 

 2. Se consider  func ia   f : ( 0, ∞ ) →R,  
)1(

1
)(

+
=

xx
xf . 

(3p) a) S  se arate c  ( )
1

11

+
−=

xx
xf ,  ( )∞∈∀ ,0x . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  ( )∞∈ ,0x . 

(3p) c) S  se calculeze 
1

5,0)(
lim

1 −

−

→ x

xf

x

. 

(3p) d) S  se calculeze aria suprafe ei plane cuprins  între axa Ox, graficul func iei f  i dreptele 

     1=x   i  2=x . 

(3p) e) S  se calculeze  ( ))(...)2()1(lim nfff
n

+++
∞→

. 
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  SUBIECTUL III (20p) 

 
Se consider  matricea  








=

01

11
A   i irul 

0)( ≥nnF   definit prin rela ia de recuren   

11 −+ += nnn FFF ,  ∗∈ Nn ,  cu   00 =F ,  11 =F . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul i rangul matricei  A. 

(4p) b) S  se calculeze 2F  i 
3F . 

(4p) c) S  se arate c    2

2 IAA +=    i    11 −+ += nnn AAA ,  N∈∀ n ,  2≥n . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  







=

−

+

1

1

nn

nnn

FF

FF
A ,  ∗∈∀ Nn . 

(2p) e) Utilizând rela ia  nn
AA )(det)det( = ,  s  se arate c    n

nnn FFF )1(2

11 −=−⋅ −+ ,  ∗∈∀ Nn .  

(2p) f) Utilizând  egalitatea nmmn AAA +=⋅ ,  s  se arate c  

       
11 −++ ⋅+⋅= mnmnmn FFFFF , N∈∀ n ,  ∗∈∀ Nm . 

(2p) g) S  se arate c   
11 1

1)1(

+= +

+

=
⋅

−
∑

n

n
n

k kk

k

F

F

FF
,  ∗∈∀ Nn . 

  

 SUBIECTUL IV (20p) 

 Se consider  numerele reale a, b, ba <<0  i func iile R→∞),0(:f , ( ) R→∞,:g 0 , 

x

x
xf

)1ln(
)(

+
= , ( ) ( ) xxlnxg −+= 1 ,  ( )∞∈∀ ,x 0 . 

(4p) a) S  se calculeze    ( )xg ′ ,  ),0( ∞∈x . 

(4p) b) S  se arate c    ( ) 0<xg ,  ( )∞∈∀ ,0x . 

(4p) c) S  se arate c     1)( <xf ,  ( )∞∈∀ ,0x . 

(2p) d) S  se arate c      ∫ <+

1

0
3

1
)1ln( dxxx . 

(2p) e) S  se calculeze    )(lim
0

xf
x→

  i   )(lim xf
x ∞→

. 

(2p) f) S  se calculeze ∫
>
→

bx

axx
x

dttf
x

)(
1

lim

0
0

. 

(2p) g) S  se calculeze ∫∞→

bx

ax
x

dttf
x

)(
1

lim . 
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Subiectul I 

a) 





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15
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3

102

15

102
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 )c  .1 b) .
9

3

6

5

4

2 zyx
. d) 0. e) 0. f) 5. 

Subiectul II 

1. a)1. b) 243

4 =A . c) 0. d) 6. e) 
2

1
. 

2 .a) Calcul direct. b) ( )
( )

( ) d) ;
4

3
1c) ;

1

11
22

−=′
+

+−=′ f
xx

xf
3

4
ln . e) 1. 

Subiectul III 

a) .2,1)b ;201det 32 ===⇒≠−= FFrangAA  

c) 11

2

2 ;
11

12
−+ +=+=








= nnn

AAAIAA  se obtine inmultind relatia precedenta cu .1−n
A  

d) 







=









+

+
=⋅=

+

++

−

+++

nn

nn

nnn

nnnnn

FF

FF

FFF

FFF
AAA

1

12

1

111 . 

e) ( ) ( ) ( ) 2

11det1det nnn

nnn
FFFAA −⋅==−= −+ . 

f) mnmn AAA +=⋅ si inlocuim pe mn AA , si mnA +  din d). 

g) 
( )

( ) .1,
1

1 1 1 1

1

11

11

2)

1

1

≥∀=

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Subiectul IV 

a) ( ) ;
1+

−=′
x

x
xg  

b) ( ) ( ) ( )⇒∞∈∀<′⇒∞∈∀>+> ,0,0,0,01,0
)

xxgxxx
a

g strict descrescatoare pe 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ).,0,0,0;0,0 ∞∈∀<⇒∞∈∀<⇒∞ xxgxgxg  
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c) ( )
( ) ( )

( ) ( ).,0,000
1ln

1 ∞∈∀<⇔<⇔<
−+

⇔< xxg
x

xg

x

xx
xf  

d) Din b) ( ) ( ) ( ) ( )∫∫ ∫ <+⇒<+⇒∞∈∀<+⇒
1

0

1

0

1

0

22 .
3

1
1ln1ln,0,1ln dxxxxdxxdxxxxxxx   

e) ( )
( ) ( )

.0
1ln

lim;1
1ln

limlim
00

=
+

=
+

=
∞→→→ x

x

x

x
xf

xxx
 

f)  Fie F : [ ) R→∞,0  o primitiva a functiei f. Avem: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )
ab

ax

axa

bx

bxb

axafbxbf

x

axFbxF

x

dttf

x

xHospitallx

bx

ax

x

−=
+

−
+

=

=
−

=
−

=

→

→→→

∫

1ln1ln
lim

1
limlimlim

0

0

0

0

'00  

g) f continua pe [ ]bxax, implica,  ( )bxaxu x ,∈∃  astfel incat  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )x

bx

ax
ufabxufaxbxdttf∫ −=⋅−= , ∞→x  implica ∞→xu . Avem: 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) .00limlim
1

lim =⋅−=−=−=
∞→∞→∞→ ∫ abufabufabdttf

x
x

u
x

u

bx

axx xx
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