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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….095 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

     În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )0,0O ( )6,8 −−A , ( )6,8B , 

( )8,6−C  . 
(4p) a) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului  ( )AB . 

(4p) b) S  se arate c   OCOBOA == . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea segmentului ( )AC  . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului  ABC. 

(2p) e) S  se calculeze  �60sin 2 �30cos 2+ . 

(2p) f) S  se calculeze, în mul imea numerelor complexe, num rul  ( )( )ii 8668 ++ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve în ∗R  ecua ia  ( ) 2log 2
2 =x . 

(3p) 
b) S  se calculeze  232 2

3 −⋅C . 

(3p) c) S  se calculeze primul termen al dezvolt rii ( )323 +x . 

(3p) d) S  se determine câte numere { }5,4,3,2,1,0∈n  verific  inegalitatea  0342 ≤+− nn . 

(3p) e) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia  22 xx =+ . 

 2. 

       Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) 25 4 += xxf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )1f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  
1

lim
→x

( )
1

7

−

−

x

xf
. 

(3p) d) S  se determine punctul de extrem al func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
−

1

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea  ( )R3M  se consider  matricele  
















=

000

000

000

3O ,  
















=

100

010

001

3I ,     

      
















=

000

200

110

A   i  
















−

−

=

100

210

111

B . 

(4p) a) S  se calculeze  determinantul matricei  B. 

(4p) b) S  se arate c   3
3

OA = .  

(4p) c) S  se arate c   BIBAAB −== 3 . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) BIA ⋅+ 3 . 

(2p) e) S  se demonstreze c   ( ) ( ) 1detdet 2
33 =+−⋅+ AAIAI . 

(2p) f) S  se calculeze  1032 11...432 AAAA ++++ . 

(2p) 
g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) =+

n
AI3

















100

210

1 2

n

nn

, pentru 

orice *N∈n   . 
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider   func ia  ( ) R→∞,0:f ( )

x

x
xf

1
ln

+
= . 

(4p) a) S  se calculeze  ( ) ( )21 ff + . 

(4p) b) S  se arate c  ( )xf ′
( )1

1

+
−=

xx
,  0>x .  

(4p) c) S  se calculeze  ( )∫
−

′⋅

1

1

e

dxxfx . 

(2p) d) S  se demonstreze c  func ia  f   este descresc toare pe  ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ 







−







e

dxxf
x

f

1

1
 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim
( ) ( ) ( )

n

nfff +++ ...21
. 
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Varainta 95 

 

Subiectul I 

 

a)     Coordonatele punctului M , mijlocul segmentului [ ]AB , sunt  0=
M

x , 0=
M

y . 

b)     10=OA , 10=OB , 10=OC . 

c)    210=AC . 

d)     100=
ABC

S . 

 e)     �60sin 2 �30cos 2+
2

3
= . 

f)     iz 100= . 

 

Subiectul II 

1. 

a)  { }2,2−∈x . 

b)   3322

3
2 −=−⋅C . 

c)    primul termen al dezvolt rii este 327x . 

d)     3 numere. 

 e)    { }2,1−∈x  . 

2. 

a)    ( ) 71 =f . 

b)    ( ) 320xxf =′ . 

c)      
1

lim
→x

( )
1

7

−

−

x

xf
= 20 . 

d)    0=x  este punct de minim local. 

e)    ( ) 6

1

1

=∫
−

dxxf . 

 

Subiectul III 
 

a)      1det =B . 

b)      
















=

000

000

200
2

A , 3

3
OA = . 

c)     BIBAAB −== 3 . 

d)      ( )
33

)

3
IBBIBABBIA

c

=+−=+=⋅+ . 

e)      Prin calcul ob inem  ( ) ( ) 111detdet 2

33
=⋅=+−⋅+ AAIAI . 
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f)       Din punctul b) rezult  3,
3

≥∀= kOA
k .  

Atunci 21032 3211...432 AAAAAA +=++++  
















=

000

400

820

. 

g)    Consider m  :)(nP ( ) =+
n

AI3

















100

210

1 2

n

nn

, 
*N∈n   . 

          Evident )1(P   este adev rat . 

Presupunând c  )(kP  este adev rat  pentru ∗∈ Nk , ar t m c  )1( +kP  este 

adev rat .  

 Dar   )()()(
33

1

3
AIAIAI

kk ++=+ +
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
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
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













+

+++

=

100

2210

1211 2

k

kkk

















+

++

=

100

)1(210

)1(11 2

k

kk

. 

 

Deci )1( +kP  este adev rat . Ambele etape fiind verificate, concluzion m c  )(nP  

este adev rat ., ∗∈∀ Nn . 

 

Subiectul IV 

a)       ( ) ( ) 3ln
2

3
2ln

2

3
ln2ln21 =








⋅=+=+ ff . 

b)      ( )xf ′ 0,
)1(

1

1

11
ln

2
>

+
−=

+
⋅

−
=

′








 +
= x

xxx

x

xx

x
. 

c)      ( ) 12ln)1ln(
1

1
1

1

1

1

)
1

1

−=+−=
+

−=′⋅

−−−

∫∫
ee

b
e

xdx
x

dxxfx . 

d)       Din punctul b) rezult  c   ( ) ( )∞∈∀<′ ,0,0 xxf , deci func ia  f   este 

descresc toare pe  ( )∞,0 . 

e)        
∞→x

lim ( )xf
∞→

=
x
lim 01ln

1
ln ==

+

x

x
. 
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f)      ( )
x

x

x

xxf
x

f
1

ln
1

1
1

ln
1 +

−

+

=−







x

x

x
x ln

1
)1(ln =









+
+= , 0>∀x . 

     Atunci  ( )∫ 







−







e

dxxf
x

f

1

1
∫∫ −==

e

e

e

dxxxdxx

1

1

1

)ln(ln 1)ln(
11

=−=
ee

xxx . 

g)     
∞→n

lim
( ) ( ) ( )

n

nfff +++ ...21
∞→

=
n
lim

n

n

n 1
ln...

2

3
ln

1

2
ln

+
+++

 

∞→
=

n
lim

n

n

n







 +
⋅⋅⋅

1
...

2

3

1

2
ln

0
)1ln(

lim =
+

=
∞→ n

n

n
. 
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