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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….094 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,1A  la punctul ( )3,1−B . 

(4p) b) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele ( )5,1M  

i ( )1,1−N . 

(4p) c) S  se calculeze xsin , pentru 
5

1
cos =x , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) 
d) S  se calculeze 

77

ππ 22
sincos +  . 

(2p) e) S  se calculeze conjugatul num rului complex ( )( )ii 212 −+ . 

(2p) f) S  se calculeze suma de numere complexe 432
iii ++ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
11

31

−
. 

(3p) b) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 3−=xf , unde RR →:f , ( ) 12 +−= xxf . 

(3p) c) S  se calculeze în câte moduri se pot aranja pe un raft 4 c r i. 

(3p) d) S  se determine numerele reale yx,  astfel încât s  aib  loc egalitatea 










−

+
=









+− 21

243

11

2

y

x

y

x
. 

(3p) e) S  se determine probabilitatea ca un element n din mul imea { }5,4,3,2,1,0  s  verifice 

rela ia 642 1 ≤+n . 

 2.  

(3p) a) S  se calculeze
28

14
lim

−

+

∞→ n

n

n
. 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫− +
1

1

4 2 dxx . 

(3p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x , unde ( ) R→∞,0:f , ( ) xxxf ln3= . 

(3p) d) S  se arate c  func ia ( ) R→∞,0:f , ( ) xxxf ln+= , este cresc toare pe intervalul 

( )∞,1 . 

(3p) e) S  se calculeze 
1

1
lim

2

1 −

−

→ x

x

x
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea numerelor reale se define te legea “� ” , prin    3444 +++= yxxyyx � ,   

R∈∀ y,x . 

(4p) a) S  se calculeze 21� . 

     (4p) b) S  se verifice c   ( )( ) 1114 −++= yxyx � ,   R∈∀ y,x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( )zyxzyx ���� = ,      R∈∀ z,y,x . 

(2p) d) S  se determine elementul R∈e , care verific  rela ia xxeex == �� , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se arate c , dac   1−=yx � , atunci 1−=x  sau 1−=y . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( ) ∗− ∈∀−+= Nnaaaa
nn

orinde

,114... 1

����� ���   i  R∈∀ a . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) 11...11

2007

−=−−−
���� ����� ��

���

oride

xxx . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  
  Se consider  func ia RR →:f , ( )

12

4

+
=

x

x
xf . 

(4p) a) S  se verifice c     ( ) R∈∀
+

+−= x,
x

xxf
1

1
1

2

2 . 

(4p) b) S  se calculeze   ( )2)(lim xxf
x

−
∞→

. 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia   f   este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

(2p) e) S  se calculeze 
( )
x

xf

x ∞→
lim . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) g) S  se rezolve în R , ecua ia ( ) ( ) 02 =+ xfxf . 
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Subiectul I 

a)      5=AB . 

b)       Coordonatele punctului P , mijlocul segmentului [ ]MN , sunt 0=
P

x , 3=
P

y . 

c)     
5

62
sin =x . 

d)    1
7

sin
7

cos 22 =+
ππ

. 

e)    iz 34 += . 

f)    iiii −=++ 432 . 

 

Subiectul II 

1. 

a)       4
11

31
=

−
. 

b)     { }2,2−∈x . 

c)     4 c r i se pot aranja pe un raft în 24 moduri. 

d)     2−=x  i 
2

3
=y . 

e)      1=p .   

2. 

a)    
2

1

28

14
lim =

−

+

∞→ n

n

n
. 

b)   ( )
5

22
2

1

1

4 =+∫− dxx . 

c)    ( )xf ′ )1ln3(2 += xx . 

d)     ( ) ),0(,0
1

1 ∞∈∀>+=′ x
x

xf ⇒  func ia f  este cresc toare pe intervalul ( )∞,1 . 

e)    2
1

1
lim

2

1
=

−

−

→ x

x

x
.   

    

Subiectul III 
 

a)   2321 =�  

b)    ( )( ) yxyxxyyxxyyx �=+++=−+++=−++ 34441)1(41114  

c)   ( ) =+++= zyxxyzyx ��� )3444(  

1516161616161616 +++++++ zyxzxyzxyxyz  ( )zyx ��=        

d) Din xex =� , R∈∀x ⇒ xexxe =+++ 3444 , R∈∀x  
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⇒ xeex =+++ 34)44( , R∈∀x . Ob inem c  R∈−=
4

3
e . 

e) Folosind b) ob inem : ( )( ) 11114 −=−++ yx , adic  

( )( ) 011 =++ yx 1−=⇒ x  sau  1−=y . 

f)     Not m :)(nP   ( ) ,114... 1 −+= − nn

orinde

aaaa ����� ���
∗∈ Nn . 

        Evident )1(P  este adev rat . 

        Presupunând c  )(kP  este adev rat  pentru ∗∈ Nk , ar t m c  )1( +kP  este 

adev rat .  

       Dar   ( )[ ] aaaaaaaaa
kk

orikde

c

orikde

��
�������
�������� ��� 114)...(... 1

1

)

1

−+== −

++

 

( )[ ] ( ) 1141)1(11144
11

)

−+=−++−+=
+− kkkk

b

aaa . 

       Deci )1( +kP  este adev rat . Ambele etape fiind verificate, concluzion m c  

( ) 114... 1 −+= − nn

orinde

aaaa ����� ��� , ∗∈∀ Nn . 

g)     Din punctul f) ob inem  ( ) ( ) ( ) 1141...11 20073006

2007

−=−⋅=−−− xxxx

oride

���� ����� ��
��� . 

Rezult  0=x . 

 

Subiectul IV 
 

a) Prin calcul ob inem  R∈∀=
+

=
+

+−
=

+
+− xxf

x

x

x

x

x
x ),(

11

11

1

1
1

2

4

2

4

2

2 . 

b) ( ) 1)(lim 2 −=−
∞→

xxf
x

. 

c) ( )xf ′
22

23

22 )1(

)2(2

)1(

2
2

+

+
=

+
−=

x

xx

x

x
x , R∈∀ x . 

d) Dac  ( ]0,∞−∈x , atunci din c) rezult  c   ( ) 0≤′ xf , deci func ia   f   este 

strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

e)          
( )

+∞=
+

=
∞→∞→ 1

limlim
2

3

x

x

x

xf

xx
. 

f)        ( ) ∫∫ =








+
+−=

1

0

2

2

1

0
1

1
1 dx

x
xdxxf    

3

2

4
11

3

1
−

π
=+− arctg . 

g)        Din ( )
12

4

+
=

x

x
xf , R∈∀ x , rezult  c  0)( ≥xf , R∈∀ x  i  0)( 2 ≥xf , 

R∈∀ x . Atunci  ( ) ( ) 00 2 ≥+= xfxf , cu egalitate dac  i numai dac  

( ) ( ) 02 == xfxf . Rezult  0=x  solu ie unic . 
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