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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….090 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )73 −,A  la punctul ( )37,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 2137 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  6. 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i52 −− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )73 −,A  i ( )37,B −   s  fie pe 

dreapta  de ecua ie       0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC ,dac  în triunghiul ABC, 108 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
330

210

−−

−−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

25≤!n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    3216 =x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  3log2 =x . 

(3p) e) S  se calculeze suma coeficien ilor polinomului 12 36 +−= XXf , [ ]Xf R∈ . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
10

1
10

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze        ( )nf
n ∞→
lim  .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

104

52
A , 








=

00

00
2O  i 








=

10

01
2I , 24IAB −= . 

 (4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A  i determinantul matricei B . 

 (4p) b) S  se arate c  AA 122 = . 

 
(4p) c) S  se calculeze ( )24IBB − . 

 
(2p) d) S  se arate c    ( ) ( ) ( )DCDC ⋅=⋅ detdetdet , pentru orice ( )R2, MDC ∈ . 

 
(2p) e) S  se rezolve sistemul 





∈
=+

=+
Ryx

yx

yx
,,

02

0
. 

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice ,s  se demonstreze c  AA nn ⋅= −112 , 

∗∈∀ Nn . 

 (2p) g) Se consider  { }∗∈= NnAG
n . S  se arate c  G  este infinit . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) ( )232 +−= xxxxf  . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ x,xf . 

(4p) b) S  se verifice c     ( ) xxxxf 23 23 +−= ,    R∈∀ x . 

(4p) c) S  se rezolve, în  R , ecua ia   ( ) 0=′ xf . 

(2p) d) S  se arate c   func ia  f  are un punct de maxim local i un punct de minim local . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀ x   . 

(2p) g) S  se arate c  exist  func iile  RR →:g , RR →:h , strict  cresc toare pe R  , 

astfel încât s  avem egalitatea ( ) ( ) ( )xhxgxf −= ,   R∈∀ x . 
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            Varianta 90 

 

SUBIECTUL I 

a) 210=AB . 

b) 13=a �i 11−=b . 

c) 39=S . 

d) iz 52 +−= . 

e) 1=a �i 4=b . 

f) 412=BC . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 30)det( −=A . 

b) 
5

4
=p . 

c) 
4

5
=x .  

d) 8=x . 

e) Suma coeficienŃilor polinomului f este 0=S . 

2. 

a) 
11

10
)(

x
xf −=′ . 

b) 10
1

)1()(
lim

1
−=

−

−

→ x

fxf

x
. 

c) 0=x  este asimptotǎ verticalǎ. 

d) 
9

1

29

1
10)(

9

2

1

+
⋅

−=∫ dxxf . 

e) 10)(lim =
∞→

nf
n

 

 

SUBIECTUL III 

 

a) 0)det( =A , iar 32)det( −=B . 

b) AA 122 = . 

c) ( )
22

2

2
3232124 IIAAIBB =+−=− . 

d) Fie 







=

dc

ba
C  �i 








=

ig

fe
D , atunci 









++

++
=⋅

dicfdgce

biafbgae
DC de 

unde =−−−−+++=⋅ bidgbiceafdgafcebgdibgcfaediaecfDC )det(

( )( ) )det()det( DCgfeibcadbiceafdgbgcfaedi ⋅=−−=−−+ . 
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e) SoluŃia sistemului este 0=x  �i 0=y . 

f) Fie AAnP
nn 112:)( −= , n∈N*.  

       AAP =:)1( ,(A). 

Presupunem )(kP (A) si demonstrǎm )1( +kP (A), unde k≥1. 

AAkP
kk 112:)( −= , iar AAkP

kk 12:)1( 1 =+ + .  

Dar : AAAAAAA
k

b
kkkk 121212

)
2111 ==⋅=⋅= −−+ . 

De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

g) Presupunem cǎ mulŃimea G este finitǎ atunci N∈∃ pk, , pk ≠ dar 

pk AA = pkAA
pkpk

f

=⇔=⇔=⇔ −−−− 1111
)

12121212 (F). Deci presupunerea 

fǎcutǎ este falsǎ rezultǎ mulŃimea G este infinitǎ. 

  

SUBIECTUL IV 

 

a) 263)( 2 +−=′ xxxf  

b) Calcul direct. 

c) ,02630)( 2 =+−⇔=′ xxxf
3

33
12

2,1

±
=⇒=∆ x . 

d) 










∞

+
∪









 −
∞−∈∀>′ ,

3

33

3

33
,,0)( xxf �i 










 +−
∈∀<′

3

33
,

3

33
,0)( xxf   

⇒punctul 
3

33 −
=x  este un punct de maxim local, iar punctul 

3

33 +
=x  este 

un punct de minim local. 

e) 
4

1
23)(

1

0

1

0

2

1

0

3

1

0

=+−= ∫∫∫∫ xdxdxxdxxdxxf . 

f) Calcul direct. 

g) Din f) ⇒ ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ tftftftftf , R∈∀ t .  

     Integrând obŃinem cǎ: 

( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )∫∫∫ +′−′−+′+′=′

xxx

dttftfdttftfdttf

0

2

0

2

0

1
2

1
1

2

1
)( . 

Notǎm  ( )( ) ( )( ) )(1
2

1

0

2
xgdttftf

not
x

=+′+′∫ �i ( )( ) ( )( ) )(1
2

1

0

2
xhdttftf

x

=+′−′∫ . ObŃinem 

cǎ  )()()0()( xhxgfxf −=− )()()( xhxgxf −=⇔ unde funcŃiile h  �i g sunt strict 

crescǎtoare deoarece derivatele lor sunt pozitive R∈∀ x . 
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