
�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 088 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….088 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul 







− 0,

2

1
A  la punctul 








0,

2

1
B . 

(4p) b) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 









− 0,

2

1
A  i 








0,

2

1
B . 

(4p) c) S  se calculeze xcos  dac  
2

1
sin =x  i 








∈ π

π
,

2
x . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului complex iz 21−−= . 

(2p) e) S  se calculeze suma de numere complexe 432
iiii +++ . 

(2p) f) S  se afle aria triunghiului ABC , dac  ( ) °= 90ˆCABm , ( ) °= 30ˆBCAm  i 6=BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
aa

aa

cossin

sincos

−
, R∈a . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element n  al mul imii { }5,4,3,2,1  s  verifice 

rela ia  203 >n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    039 =−x  . 

(3p) 
d) S  se rezolve ecua ia  1log

2

1 −=x , 0>x . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    6

6

4

6

2

6 AAAE +−= . 

  

 2. Se consider  func ia RR →− }1{\:f ,   ( )
1

2

+

+
=

x

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze  ( ) ( ) ( )432 fff ++ . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , { }1−∈ -Rx . 

(3p) c) S  se calculeze ( )nf
n ∞→
lim . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale a func iei  f  . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea numerelor reale se consider  legea de compozi ie ""� definit  prin 

,yxxyyx 1222 +++=� R∈∀ y,x . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) 21 �− . 

(4p) b) S  se verifice c    ( )( ) ,yxyx 1112 −++=�   R∈∀ y,x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( ) ,zyxzyx ���� =    R∈∀ z,y,x . 

(2p) d) S  se g seasc  dou  elemente QR -∈b,a , cu proprietatea N∈ba � . 

(2p) e) S  se arate c  , dac  1−=yx � , atunci 1−=x  sau 1−=y . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) ( ) 20042003...10...20032004 ������� −−  <  0 . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) 112... 1 −+= − nn

aorinde

aaaa
�����
��� , ∗∈∀ Nn  R∈∀a . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f , ( ) 42 += xxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ' , R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(4p) c) S  se arate c  func ia f este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se arate c  dreapta de ecua ie xy = este asimptota c tre ∞+ la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) ( )xfxfxfxf 200421198411 +=+ . 
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                                  Varianta 088 

 

 

SUBIECTUL  I 

 
a) .1  

b) ( )0,0O . 

c)
2

3
−  

d) i21+−  

e) 0  

f) 
2

39
. 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 1. 

b)
5

3
. 

c) 
2

1
. 

d) 2 . 

e) 390 . 

2. 

 a) 
60

227
. 

b) 
( )2

1

1

+

−

x
 . 

c) 1 . 

d) 1−=x  este asimptot  vertical  . 

e)
2

3
ln1+ . 

 

SUBIECTUL III 

 

a) ( ) 121 −=− � . 

b) ( ) ( ) =−+++=+++= 122221222 yxxyyxxyyx �  ( )( ) 1112 −++ xy . 

c) Din b), 

( ) zyx �� =4 ( )( )( ) 1111 −+++ zxy . 

( )zyx �� ( )( )( ) 11114 −+++= xzy . 

Deci, ( ) ( ) ∈∀= zyxzyxzyx ,,,���� R. 

d) Lu m ∈+−== 21ba R\Q.  
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e) Din b), avem 

( )( ) 1112 −++= yxyx � . Atunci ( )( ) 0112 =++ yx . 

Ob inem 1−=x  sau 1−=y . 

f) ( ) ( ) ( ) 0120042003....101....20032004 <−=−−− �������� . 

g) Din b) ob inem ( )( ) ( ) 1121112
2

−+=−++= aaaaa � . 

Presupunem ������� ���
orikde

aaa ....... ( ) 112 1 −+= − kk a , adev rat  ∗∈∀ Nk  , R∈∀a . 

Si demonstr m ������� ���
orikde

aaa
1

.......
+

( ) 112
1

−+=
+kk a  

 

������� ���
orikde

aaa
1

.......
+

= ( )
�� ��� ��
���

orikde

aaa ..... a� = 

( )[ ] ( )[ ] =+⋅+−++⋅−+= −− 1211221122 11
aaaa

kkkk

 

( ) ( ) 1112 −++= aa
kk  , adev rat  ,deci ������� ���

orinde

aaa ....... = ( ) 112 1 −+− nn a , ∗∈∀ Nn , R∈∀a . 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) ( ) ,
42 +

=′
x

x
xf  R∈x . 

b) 
( ) ( )

0

0
lim

0 −

−

→ x

fxf

x
( ) 00 =′= f . 

c) ( ) ,0=′ xf  rezult  0=x . 

x ∞−                   0               + ∞     

( )xf ′              -            0         +                 

)(xf                            2               

Rezult  ca f este strict descresc toare pe ( ]0,∞− . 

d) ( )xf
x ∞→
lim +∞= . 

e) Din d), deducem c  f  nu admite asimptota orizontal  spre + ∞ . 

 Studiem asimptota oblic . 

=m
( )

=
∞→ x

xf

x
lim =

+

∞→ x

x

x

4
lim

2

1 

=n ( )[ ] =−
∞→

mxxf
x
lim [ ]=−+

∞→
xx

x
4lim 2 0  

Avem c  xy =  este asimptota oblic  spre ∞+ . 

f) ( )∫ ′
1

0

dxxf ( ) 25
1

0
−== xf . 

g) Dac  0<x , din c)  rezult  ( ) ( )xfxf 2111 <  iar  ( ) ( ),20041984 xfxf <   
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deci  ( ) ( ) ( ) ( )xfxfxfxf 200421198411 +<+ . Atunci 0<x  nu poate fi solu ie.  

Analog , 0>x  nu poate fi solu ie. R mane 0=x  este solu ie unic . 
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