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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….085 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria triunghiului ABC , dac  4=AB , 6=AC  i 8=BC . 

(4p) b) S  se determine distan a dintre punctele ( )0,2A  i ( )2,0B . 

(4p) c) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 

( )0,2A  i ( )2,0B . 

(4p) d) S  se calculeze 
3

cos
3

sin2
ππ

. 

(2p) e) S  se verifice dac  punctele ( )0,1A , ( )1,0B  i ( )1,2 −C  sunt coliniare. 

(2p) 
f) S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )41 i+ . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul matricei 









=

−x

x

A
21

12
, R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 5log25log10log 222 +− . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1,0∈n  s  fie solu ie a ecua iei 

93 =n  

(3p) d) S  se determine num rul natural n, 3≥n astfel încât 43 =nC . 

(3p) e) S  se calculeze expresia 
21

11

xx
E += , unde 21 , xx  sunt solu iile ecua iei 

0452 =+− xx . 

 2. Se consider  func ia { } RR →3,1\:f , ( )
34

2
2 +−

=
xx

xf .     

(3p) a) S  se arate c  ( )
1

1

3

1

−
−

−
=

xx
xf , { }3,1\R∈∀x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , }3,1{\R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 +

−−

−→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
−

0

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )xfx
x

2lim
∞→

 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 
    În mul imea ( )R2M  se consider  matricele 








=








=

10

01

22

11
2I�iA . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A . 

(4p) b) S  se verifice c  AA 32 = . 

(4p) c) S  se rezolve sistemul 




=+

=+

022

0

yx

yx
, R∈yx, . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  AA
nn 13 −=  , ∗∈∀ Nn . 

     (2p) e) S  se determine num rul real  a,  astfel încât  ( )( ) 222 IaAIAI =++ . 

(2p) f) S  se g seasc   o matrice  ( )R2MB ∈ , astfel încât  BAAB ≠  . 

     (2p) g) S  se demonstreze c  matricea 200520042
AA...AA −+++  are toate elementele strict 

negative. 

   

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  
   Se consider  func ia   RR →:f  , ( )

( )( )221

12
22 +++

+
=

xxx

x
xf      i irul  ( ) 1≥nna  ,  

      definit prin   ( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 , 1≥∀n . 

(4p) a) S  se verifice c     ( )
( ) 11

1

1

1
22

++
−

+
=

xx
xf , R∈∀x . 

(4p) b) S  se calculeze    ( )xf ′ , R∈x . 
     (4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei   f . 

     (2p) d) S  se arate c        
( )

1,
11

1

2

1
2

≥∀
++

−= n
n

an . 

(2p) e) S  se calculeze    n
n

a
∞→

lim . 

    (2p) f) S  se calculeze 2

2

1
lim nan
n

⋅







−

∞→
. 

    (2p) g) S  se calculeze     ( )∫
1

0

dxxf . 
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SUBIECTUL  I 

a) 153 . 

b) 2 . 

c) 










2

2
,

2

2
P  

d)
2

3
. 

e) Punctele sunt coliniare 
f) 4− . 
 

SUBIECTUL II  

1. 

a) 0 . 

b)1. 

c) .
6

1
 

d) 4  

e) .
4

5
 

2. 

a) =
−

−
− 1

1

3

1

xx 34

2
2 +− xx

. 

b) ( )xf ′ =
( ) ( )

.
3

1

1

1
22

−
−

− xx
 

c) 
16

3
. 

d)
2

3
ln . 

e) 2  
 
SUBIECTUL III 

a) Adet = 0 . 

b) 2A  = 








66

33
=3 









22

11
= A3 . 

c)Matricea sistemului este 








22

11
; 0=∆ ,atunci sistemul este compatibil nedeterminat 

Fie  ay = ∈R;atunci  ax −= ∈R. )({ }RaaaS ∈−= |,  . 

d)Din b) avem AA 32 =  ,deci verificarea este f cut . 
Ar t m c  1+⇒ kk PP . 
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Presupunem AA
kk 13 −= , ∗∈∀ Nk Demonstr m 

AA
kk 31 =+ . AAAAA

kkk ⋅⋅=⋅= −+ 11 3 = AA
kk 333 121 ⋅=⋅ −−

A
k3= ,adev rat . 

Atunci AA
nn 13 −=  , ∗∈∀ Nn . 

e) ( )( ) =++ aAIAI 22 ( ) .22 14 IAaI =++ Deci , 

014 =+a sau 
4

1
−=a . 

f)Fie 







=

dc

ba
B ( )R2M∈ . AB = 









++

++

dbca

dbca

2222
; 

=BA 








++

++

dcdc

baba

22

22
.Cum BAAB ≠  , ob inem 

baca 2+≠+  sau badb 2+≠+  sau 2 dcba 22 +≠+  sau dcdb 222 +≠+ .Avem 

bc 2≠ .Alegem =B 








23

11
. 

g)Din d), 200520042
AA...AA −+++ = AAAAA

200420032 33...33 −++++ = 

= A ( )200420032 33...331 −++++ = 







−

−

− 2004
2004

3
13

13
A A







 +
−=

2

31 2004

. 

Deci matricea 200520042
AA...AA −+++  are toate elementele strict negative. 

 

SUBIECTUL IV 

a)
( ) ( )[ ]( )

=
+++

−−++
=

++
−

+ 111

122

11

1

1

1
22

22

22
xx

xxx

xx ( )[ ]( )111

12
22

+++

+

xx

x
. 

b) ( )xf ′ =
( )

( )

( )
,

22

12

1

2
2222 ++

+
+

+
−

xx

x

x

x
R∈∀x . 

c) ( )xf
n ∞→
lim =0,  rezult  c  0=y este asimptot  orizontal  spre + ∞ . 

d) ( ) ;
12

1

11

1
1

22 +
−

+
=f  

 

   ( ) ;
13

1

12

1
2

22 +
−

+
=f  

………………………… 

   ( )
( )

;
11

1

1

1
22

++
−

+
=

nn
nf  

Ob inem
( )

1,
11

1

2

1
2

≥∀
++

−= n
n

an . 

e) n
n

a
∞→

lim =
2

1
; 

f) 2

2

1
lim nan
n

⋅







−

∞→
 =

( )
2

2
11

1
lim n

nn
⋅










++∞→
.1=  
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g) ( )∫
1

0

dxxf = ∫
1

0 ( )
dx

xx 










++
−

+ 11

1

1

1
22

= ( )
1

0

1

0
1+− xarctgarctgx  = .2

2
arctg−

π
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