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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….084 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze  conjugatul num rului complex   i34 − . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de  punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C . 

(4p) c) S  se calculeze aria unui p trat care are diagonala de lungime 25 . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )23 −,A , ( )2,2B   i ( )34 −,C .  

(2p) f) S  se determine perimetrul unui triunghi dreptunghic isoscel care are o catet  de lungime 3. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 01122 =−− xx . 

(3p) b) S  se calculeze 8

8

5

8

3

8 CCC +− . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  1log5 =x . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia 03216 =−x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 193 <n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 125 −+= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f    este cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze          
( )

55
lim

x

xf

x ∞→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  func iile RR →:nf , ( ) xxxxf 33 23

1 +−=  i   ( ) ( )( )xffxf nn �11 =+ , 

∗∈∀ Nn , R∈∀ x . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 01 =xf . 

 (4p) b) S  se verifice egalitatea ( ) ( ) 11
3

1 +−= xxf , R∈∀ x . 

 (4p) c) S  se arate c  ( ) ( ) 11
23

2 +−= xxf , R∈∀ x . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( ) ( ) 11
3

+−=
n

xxf n , R∈∀ x , ∗∈∀ Nn . 

 (2p) e) S  se arate c  ∗∈∀ Nn ,  func ia 
nf  este strict cresc toare pe R . 

 (2p) f) S  se  rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia ( ) ( ) ( ) 03321 =−++ xfxfxf . 

 (2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( )1...11 200721 fff +++ . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f , ( ) xexf
x −=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict 

cresc toare pe intervalul [ )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 1≥xf , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf  

(2p) f) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) 332 =++ xfxfxf . 

(2p) g) S  se calculeze 
( ) ( ) ( )

2

...21
lim

n

nfff

n

−++−+−

∞→
. 
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       Varianta 84 

 

SUBIECTUL I 

 

a) iz 34 += . 

b) 2=AC . 

c) 25=S . 

d)        1=a �i 1−=b . 

e) 
2

3
=

ABC
S . 

f) 236 +=P . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 2
21

=+ xx . 

b) 18

8

5

8

3

8
=+− CCC . 

c) 5=x . 

d) 
4

5
=x . 

e) 
5

2
=p .  

2. 

a) 25)( 4 +=′ xxf . 

b) 
6

1
)(

1

0

=∫ dxxf . 

c) 2
)0()(

lim
0

=
−

→ x

fxf

x
. 

d) ⇒∈∀>+=′ Rxxxf ,025)( 4  funcŃia f  este strict crescǎtoare pe R . 

e) 1
5

)(
lim

5
=

∞→ x

xf

x
. 

 

SUBIECTUL III 

 

a) ( ) 00330)( 2

1
=⇒=+−⇒= xxxxxf  este singura soluŃie realǎ . 

b) ( ) )(113311
1

233
xfxxxx =+−+−=+− . 

c) ( )( ) ( )( ) ( ) 111111)(
2

333
)

112
+−=+−+−== xxxffxf

b

. 

d) Pentru n=1 relaŃia este adevǎratǎ din b). Presupunem adevǎrat cǎ 

( ) 11)(
3

+−=
k

xxf
k

�i demonstrǎm cǎ ( ) 11)(
1

3

1
+−=

+

+

k

xxf
k

. 
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Dar ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( ) 11111111)(
1

333
)(

3

11
+−=+−+−=+−==

+

+

kk

xxxfxffxf
kP

kkk
. 

Folosind metoda inducŃiei matematice ( ) 11)(
3

+−=⇒
n

xxf
n

,∀n∈N*. 

e) ( ) R∈∀≥−=
′ −

xxxf
n

n

n
,013)(

13
, deoarece 13 −n  este numǎr par. 

f) Observǎm cǎ x=1 este soluŃie. Dacǎ 3)()()(1
321

)

>++⇒> xfxfxfx
e

.Analog 

dacǎ 3)()()(1
321

)

<++⇒< xfxfxfx
e

. Deci 1=x  este soluŃie unicǎ. 

g) Din d) ∗∈∀=⇒ Nkf
k

,1)1( . Atunci 2007)1(...)1()1(
200721

=+++ fff . 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) 1)( −=′ x
exf . 

b) 00)( =⇔=′ xxf ; 0,0)( ≤∀≤′ xxf  �i ⇒≥∀≥′ 0,0)( xxf funcŃia f  este 

descrescǎtoare pe ( ]0,∞−  �i crescǎtoare pe [ )∞,0 . 

c) Folosind b) rezultǎ cǎ x=0 este punct de minim global R∈∀=≥⇒ xfxf ,1)0()( . 

d) ⇒∞=
−∞→

)(lim xf
x

 nu existǎ asimptotǎ orizontalǎ spre ∞− . Cǎutǎm asimptotǎ 

oblicǎ: nmxy += , unde 11lim
)(

lim −=−==
−∞→−∞→ x

e

x

xf
m

x

xx
 �i  

( ) 0lim)(lim ==−=
−∞→−∞→

x

xx
emxxfn xy −=⇒  este asimptotǎ oblicǎ spre ∞−  . 

e) ( )
2

3
)(

1

0

1

0

1

0

1

0

−=−=−= ∫∫∫∫ exdxdxedxxedxxf
xx . 

f) Din c) 1)(,1)( 2 ≥≥ xfxf  �i R∈∀≥ xxf ,1)( 3 cu egalitate pentru ⇒= 0x  

EcuaŃia admite soluŃia unicǎ 0=x . 

g) =++++++=−++−+− −−−
neeenfff

n ...21...)(...)2()1( 21

( )
2

)1(

1

1
1

1 +
+

−

−
−

− nn

e

e
n

. De unde limita cerutǎ este 
2

1
. 
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