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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….063 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   35 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1E    la dreapta de ecua ie 01 =++ yx  . 

(4p) c) S  se calculeze valoarea expresiei 
6

sin21 2 π
− . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,1L , ( )3,3M  i ( )4,5N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime 25 . 

(2p) f) S  se determine lungimea în l imii unui triunghi echilateral cu perimetrul 24. 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 

 
a) S  se calculeze 0

5

1

5

2

5

3

5 CCCC +++ . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { },4,3,2,1,0∈x  s  verifice rela ia !33 >x . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 10+= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )11g . 

(3p) 
d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia   

27

1
3 =x  . 

(3p) e) S  se calculeze produsul i suma r d cinilor  polinomului   122 −+= XXf  . 

 
2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) 13 += xxf . 

 

(3p) a) S  se rezolve în R  ecua ia ( )( ) 01 33
=−− xxf . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c)  S  se calculeze    ( )xf ′ ,   ∗∈ Rx . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze  
( )

( )xf

xfx

x

′⋅

∞→
lim    . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  numerele complexe 

2

31 i−
=ω , 

2

31 i+
=ω  i mul imea 

[ ] { }ZZ ∈+= baba ,ωω . 

 (4p) a) S  se verifice c  [ ]ωZ∈0  i [ ]ωZ∈1 . 

 (4p) b) S  se verifice c  012 =+− ωω . 

 (4p) c) S  se calculeze ωω +  i ωω ⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c  13 −=ω . 

 (2p) e) S  se arate c , dac  [ ]ωZ∈yz, , atunci [ ]ωZ∈+ yz  i [ ]ωZ∈⋅ yz . 

 
(2p) f) S  se arate c  

4

3

2

22

22 bb
ababa +








+=++ , Z∈∀ ba, . 

 (2p) g) S  se arate c , dac  [ ]ωZ∈z , atunci N∈⋅ zz . (Prin z  am notat conjugatul num�rului 

complex  z) 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile  RR →:, gf ,  ( ) ( )1ln += x

exf   i ( )
1+

=
x

x

e

e
xg   .                         

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )xgxf =′ , R∈∀x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe R . 

(4p) c) S  se verifice c   ( ) 0>xf ,   R∈∀x   . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xg
x ∞→
lim  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxg . 

(2p) f) S  se determine ecua ia asimptotei c tre  ∞+ , la graficul func iei f . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 2ln3 =xf . 
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Subiectul I 

 

a) 3535 iziz −=⇒+= ; 

b) Distan a cerut  este 22
2

4

11

121

22
==

+

++
 

c) 
2

3
2

4

3

4

1
21

6
sin21 2 =⋅=⋅−=−

π
 

d) Deoarece NML ,,0

145

133

121

⇒= coliniare; 

e) Evident latura este 5 iar aria este 25; 

f) Latura triunghiului este 8; aria sa este 316 ; fie h înal imea triunghiului ⇒=
⋅

⇒ 316
2

48
 

34=⇒ h . 

 

Subiectul II: 

1. 

a) 261510100

5

1

5

2

5

3

5 =+++=+++ CCCC ; 

b) Deoarece numai 2,3,4 verific  inegalitatea ob in c  probabilitatea cerut  este 
5

3
 

c) Evident 1)11(10)( =⇒−= gxxg ; 

d) 333
27

1
3 3 −=⇔=⇔= −

x
xx

; 

e) Suma r d cinilor este -2, iar produsul -1; 

 

2. 

a) Ecua ia devine ( ) 0010 23 =⇔=−⇔=− xxxxx  sau 1=x  sau 1−=x  

b) ( )∫ ∫ ∫ 









+⋅=










+=+=

1

0

1

0

1

0

4

3

3

1

3

0

1

4

3
11)( xxdxxdxxdxxf =

4

7
; 

c) ( ) *

3 2

3

2
'

3

1

,
3

1

3

1
1)(' R∈∀==









+=

−

x
x

xxxf ; 

d) 
3

1
)1('

1

)1()(
lim

1
==

−

−

→
f

x

fxf

x
; 

e) 
( ) 3

1

)1(
lim

3

1

3
lim

)(

)('
lim

33 2
=

+
=

+
=

∞→∞→∞→ xx

x

xx

x

xf

xxf

xxx
; 

 

Subiectul III  

a) [ ]ωω Z∈⋅+= 000 ; [ ]ωω Z∈⋅+= 011 ; 
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b) Prin calcul direct; 

c) 1
2

1
2 =⋅=+ ωω   i  1

4

31 2

=
−

=⋅
i

ωω ; 

d) Prin calcul direct ob in: 13 −=ω ; 

e) Fie ( ) ZZ ∈∃⇒∈ dcbayx ,,,][, ω cu ωω dcybax +=+= , . Am ( )++=+ cayx  

( ) ][ωω Z∈++ db  i =++−+=+++= ωωωω )()1()(2 bcadbdacbcadbdacxy  

][)()( ωω Z∈−+++= bdbcadbdac  

f) Prin calcul direct; 

g) Fie ( ) ZZ ∈∃⇒∈ baz ,][ω cu ωbaz +=  i ωbaz += ; 

Z∈++=+++=⋅ 2222 )( babababazz ωωωω  dar 0
4

3

2

22

22 ≥+







+=++

bb
ababa  

, deci N∈⋅ zz  

 

Subiectul IV: 

a) 
( )

( ) R∈∀=
+

=
+

+
= xxg

e

e

e

e
xf

x

x

x

x

),(
11

1
)('

'

. 

b) Evident ( ) ⇒∈∀>
+

= Rx
e

e
xf

x

x

,0
1

)('  f  este strict cresc toare pe R ; 

c) Deoarece 01ln)(lim ==
−∞→

xf
x

 i f  este strict cresc toare pe R  rezult  c  

( ) R∈∀> xxf ,0)( ; 

d) 1
1

1

lim
1

lim)(lim =









+

=
+

=
∞→∞→∞→

x

x

x

xx

x

xx

e
e

e

e

e
xg ; 

e) ∫ ∫∫
+

=−+=−==
+

=

1

0

1

0

1

0
2

1
ln2ln)1ln()0()1()('

1
)(

e
effdxxfdx

e

e
dxxg

x

x

; 

f) ;)(lim ∞=
+∞→

xf
x

   1
1

lim
)(

lim =
+

==
∞→∞→ x

x

xx e

e

x

xf
m  (am aplicat l’Hospital); 

[ ] [ ] [ ] 0
1

lnlimln)1ln(lim)1ln(lim)(lim =
+

=−+=−+=−=
∞→∞→∞→∞→ x

x

x

xx

x

x

xx e

e
eexemxxfn  

Deci dreapta  xy = este asimptot  oblic  c tre ∞+ ; 

g) ( ) 012ln1ln2ln)( 03 333

=⇔=⇔=⇔=+⇔= xeeeexf
xxx
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