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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….062 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

  În sistemul cartezian xOy  se consider  punctele ( )2,0A , ( )4,2B , ( )0,4C . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la  A  la  B . 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AC . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea medianei din B a triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(2p) e) S  se calculeze �30cos2 . 

(2p) f) S  se calculeze conjugatul num rului complex  ii 63 2 + . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a)  S  se calculeze  12345 54321 +−+− . 
(3p) b)  Se  consider  func ia RR →:f , ( ) xxf 2= .  S  se calculeze ( )( )2ff . 
(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element n  al mul imii { }4,3,2,1  s  verifice  

      rela ia 22 n
n ≤ . 

(3p) d) S  se calculeze 2
20C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 2)1(log2 =+x ,  pentru  1−>x . 
  

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , 5)( xxf = . 

  

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x .  

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se arate  c  func ia  f  este cresc toare pe R . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

)(
lim

xfx

xf

x ′⋅∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea ( )R3

�
 se consider  matricele ,

100

010

001

3

















=I

















=

001

010

100

A  i legea de 

      compozi ie 33IYXYX −+=� , ∈∀ YX , ( )R3

�
. 

(4p) a) S  se calculeze matricea 2A . 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2007A . 

(4p) c) S  se calculeze matricea AA� . 

(2p) d) S  se arate c  ,XYYX �� = ∈∀ YX , ( )R3

�
. 

(2p) e) S  se arate c   ( ) ( )ZYXZYX ���� = , ∈∀ ZYX ,, ( )R3

�
. 

(2p) f) S  se arate c  exist  ∈E ( )R3

�
, astfel ca XEX =� , ∈∀ X ( )R3

�
. 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

( ) 313... InnXXXX
orinde

−−=������� ��� ,  *N∈∀ n ,  ( )R3MX ∈∀   . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

        Se  consider  func iile RR →:nf ,  x
xexf =)(0 ,  ( ) ( )xfxf nn

′=+1 ,  N∈n  i irul   

       =na ( ) ( ) ( )0...00 21 nfff +++ ,  ∗∈ Nn . 

(4p) a) S  se calculeze ( )00f . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf1 ,  pentru  R∈x . 

(4p) c) S  se calculeze ∫
1

0

1 )( dxxf . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) ( )nxexf
x

n += ,  ∀ N∈n . 

(2p) e) S  se arate c  
( )

2

1+
=

nn
an ,  pentru  ∗∈ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze 
2

lim
n

an

n ∞→
. 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( )∫ ∫≥+

1

0

1

0

1 dxxfdxxf nn ,  ∀ N∈n . 
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            Varianta 62 

 

SUBIECTUL I 

 

a) 22=AB . 

b) M este mijlocul segmentului  (AC) )1,2(M⇒ . 

c) 3=MB . 

d) 6=
ABC

S . 

e) 
4

3
30cos2 =� . 

f) iz 63 −−=  

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 12345 54321 +−+− =1. 

b) ( )( ) 162 =ff � . 

c) 
4

3
=p . 

d) 1902

20
=C .  

e) 3=x . 

 

 2. 

a) 45)( xxf =′ . 

b) 5
1

)1()(
lim

1
=

−

−

→ x

fxf

x
. 

c) R∈∀≥′ xxf ,0)(  ⇒ func ia f este cresc toare  pe R. 

d) 
6

1
)(

1

0

=∫ dxxf . 

e) 
( )

=
′⋅∞→ )(

lim
xfx

xf

x
.

5

1
 

 

 

 

SUBIECTUL III 

 

a) 
3

2
IA = . 

b) Din a) 
3

2
IA =⇒ ( ) ( ) AAIAIAAA =⋅=⋅=⋅=⇒

3

1003

3

100322007 . 
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c) 
















−

−

−

=−+=

302

010

203

3
3

IAAAA � . 

d) 
3

3IYXYX −+=� ,  ⇒−+=
3

3IXYXY � XYYX �� = , ( )R
3

, MYX ∈∀  . 

e) ( ) =−++=
3

6IZYXZYX �� ( )ZYX ��   

f) 
33

33 IEXIEXXEX =⇔=−+⇔=� . 

g) Fie 
3)1(3...:)( InnXXXXnP

denori

−−=�� ��� �� ��� , n∈N*.  

      XXP =:)1( , adev rat .. Presupunem )(kP (A) i demonstr m )1( +kP (A), k 1.                 

     
3)1(3...:)( IkkXXXXkP

dekori

−−=�� ��� �� ��� ,
3

1

3)1(...:)1( kIXkXXXkP
oridek

−+=+
+

�� ��� �� ��� .  

   Dar  ( )
33

)(

1

3)1()1(3...... kIXkXIkkXXXXXXXX
kP

dekorioridek

−+=−−=







=

+

���� ��� �� ����� ��� �� ��� . 

De unde )(nP este (A), ∀n∈N*. 

SUBIECTUL IV 

 

a) .0)0(
0

=f  

b) )1()()(
01

+=
′

= xexfxf
x . 

c) ( ) edxxfdxxf =
′

= ∫∫
1

0

0

1

0

1
)()( . 

d) Fie )()(:)( nxexfnP
x

n
+= , n∈N. 

            xexfP
x=)(:)0(

0
, (A).  

 Presupunem )(kP (A) si demonstr m )1( +kP (A), k 0.    

           )()(:)( kxexfkP
x

k
+= , iar )1()(:)1(

1
++=+

+
kxexfkP

x

k
. 

        Dar ( )( ) )1()()()(
1

++=++=
′

+=
′

=
+

kxeekxekxexfxf
xxxx

kk
(A).  

 De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

e) 
2

)1(
...21)0(...)0()0(

21

+
=+++=+++=

nn
nfffa

nn
. 

f) .
2

1

2

)1(
limlim

22
=

+
=

∞→∞→ n

nn

n

a

n

n

n
 

g) Vom demonstra c   N,∈∀≥
+

nxfxf
nn

),()(
1

[ ]1,0∈∀x . 

011)()1()()(
1

≥⇔+≥++⇔+≥++⇔≥
+

nxnxnxenxexfxf
xx

nn

d)

(A). 

Aplicând monotonia integralei definite ∫∫ ≥⇒
+

1

0

1

0

1
)()( dxxfdxxf

nn
. 
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