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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….060 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze partea real  a num rului complex   

i

i

76

54

+

+
. 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )54,D    la punctul ( )4,5E . 

(4p) 
c) S  se calculeze 

3
cos

3
sin

ππ
⋅ . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )1,0L  , ( )2,0M  i ( )3,0N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului ABC  cu 10=AB , 12=AC  i ( ) °= 60Âm . 

(2p) f) S  se calculeze diagonala unui p trat cu aria 144. 
 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul matricei 
















3101

0212

001

. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }90,...2,1∈x  s  fie p trat perfect. 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 1+= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )3g . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia   03 =− xx  . 

(3p) e) S  se calculeze produsul tuturor r d cinilor polinomului   134 +++= XXXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxf
x += 3 . 

 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  nu are puncte de extrem local. 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) xxf
x += 23  . 
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  SUBIECTUL III( 20p ) 

 
(4p) a) S  se arate c  

( ) ( )
( )baab

yaxb

ba

yx

b

y

a

x

+

−
=

+

+
−+

2222

, R∈∀ y,x   i ( )∞∈∀ ,b,a 0 . 

 
(4p) b) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 

( )
532

2242
xxxx +

=+ . 

 
(4p) c) S  se arate c  

( )
ba

yx

b

y

a

x

+

+
≥+

222

,   R∈∀ y,x   i ( )∞∈∀ ,b,a 0 . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   ∗∈∀ Nn , R∈∀ nx,...,x,x 21  i 

( )∞∈∀ ,a,...,a,a n 021
, avem inegalitatea 

( )

n

n

n

n

a...aa

x...xx

a

x
...

a

x

a

x

+++

+++
≥+++

21

2

21

2

2

2

2

1

2

1 . 

 

(2p) e) S  se arate c     
2

222
zyx

yx

z

zx

y

zy

x ++
≥

+
+

+
+

+
,      ( )∞∈∀ ,z,y,x 0 . 

 
(2p) f) S  se arate c  

( )cbacacbba ++
≥

+
+

+
+

+ 2

9111
, ( )∞∈∀ ,c,b,a 0 . 

 (2p) g) S  se arate c , dac  ( )∞∈ ,0,...,,,..., 11 nn bbaa , atunci 

( )( ) ( )2

11

22

1

22

1 ......... nnnn bababbaa ++≥++++ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile  RR →:, gf ,  ( ) 








+=

x

x

e
exf

1
ln   i ( )

1

1
2

2

+

−
=

x

x

e

e
xg   .                   

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )xgxf =′ , R∈∀x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict 

cresc toare pe intervalul [ )∞,0 . 

(4p) c) S  se verifice c   ( ) 2ln≥xf ,   R∈∀x  . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xg
x ∞→
lim  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxg . 

(2p) f) S  se determine ecua ia asimptotei la graficul func iei f  c tre  ∞+ . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 4ln2 =+ xfxf . 
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Subiectul I 

 

a) ⇒+= )259(
85

1
iz Re

85

59
=z  

b) DE= 2  

c) 
4

3

3
cos

3
sin =⋅

ππ
 

d) Evident M, N si P sunt pe dreapta x =0 

e) Aria [ABC]= 330  

f) Evident latura este 12, deci diagonala 212  

 

Subiectul II 

 

1. 

a) 6

3101

0212

001

=  

b) Probabilitatea cerut  este 
10

1
 

c) Evident 2)3(1)( =⇒−= gxxg  

d) ⇔=−⇔=− 0)1(0 23 xxxx x =0 sau x =1 sau x = 1−  

e) Produsul este 1 

 

2. 

a) R∈∀+= xxf x )(,13ln3)('  

b) 
2

1

3ln

2

23ln

3
)(

1

0

21

0

+=







+=∫

x
dxxf

x

 

c) ⇒∈∀> Rxxf )(,0)(' f  strict cresc toare pe R  i cum ∞=
∞→

)(lim xf
x

 i 

−∞=
−∞→

)(lim xf
x

, nu am puncte de extrem local 

d) 3ln31)1('
1

)1()(
lim

1
+==

−

−

→
f

x

fxf

x
 

e) 03)( 2 =⇔+= xxxf x
 

 

Subiectul III 

 

a) Se verific  prin calcul direct 

b) Din a) ecua ia devine 0
3

)23(
22

=
− xx

0=⇒ x  si 
2

3
=x  

c) Rezult  din a) 
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d) Pentru n=1 este evident, iar pentru n=2 este inegalitatea de la c) ; Sa aratam acum ca : 

n

n

n

n

n

n

nn
aa

xx

a

x

a

x

a

x
PP

++

++
≥+++⋅⇒

+

+
+

...

)...(
...

1

2

1

1

2

1

2

1

2

1
1 +

( )

11

2

11

1

2

...

...1

+

+

+ ++

++
≥

+

n

n

n

n

aa

xx

a

x
, am folosit 

prima dat  nP  i a doua oar  inegalitatea de la c) ; 

e) Din d) n=3
2)(2

)( 2222
zyx

zyx

zyx

yx

z

zx

y

zy

x ++
=

++

++
>

+
+

+
+

+
⇒  

f) Din d), n=3 
)(2

9

)(2

)111(111 2

cbacbacacbba ++
=

++

++
≥

+
+

+
+

+
⇒  

g) Evident am R∈∀≥−++−+− xbxabxabxa nn )(0)(...)()( 22

22

2

11  ; ordonând dupa 

puterile lui x  obtin: ++++−+++ )...(2)...( 2211

222

2

2

1 nnn bababaxxaaa  

0)...( 22

2

2

1 ≥++++ nbbb ; tiu c  )...)(...(4)...(4 22

1

22

1

2

11 nnnn bbaababa ++++≤++  de 

unde rezult  inegalitatea ceruta 

 

Subiectul IV 

 

a) R∈∀=
+

−
= xxg

e

e
xf

x

x

)(),(
1

1
)('

2

2

 

b) 010)(' 022 =⇔=⇔=⇔= xeeexf xx
 i cum 0)(,0)(' <∀< xxf  i 

fxxf ⇒>∀> 0)(,0)('  strict descresc toare pe ]0;(−∞  i strict cresc toare pe );0[ +∞  

c) 2ln)0( =f  si cum x =0 este punct de minim global R∈∀=≥⇒ xfxf )(,2ln)0()(  

d) 1)(lim =
∞→

xg
x

 

e) ∫ ∫ −
+

==

1

0

1

0

2

1
2

1
ln)(')(

e
dxxfdxxg  

f) 1)(lim)('lim
)(

lim;)(lim ====+∞=
∞→∞→∞→∞→

xgxf
x

xf
mxf

xxxx
 (am folosit l’Hospital) 

01ln
1

lnlim)ln
1

(lnlim])([lim
2

22

==
+

=−
+

=−=
∞→∞→∞→ x

x

x

x

x

x

xx e

e
e

e

e
mxxfn  ; Deci y= x  asimptot  

oblic  c tre ∞+  

g) 

⇔=







++








+⇔=+ 4ln

1
ln

1
ln4ln)2()(

2

2

x

x

x

x

e
e

e
exfxf

4
1

2
1

3

=







+−








+

x

x

x

x

e
e

e
e ; Notez t

e
e

x

x =+
1

  cu 0>t  si am 

020)22)(2(042 1

23 >=⇔=++−⇔=−− yyyytt  sau 0)22( 2 =++ yy  i ob in 

R∉32 , tt . Deci ( ) 01010122
1 22 =⇔=⇔=−⇔=+−⇔=+ xeeee
e

e
xxxx

x

x
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