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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….057 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze partea real  a num rului complex   ( )4
1 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )2,1 −A  i ( )3,1 −C . 

(4p) 
c) S  se calculeze  

4
cos

4
sin

ππ
+ . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,1 −A  i ( )3,1 −C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului determinat de punctele  ( )2,1 −A , ( )2,2B   i ( )3,1 −C .  

(2p) f) S  se calculeze aria unui triunghi dreptunghic isoscel care are lungimea ipotenuzei 26 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 
a) S  se calculeze determinantul matricei 









34

21
. 

(3p) 
b) S  se calculeze expresia 

4

6

2

6

C

C
. 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  ( )1loglog 2

55 +−= xxx . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia  039 =− xx . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 253 ≥n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf sin2 += . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
2

0

π

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze 
( )
( ) xxf

xxf

x sin

cos
lim

−

−′

∞→
. 

(3p) d) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia ( ) ( ) xxxfxf cossin +=+′ , R∈x . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

  Se consider  func ia CC →:f , ( ) zzzf −= 4 . Pentru num rul complex ibaz +=  , 

∈ba,  R , not m prin ibaz −= . 

 (4p) a) S  se arate c    zz = ,   C∈∀ z . 

 (4p) b) S  se arate c    wzwz +=+  C∈∀ wz, . 

 (4p) c) S  se arate c  wzwz ⋅=⋅ , C∈∀ wz, . 

 (2p) d) S  se calculeze ( ) ( ) ( )ififif 32 ++ . 

 (2p) e) S  se verifice c      ( ) zzzf −= 4 ,  C∈∀ z . 

 
(2p) f) S  se arate c   ( )( ) zzzff

2

35

2

35 2222 −
−

+
=� , C∈∀ z .   

 (2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c , ∗∈∀ Nn  i C∈∀ z ,  avem  

( )( ) zzzfff
nnnn

forinde
2

35

2

35
...

−
−

+
=

�������
��� . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

x

x
xf

ln
1+=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze ( )ef ′   i ( )ef . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0 . 

(2p) d) S  se calculeze   ( )xf
x ∞→
lim   . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se arate c  ( ) exef +≤ 1 , ( )∞∈∀ ,0x . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0, yx  astfel încât ( ) ( )
e

yfxf
2

2 +=+ . 
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Subiectul I 

 

a) ⇒−=+−=+= 4)211()1( 24 iiz real 4−=z  

b) 110 22 =+=AC  

c) 2
2

2

2

2

4
cos

4
sin =+=+

ππ
 

d) Form m sistemul 









−=

=
⇔

=+−

=+−

1

0

031

021

b

a

ba

ba
 

e) Aria cerut  este ∆
2

1
 unde 1

010

041

121

131

122

121

−=

−

−

=

−

−

=∆  adic  
2

1
 

f) Notând cu x  cateta, ob in 6722 2 =⇒= xx ; deci aria este  18
2

66
=

⋅
 

 

Subiectul II 

1. 

a) 583
34

21
−=−=   

b) 1
2

6

2

6

4

6

2

6 ==
C

C

C

C
 

c) Cu 0>x , ecua ia devine 10)1(1 22 =⇔=−⇔+−= xxxxx  

d) 033039 2 =⇔=⇔=− x
xxxx

 

e) Deoarece numai 3,4 si 5 verific , inegalitatea, probabilitatea cerut  este 
5

3
 

2. 

a) R∈∀+= xxxxf )(cos2)('  

b) 1
24

)cos
3

()(
32

0

32

0

+=−=∫
π

ππ

x
x

dxxf  

c) 0
2

lim
sin)(

cos)('
lim

2
==

−

−

∞→∞→ x

x

xxf

xxf

xx
 

d) 1)0('
)0()(

lim
0

==
−

→
f

x

fxf

x
 

e) Ecua ia devine 0cossinsincos2 2 =⇔+=+++ xxxxxxx  sau 2−=x  

 

Subiectul III 

a) Fie zbiazbiazbiaz =+=⇒−=⇒+=  

b) Fie ;,,,;, R∈+=+= dcbadicwbiaz  ⇒+++=+ idbcawz )()(  
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wzdicbiaidbcawz +=−+−=+−+=+⇒ )()()()(  

c) ibcadbdacwzibcadbdacwz )()()()( +−−=⋅⇒++−=⋅  

ibcadbdacdicbiawz )()())(( +−−=−−=⋅  i se vede egalitatea wzwz ⋅=⋅  

d) iiiiiiiififif 30312284)3()2()( =+++++=++  

e) Se verific  prin calcul direct 

f) −
+

=−=+−−=−== zzzzzzzzfzfzffzff
2

35
8174416)()(4))(())((

22

�  

z
2

35 22 −
−  

g) Pentru 1=n  se verific , pentru 2=n  se aplic  e);  

Presupun zzzfff
nnnn

orinde
2

35

2

35
)()...(

−
−

+
=

�� ��� ��
���  i am )()...(

1

zfff

orinde

�� ��� ��
���

+

=  

zzzzfzffff
nnnnnnnn

orinde
2

35
4

2

35
4

2

35

2

35
)))(...((

−
−

+
=







 −
−

+
=

��� ���� ��
��� - 

zzzz
nnnnnnnn

2

35

2

35

2

35

2

35 1111 ++++ −
−

+
=

−
+

+
−  

 

Subiectul IV 

 

a) 0)(
ln1

ln
1

)('
22

>∀
−

=

−⋅

= x
x

x

x

xx
xxf  

b) 
e

e
efef

1
)(;0)('

+
==  

c) fexxf ⇒∈∀≥ ];0()(0)('  e cresc toare pe (0;e] 

d) 1
1

1

lim1
ln

lim1
ln

1lim =+=+=







+

∞→∞→∞→

x

x

x

x

x

xxx
 (am aplicat l’Hopital) 

e) ∫ ∫ ∫ =+−=+−=+=+=

e e eee

exedxxxdx
x

x
dxxf

1 1
1

2

1

2

1 2

1
1ln

2

1
1)'(ln

2

1
)

ln
1()(  

2

1
−= e  

f) );0())(()(),0()(
1

)(1)( +∞∈∀≤⇔+∞∈∀
+

≤⇔+≤ xefxfx
e

e
xfexef   deoarece 

ex =  este punct de maxim global pentru f  

g) Folosind punctul f) am );0()(
1

)( +∞∈∀
+

≤ x
e

e
xf  cu egalitatea pentru ex = ; deci 

eyx
e

e
yfxf ==⇔

+
⋅=+
1

2)()(  
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