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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….054 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria unui triunghi având lungimile laturilor egale cu 3, 4 i 5 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1D    la punctul ( )1,0C . 

(4p) 
c) S  se calculeze xsin  , tiind c  1=tgx , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,5L , ( )3,6M  i ( )4,7N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat cu perimetrul 28. 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( ) biai +=+
4

3   . 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 

(3p) 

a) S  se calculeze 6

6

5

6

1

6

0

6 CCCC −+− . 

b) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia 3log4 −=x . 

(3p) c) S  se determine probabilitatea ca alegând un element din mul imea { }35,,11,10 …  s  fie 

divizibil cu 5. 

(3p) d) S  se afle câtul i restul împ r irii polinomului 12 36 +−= XXf  la polinomul 

12 ++= XXg .   

(3p) e) S  se rezolve, în R, ecua ia 0168 =−x  . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxf
2sin= . 

 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  este cresc toare pe intervalul 






2
,0
π

 . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )
20

lim
x

xf

x→
. 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                               Varianta 054 

2 

 

  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  func ia CC →:f , ( ) zzzf 34 −= , pentru num rul compex ibaz +=  , 

∈ba,  R , am notat prin ibaz −= . 

(4p) a) S  se arate c    zz = ,   C∈∀ z . 

(4p) b) S  se arate c    wzwz +=+    i    wzwz ⋅=⋅ ,   C∈∀ wz, . 

(4p) c) S  se arate c    R∈z  dac  i  numai dac   zz = . 

(2p) d) S  se calculeze ( ) ( )1fif + . 

(2p) e) S  se verifice c      ( ) zzzf 34 −= ,  C∈∀ z . 

(2p) f) S  se arate c ,  ( )( ) zzzff
2

17

2

17 22 −
−

+
=� , C∈∀ z . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c , ∗∈∀ Nn  i C∈∀ z ,  avem  

( )( ) zzzfff
nn

forinde
2

17

2

17
...

−
−

+
=

�������
��� . 

 
 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

3
ln









=

x

x
xf   . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )ef   i ( )ef ′ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0  i strict 

descresc toare pe intervalul [ )∞,e . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze   ∫
e

dx
x

x

1

ln
. 

(2p) f) S  se calculeze   ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0, yx  astfel încât ( ) ( )
3

2

e
yfxf =+ . 
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Subiectul I 

a) Evident tringhiul este dreptunghic �i aria este 6
2

43
=

⋅
. 

b) 211 22 =+=DC  

c) Cum 







∈

2
,0
π

x  si 
2

2
sin

4
1 =⇒=⇒= xxtgx

π
. 

d) Am ⇒== 0

011

011

125

147

136

125

L, M, N coliniare. 

e) Evident latura este 7 si aria 49. 

f) ( )4

3 i+ ( ) ( ) ⇔+=+⇔+=+−⇔+= biaibiaibia
22

3223213  

838124 −=⇔+=+−⇔ abiai  si 38=b . 

 

Subiectul II 

1.  

a)   00

6

1

6

1

6

0

6

6

6

5

6

1

6

0

6 =−+−=−+− CCCCCCCC  

b)   0
64

1
4loglog3log 3

444 >=⇔=⇔−= −
xxx convine ; 

c)   Probabilitatea cerută este 
13

3
 ; 

d) ( ) ( )( )[ ]222336 11112 ++−=−=+− xxxxxx , deci catul este 134 +−− xxx , iar restul 

este 0 ; 

e)
3

4
43220168 43 =⇔=⇔=⇔=− xx

xx
  

2. 

a)    ( ) xxxf cossin2=′ R∈∀ x)(  

b)   ( ) ( ) ( )∫ =−=′
1

0

2 1sin01 ffdxxf  

c)   Deoarece 





∈∀≥

2
;0)(0cos,sin
π

xxx  ,0cossin2)(' ≥=⇒ xxxf  







∈∀

2
;0)(
π

x ⇒ f   crescătoare pe 






2
,0
π

. 

d)   
( ) ( )

( ) 00
0

0
lim

0
=′=

−

−

→
f

x

fxf

x
 

e)   
( )

1
sin

lim
sin

limlim

2

02

2

020
=








==

→→→ x

x

x

x

x

xf

xxx
. 
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Subiectul III 

 a)   ( ) zbiabiaz =+=−= . 

 b)   Fie dicwbiaz +=+= , . Am ( ) ( ) =+++=+ idbcawz  

 ( ) ( ) wzdicbiaidbca +=−+−=+−+=

 ( ) ( ) ( ) ( ) wzibcadbdacibcadbdacwz ⋅=+−−=++−=⋅  

c) Fie biaz += , R∈ba, . Am R∈=⇔=⇔−=+⇔= azbbiabiazz 0  

d) ( ) ( ) iiifif 7134341 +=−++=+  

e) ( ) ( ) zzzzzf 3434 −=−=  

f) ( )( ) ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( ) =−−−=−== zzzzzfzfzffzff 34334434�  

zzzzzzzz
2

17

2

17
24259121216

22 +
−

+
=−=+−−=  

g) Pentru 1=n  se verifică, iar pentru 2=n  vezi f). Presupun 

( )( ) zzzfff
nn

2

17

2

17
...
orin  de

+
−

+
=���  si am ( )( )zfff

ori  1n de

...
+

��� = 

( )( ) ( )( ) ( )( ) =−=







zfffzfffzffff
orin  deorin  deorin  de

...3...4... ���������  

zzzzzz
nnnnnn

2

17

2

17

2

17
3

2

17
3

2

17
4

2

17
4

11 −
−

+
=

−
+

+
−

−
−

+ ++

  �i conform principiului 

inducŃiei matematice, propoziŃia e demonstrată pentru orice .2, ≥∈ nn N  

 

Subiectul IV 

a)   ( )
2

2

2

2
ln1ln

3

ln
1

ln
3

x

x

x

x

x

xx
x

x

x
xf

−








=

−⋅









=′  

b)   ( ) ( ) 0  ;
1

3
=′= ef

e
ef .     

c)   Folosim a) �i b) �i vedem că ( ) ( )exxf ,0)(0 ∈∀>′  si ( ) ( )+∞∈∀<′ e,)( 0xf , adica f  e 

strict crescătoare pe ( ]e,0  si strict descrescătoare pe [ )+∞,e  

d)   f  este continuă pe ( )∞,0  �i aici nu am asimptotă verticală �i cum 

( ) 0lim

0
0

=⇒−∞=

>
→

xxf

x
x

 asimptotă verticală pentru f . 

e)   ( ) ( )
2

1
1lnln

2

1
ln

2

1ln

1

222

1

=−=
′

= ∫∫
ee

edxxdx
x

x
. 

f)   ( ) 00
ln

lim
ln

limlim 3

33

==







=








=

∞→∞→∞→ x

x

x

x
xf

xxx
. 
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g)   Din c) �i b) am văzut că ( ) ( ) ( )∞∈∀≤ ,0 )( xefxf cu egalitate pentru ex = , adică 

( ) ( )∞∈∀≤ 0,)( 
1

3
x

e
xf  cu egalitate pentru ex = . Deci 

( ) ( ) .
2
3

eyx
e

yfxf ==⇔=+  
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