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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….046 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine conjugatul num rului complex  )21)(2( iiz −+=  . 

(4p) 
b) S  se calculeze 

3
cos

π
 . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 6=AB  , 6=AC  i 045)ˆ( =CBAm  . 

(4p) d) S  se calculeze distan a de la punctul )4,3( −A  la dreapta de ecua ie 1=y  . 

(2p) 
e) S  se calculeze partea real  a num rului complex 

8

11

ii
+ . 

(2p) f) S  se verifice dac  punctul  )8,1(M  este situat pe dreapta de ecua ie 062 =+− yx  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1. Se consider  mul imea  { }2,1,0,1,2 −−=A  .  

(3p) a) S  se determine num rul submul imilor cu dou  elemente ale mul imii  A . 

(3p) b) S  se calculeze câte elemente din mul imea  A  sunt solu ii ale ecua iei 

( ) ( ) 01222 1 =−⋅− +xx  .  

(3p) c) S  se g seasc  un element din mul imea  A care este solu ie a ecua iei 0log2 =x  . 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca alegând un element din mul imea A s  ob inem o 

solu ie a ecua iei 022 =−+ xx  . 

(3p) e) S  se dea un exemplu de mul ime B cu cel pu in 4 elemente astfel încât mul imea  

BA ∩  s  aib  exact 3 elemente .  

 
2. Se consider  func ia RR →∗:h , 

x
xxh

1
)( += .  

  

(3p) a) S  se calculeze ( )xh′ ,   ∗∈ Rx  . 

(3p) b) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei  h . 

(3p) c) S  se rezolve inecua ia ( ) xxh 2≥ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) d) S  se determine punctele de extrem local ale func iei  h . 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
2

1

)( dxxh  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  mul imea  G a func iilor  RR →:mf  definite prin 1)( −+= mmxxfm  , ∗∈ Rm  

i se noteaz  cu RR1R →:  func ia definit  prin xx =)(R1  , R∈∀x  . 

(4p) a) S  se calculeze  )2(1f  i  )3(2f  . 

(4p) b) S  se arate c  G∈R1  . 

(4p) c) S  se arate c  baba fff ⋅=�  , Gff ba ∈∀ , .  

(2p) d) S  se arate c  pentru orice Gf a ∈  sunt adev rate egalit ile aaa fff == �� RR 11  . 

(2p) e) S  se arate c  pentru orice Gf k ∈  exist  Gf j ∈ ,  astfel încât R1== kjjk ffff �� . 

(2p) f) S  se verifice c  opera ia de compunere a func iilor determin  o structur  de grup 

pe mul imea  G . 

(2p) g) S  se arate , folosind metoda induc iei matematice, c   2007

ori 2007

...
a

de

aaa ffff =
�� ��� ��
���  . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  , xxxf −+= ln1)( . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) eef + . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′  ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(4p) c) S  se rezolve ecua ia ( ) 0=′ xf ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(2p) d) S  se arate c   f  are un singur punct de extrem local . 

(2p) e) S  se determine ecua iile asimptotelor la graficul func iei  f . 

(2p) f) S  se arate c  xx ≤+ ln1  , ( )∞∈∀ ,0x  .  

(2p) 
g) S  se calculeze ∫

e

e

dxxf
1

)(  . 
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Varianta 046 

 

SUBIECTUL I 

a) i34 + . 

b) 
2

1
. 

c)18 . 

d) 5 . 

e)1. 

f) 06812 =+−⋅ . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 10 . 

b) 2 . 

c) A∈1 . 

d)
5

2
.  

e) { }4,3,2,1,0=B  

2. 

a) 
2

1
1)('

x
xh −= . 

b)x=0 este asimptot  vertical . 

c) ].1,0(∈x  

d) 10 −=x  este punct de maxim local  , iar 11 =x  este punct minim de local . 

e) 2ln
2

3
+ . 

 

SUBIECTUL III 

 

a) ( ) ( ) .73,22 21 == ff  

b) ( ) .1111 GxxR ∈−+⋅=  

c) ( )( ) ( )( ) ( ) ( ) Gffxfababxabbxaxffxff baabbaba ∈∀=−+=−+−+== ,,111� . 

d) ( )( ) ( )( ) ( ) ∈∀== xxfxfxf aRaRa .,11� R  .  

Deci .1 aRa ff =�   

( )( ) ( )( ) ( ) ∈∀== xxfxfxf aaRaR ,11 �  R . Deci .1 aaR ff =�   

Am ob inut .11 aaRRa fff == ��  

e) Din c) avem .. jkkjkjjk ffffff == ��   

Cum ,1Rjkf = avem ( ) ( ) ∈∀−=−=−+= xjkjkxsauxjkjkxxf jk .,111 R . 

 Deci 01 =−jk . Atunci .
1 1−== k
k

j  
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 .1
11

1 G
k

x
k

f
k

∈−+=  Deci  exist  Gff
k

j ∈= 1  astfel incat .1Rkjjk ffff == ��  

f)  Din c) Gff ba ∈∀ ,    avem  Gfff abba ∈=� . 

Asociativitatea  ( ) ( ) Gfffffffff cbacbacba ∈∀= ,,,����  . 

Din c) avem ( ) abccabcba ffffff == ��� , ( ) abcbcacba ffffff == ��� . 

Deci ( ) ( )cbacba ffffff ���� = . 

Elementul neutru . 

Gf e ∈∃  astfel incat aaeea fffff == �� .Din d) avem Ref 1= . 

Elementul simetrizabil  

jk fGf ∃∈∀ , G∈  astfel incat  Rkjjk ffff 1== ��  . 

k

j ff 1= . 

Deci opera ia de compunere a func iilor determin  o structur  de grup pe mul imea G . 

 

 

g) Din c) avem .2
aaaaa ffff ==�  Presupunem 2007

2007

a

ori

aaaa fffff =
��� ���� ��
�…���  

Demonstr m c  2008

2008

a

ori

aaaa fffff =
��� ���� ��
�…��� . 

.)( 20082007

20072008

aaaa

ori

aaa

ori

aaaa fffffffffff === ��
�� ��� ��
�…��

��� ���� ��
�…��� . 

Deci 2007

2007

a

ori

aaaa fffff =
��� ���� ��
�…��� . 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) eef −= 2)( . 

b) 1
1

)(' −=
x

xf . 

c) ),0(,0)(' ∞∈= xxf  devine 01
1

=−
x

 . Deci ),0(1 ∞∈=x . 

 

 

d)  

 

x 0                                   1                                      ∞  

)(' xf                   +                 0                   - 

)(xf                                   Max 

10 =x  este punct de maxim local.Deci f are un singur punct de extrem local . 

e) −∞=−+

>
→

)ln1(lim

0
0

xx

x
x

 . Deci x=0 este asimptot  vertical . 
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−∞=−+=
∞→∞→

)ln1(lim)(lim xxxf
xx

 deci functia f nu are asimptot  orizontal ; 

 Studiem asimptota oblic  

+∞=+−+=−=−=
−+

==
∞→∞→∞→∞→

)ln1(lim])([lim;1
ln1

lim
)(

lim xxxmxxfn
x

xx

x

xf
m

xxxx
 

Deci f nu admite asimptota oblic  . 

f) xx ≤+ ln1  devine 0ln1 ≤−+ xx  sau ),0(,0)( ∞∈∀≤ xxf .  

Dar 10 =x  este punct de maxim local. Deci ),0(,0)( ∞∈∀≤ xxf .  

g) 

e

e

e

e

e

e

e

e

e

e

x
xdxxdxxxdxxf

1

2

1

1

11 2
ln)ln1()( −+=−+= ∫∫∫ .  

Deci .
2

122

2

1

2

21
)(

2

43

2

2

1 e

eee

e

e

ee
edxxf

e

e

+−+
=








−−+








−=∫  
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