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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….043 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine num rul complex  z  pentru care  021 =+− iz  . 

(4p) b) S  se calculeze 0202 15cos15sin +   . 

(4p) c) S  se determine num rul întreg  m  tiind c  punctul  )1,(mM  este situat pe dreapta 

de ecua ie  0=− xy  . 

(4p) d) S  se determine R∈ba,  astfel încât dreapta de ecua ie bayx =+  s  treac  prin 

punctele  )2,2(N  i  )3,3(P  . 

(2p) e) S  se calculeze num rul dreptelor care trec prin cel pu in dou  din punctele 

)3,0(),3,3(),2,2(),1,1( QPNM  . 

(2p) 
f) S  se calculeze 00 15cos15sin ⋅  , folosind eventual formula 

2

2sin
cossin

x
xx =⋅  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  func ia  RR →:f  , 34)( −= xxf   . 

(3p) a) S  se determine câte numere întregi  x verific  egalitatea  2)( xxf =   . 

(3p) b) S  se calculeze )20(...)3()2()1( ffffS ++++= . 

(3p) c) S  se calculeze  )1)(( ff �   . 

(3p) d) S  se determine un num r întreg  k  pentru care  2)( >kf  . 

(3p) e) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) ( ) 312 =−+ xfxf . 

 2. Se consider  func ia RR →:g , xxxg 3)( 3 −= .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xg ′ ,   R∈x  . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei g . 

(3p) c) S  se determine care num r este mai mare : )2(ga =  sau )3(gb = . 

(3p) d) S  se calculeze   
( )

n

ngn

n

−

∞→

3

lim  . 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
1

0

)( dxxg  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider  matricele  








=

53

35
A  , 








=

10

01
2I  , 








=

00

00
2O  i polinoamele  

16102 +−= XXf  , n
Xg = , N∈n , 3≥n . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) b) S  se calculeze 2A  . 

(4p) c) S  se arate c   2)( OAf = , unde )(Af = 2

2 1610 IAA ⋅+⋅−  . 

(2p) 
d) S  se rezolve sistemul de ecua ii : 





−=+

=+

253

235

yx

yx
 , R∈yx, . 

(2p) e) S  se determine numerele reale t pentru care 0)2( =tf . 

(2p) f) S  se determine cel mai mare num r întreg  k astfel încât pentru orice num r real x  

s  avem 0)( ≥− kxf  . 

(2p) g) S  se arate c  pentru orice N∈n , 3≥n , restul împ r irii polinomului g  

la polinomul  f  este 
3

824

6

28 nnnn

X
−⋅

+⋅
−

 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  ,  

x

x
xf

ln
)( =  . 

(4p) a) S  se rezolve ecua ia 0)( =xf  . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei  f  . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(2p) d) S  se arate c  f este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0  i strict 

descresc toare pe intervalul [ )∞,e  . 

(2p) e) S  se arate c  xxe ≤⋅ ln  , ( )∞∈∀ ,0x  . 

(2p) 
f) S  se calculeze ∫

e

e

dxxf
1

)( . 

(2p) g) Folosind eventual  d) , s  se arate c  : 20062007 20072006 > . 
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SUBIECTUL I 

 

a) i21−  

b) 1 

c) .1=m  

d) 0;1 =−= ba . 

e) 4 

f) .
4

1
 

SUBIECTUL II 

1. 

a)2   

b) .780  

c) 1. 

d)2. 

e) { }1−=S  

2. 

a) 33)( 2 −=′ xxg . 

b) )2,1(−A punct de maxim local, iar )2,1( −B  punct de minim local. 

 c) ab > . 

 

d) 3 . 

e) 
4

5
− . 

 

SUBIECTUL III 

 

a) 16
53

35
det ==A  . 

b) 







=

3430

3034
2

A  

c) 22

2

00

00

160

016

5030

3050

3430

3034
1610)( Ο=








=








+







−







=Ι+−= AAAf  

d) .016
53

35
≠==∆  Sistemul este compatibil unic determinat. Rezolv m sistemul  cu regula  lui Cramer. 

{ })1,1( −=S
 

e) 0)2( =tf  este echivalent  cu 01621022 =+⋅− tt  . 

Notam ( )∞∈= ,02 yt . Ob inem ,016102 =+− yy  cu solu iile  .8,2 21 == yy  
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 Atunci ,22 =t  rezulta t=1, iar din 82 =t  ob inem t=3. 

f) Din ( ) 0≥− kxf  , avem 016102 ≥−+− kxx  .  

( ) kkk 436464100164100 +=+−=−−=∆ . 

Dar  0≤∆ , adic   ( ]9,−∞−∈k .  

Cum ∈k  Z , atunci cel mai mare k  este 9− . 

g) Din teorema imp r irii cu rest pentru polinoame avem ( ) baXCXXX n +++−= 16102   

 016102 =+− xx  are r d cinile 21 =x  i  82 =x .  

Pentru 2=x   obtinem ba
n += 22   iar pentru  8=x   ob inem  ba

n += 88 .  

Atunci 
6

28 nn

a
−

=  , 
3

824 nn

b
−⋅

=   .  

Deci restul  este  
3

824

6

28 nnnn

XR
−⋅

+
−

=  . 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) ( ) 0=xf  este echivalent  cu 0
ln

=
x

x
, deci 0ln =x , adic  1=x  ( )∞∈ ,0 . 

b) ( )
x

x
xf

xn

ln
limlim

∞→∞→
= =0. 

 Deci , 0=y este asimptot  orizontal  spre ∞+ . 

c)  ( )
2

' ln1

x

x
xf

−
= . 

d)  Din ( ) 0' =xf , ob inem  0ln1 =− x , adic  ex = . 

 

x 0                                                       e                                                     ∞  

)(' xf                              +                           0                          - 

)(xf                                                          max 

 

Deci f  este  strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0  i  strict descresc toare pe intervalul  [ )∞,e . 

e) ex =0  este punct de maxim local ,deci ( ) ( )efxf ≤ , ( )∞∈∀ ,0x . 

( ) =xf
x

xln
 

e

eln
≤   ,adic  xxe ≤⋅ ln  , ( )∞∈∀ ,0x  . 

f) Fie ( ) ( ) 0
2

ln
lnln

ln

1
1 1 1

2
'

==⋅=== ∫ ∫ ∫
e

e

e

e

e

e

e

e

x
dxxxdx

x

x
dxxfI . 

g) f este strict descresc toare pe intervalul [ )∞,e  , atunci ex >∀  avem ( ) ( )efxf < . 

Atunci ( ) ( ) ( )20072006 ffef >> sau 

 
2007

2007ln

2006

2006ln
>  , adic  20062007 2007ln2006ln > sau 20062007 20072006 > . 
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