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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….039 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine partea real  a num rului complex 71 i−   

(4p) b) S  se calculeze perimetrul unui triunghi echilateral având lungimea laturii 2. 

(4p) c) S  se determine R∈ba,  astfel încât dreapta byax =+  s  con in  punctele ( )1,1−A  

i ( )5,3B . 

(4p) d) S  se calculeze num rul complex 4321 iiii ++++ . 

(2p) e) S  se calculeze raza cercului circumscris unui triunghi cu lungimile laturilor 3, 4, 5. 

(2p) f) S  se calculeze xcos , tiind c  
2

2
sin =x , 








∈

2
,0
π

x . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia ∈= nCn ,51 N, 1≥n  

(3p) b) Se d  func ia :f R →R, ( ) 12 −= xxf . S  se calculeze ( )( )2ff � . 

(3p) c) Se consider  polinomul aXXXf ++−= 323 , ∈f R [ ]X . S  se determine 

paramentrul real a , astfel încât ( ) 21 =f . 

(3p) d) Pe R se consider  legea de compozi ie 7++=∗ yxyx . S  se determine elementul 

neutru al legii “∗ ” 

(3p) e) S  se calculeze 2A , dac  








−
=

11

12
A . 

 2. Se consider  func ia :f R →R,   ( ) 83 += xxf .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ∈∀x R. 

(3p) b) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) 0=xf . 

(3p) c) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 +

−−

−→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) ( ) 8=+′ xfxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( )dxxf∫−
0

1
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  mul imea ( ){ }RRRR ∈∀∈−+=→= ∗
xaaaxxffG ,,1:   i func ia 

RRR →:1 , ( ) xx =R1  , R∈∀ x  .  

(4p) a) S  se arate c  dac  Ggf ∈, , atunci Ggf ∈� . 

(4p) b) S  se arate c   G∈R1  . 

(4p) c) S  se arate c  fff == �� RR 11 , Gf ∈∀ . 

(2p) d) S  se rezolve, în R , ecua ia xaax =−+1 , unde ∗∈ Ra , 1≠a . 

(2p) 
e) S  se arate c  dac  Gf ∈ , ( ) aaxxf −+= 1  i RR →:g , ( )

a

ax
xg

+−
=

1
, atunci  

Gg ∈  i R1== fggf �� . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea G , împreun  cu compunerea func iilor, formeaz  o structur  

de grup comutativ . 

(2p) g) S  se arate c  exist  R∈0x , astfel încât ( ) 00 xxf =  , Gf ∈∀ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia RR →:f , ( )

1

3
2

3

+

+
=

x

xx
xf . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
1

2
2 +

+=
x

x
xxf , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )dxxf∫
−

1

1

. 

(4p) c) S  se calculeze ( )( )xxf
x

−
∞→

lim . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) 
e) S  se calculeze   

( )

2

0lim
x

dttf

x

x

∫
∞→

. 

(2p) f) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(2p) g) S  se arate c  func ia f  este  cresc toare pe R . 
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Varianta 39 

 

Subiectul I 

 

a)    ( ) 1=zRe  

b)   6=P . 

c)    2,1 =−= ba . 

d)   11 432 =++++ iiii . 

e)   
2

5
=R . 

f)    
2

2
cos =x . 

 

Subiectul II 

1. 

a)   5=n . 

b)  ( )( ) 52 =ff . 

c)   1−=a . 

d)  R∈−= 7e . 

e)  








−
=

03

33
2

A . 

2. 

a)  ( ) R,3 2 ∈∀=′ xxxf . 

b)   2−=x . 

c)   
( ) ( )

3
1

1
lim

1
=

+

−−

−→ x

fxf

x
. 

d)   0
21

== xx  �i 3
3

−=x . 

e)   ( )
4

31
0

1

=∫
−

dxxf . 

 

 

Subiectul III 
 

      Pentru *R∈a , notăm aaxff
aa

−+=→ 1,: RR . Deci { }*R∈= afG
a

. 

a)   ( )( ) ( )( ) ( ) =−+−+== abbxaxffxff
baba

11� ababx −+1 ⇒
abba

fff =� , cu 

0≠ab . 

b)  Gf ∈=
1

1
R

. 

c)  Gfffffff
aaaaaa

∈∀====
⋅

,11
11

���
RR

 . 
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d)   Din ⇒=−+ xaax 1  ( ) ⇒≠∈−=− ∗ 1,,11 aRaaax 1=x . 

e)   ( )
a

f
a

ax
xg

1

1
=

+−
= . Cum 

R1111 ===
⋅

ffff
a

a
a

a �  �i 
R1111 ===

⋅
ffff

a
a

a

a

�  

obŃinem 
R

1== fggf �� . 

f)     Compunerea funcŃiilor este asociativă; din a) rezultă partea stabilă ; din b) �i c) 

elementul neutru este 
R

1 ; din e) rezultă că *R∈∀a , ( )
a

a
ff

1

1
=

−
.  

      Cum ==
abba

fff �
ab

ff �  rezultă că „ � ” este comutativă. 

      Deci ( )�,G  este grup abelian. 

g)     Din ( )
000

1 xaaxxf =−+= , rezultă ( ) 11
0

−=− aax . 

      Pentru 1=a  obŃinem  o infinitate de soluŃii. 

      Pentru ⇒≠ 1a 1
0

=x . 

 

Subiectul IV 

 

a)   ( ) R∈∀=
+

+
=

+
+ xxf

x

xx

x

x
x ,

1

3

1

2
2

3

2
. 

b)  ( ) ( ) 01ln
21

2
1

1

2

21

1

2

1

1

=







++=









+
+=

−−−

∫∫ x
x

dx
x

x
xdxxf . 

c)  ( )( ) 0
1

2
lim

1

2
limlim

22
=

+
=








−

+
+=−

∞→∞→∞→ x

x
x

x

x
xxxf

xxx
. 

d) ( ) −∞=
+

+
=

−∞→−∞→ 1

3
limlim

2

3

x

xx
xf

xx
.Deci funcŃia nu admite asimptotă orizontală  

spre ∞− . Asimptota oblică este nmxy += , unde 
( )

1
3

limlim
3

3

=
+

+
==

−∞→−∞→ xx

xx

x

xf
m

xx
 �i 

( )( ) 0
1

2
limlim

2
=








−

+
+=−=

−∞→−∞→
x

x

x
xmxxfn

xx
, deci xy =  este asimptota oblică  

spre  ∞− . 

e)   

( ) ( )

2

1
1ln

2limlim
2

2

2

2

0 =

++

=
∞→∞→

∫
x

x
x

x

dttf

x

x

x
, deoarece 

( )
0

1ln
lim

2

2

=
+

∞→ x

x

x
. 

f)  ( )
( )

( )
=

+

⋅−+
+=

′










+
+=′

22

2

2
1

2212
1

1

2

x

xxx

x

x
xxf

( )22

4

1

3

+

+

x

x
. 

g)   ( ) R∈∀>′ xxf ,0 , deci funcŃia f  este  crescătoare pe R . 
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