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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

    

                                   Varianta ….038 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze num rul complex  22 )2()2( ii −−+ . 

(4p) b) S  se calculeze num rul  
3

sin
4

sin
6

sin
πππ

++ . 

(4p) c) S  se determine aria triunghiului  ABC  cu vârfurile ( )3,2A , ( )5,2−B  i  ( )2,3 −−C . 

(4p) d) S  se determine partea real  a num rului complex 
i

z
−

=
3

1
. 

(2p) e) S  se g seasc  solu iile ecua iei  0sin =x , pentru ],0[ π∈x . 

(2p) f) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele  

( )3,2A  i ( )5,2−B . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  polinomul  123 −+−= XXXf ,  cu r d cinile C∈321 ,, xxx . 

(3p) a) S  se arate c   ( )( )11 2 +−= XXf . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }1,0,1− s  fie r d cin  a 

polinomului f . 

(3p) c) S  se determine r d cinile polinomului f . 

(3p) d) S  se calculeze 21 xx +  i 21 xx ⋅ , unde 1x i 2x  sunt r d cinile complexe, care nu sunt 

reale, ale polinomului f . 

(3p) e) S  se rezolve  ecua ia  0)(log3 =xf ,  ),0( ∞∈x . 

 2.   Se consider  func ia ,: RR →f 4)( 2 +−= xxf . 

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
x

fxf

x

)0()(
lim

0

−

→
. 

(3p) c) S  se determine punctul de extrem al func iei  f. 

(3p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) e) S  se calculeze aria suprafe ei cuprinse între graficul func iei f, axa Ox  i dreptele 

verticale de ecua ii 2−=x   i  2=x . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 Pe mul imea R, definim legea de compozi ie 2+−−= yxxyyx � , R∈∀ yx, . Fie 

),1( +∞=G . 

(4p) a) S  se arate c   1)1)(1( +−−= yxyx � , R∈∀ yx, . 

(4p) b) S  se arate c  dac   Gyx ∈, ,  atunci  Gyx ∈� . 

(4p) c) S  se demonstreze c   )()( zyxzyx ���� = ,  Gzyx ∈∀ ,, . 

(2p) d) S  se arate c  exist   Ge∈  astfel încât  xxeex == �� , Gx ∈∀ . 

(2p) e) S  se rezolve ecua ia  933 =�� x ,  Gx ∈ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se  demonstreze c   

      1)1(... +−= n

orinde

xxxx
�����
��� ,  Gx ∈∀ ,  *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se calculeze 
�����
���

oride 2007

2...22 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile R→∞+ ),0(:, gf ,  

1

)1(2
)(

+

−
=

x

x
xf   i  xxfxg ln)()( −= . 

(4p) a) S  se arate c   
( )

( )2

2

1

1
)(

xx

x
xg

+⋅

−
−=′ ,  pentru  ),0( ∞+∈x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )1f ,  ( )1g   i  ( )1g ′ . 

(4p) c) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf . 

(2p) d) S  se arate c  dreapta de ecua ie 0=x  este asimptot  vertical  la graficul func iei  g. 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se arate c  func ia g  este descresc toare pe intervalul ),1[ ∞+ . 

(2p) g) S  se demonstreze c     x
x

x
ln

1

)1(2
≤

+

−
,  ),1[ ∞+∈∀ x . 
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Varianta 38 

 

Subiectul I 

 

a)   ( ) ( ) iii 822 22
=−−+ . 

b)    
2

321

3
sin

4
sin

6
sin

++
=

π
+

π
+

π
. 

c)    15=
ABC

S . 

d)    Partea real  a num rului complex este 
10

3
. 

e)    0=x  i π=x . 
f)     M este mijlocul segmentului ( )⇒AB ( )4,0M . 

 

Subiectul II 

1.  

a)    ( )( ) fXXXXX =−−+=+− 111 232 . 

b)   
3

1
=p . 

c)     ob inem r d cinile ii,,1 − . 

d)    ==+ 2121 ,0 xxxx 1 . 

e)   3=x . 
2. 

a)  ( ) R∈∀−=′ xxxf ,2 . 

b)   
( ) ( )

0
0

lim
0

=
−

→ x

fxf

x
. 

c)    0=x  este punct de maxim local. 
d)   ( ) 0,0 >∀<′ xxf , rezult  c  f  este strict descresc toare pe ( )∞,0 . 

e)  ( )
3

32
2

2

=∫
−

dxxf . 

 
Subiectul III 

 
a)    ( )( ) R∈∀=+−−=+−− yxyxyxxyyx ,,2111 � . 

b)     Din GyGx ∈∈ , rezult  01,01 >−>− yx  deci ( )( ) 011 >−− yx  atunci 

( )( ) 1211 >+−− yx  adic  1>yx � . 

c)     ( ) zyx �� =+++−−−= zyxyzxzxyxyz ( )zyx �� . 

d)   ( )∞∈∀= ,1, xxex �   ( ) ( )∞∈∀=+−−⇔ ,1,21 xxeex .  Identificând coeficien ii 

ob inem 12 ≥=e  i se verific  c  Gxxx ∈∀= ,2 � . 
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e)     Din 123 −= xx�  i folosind punctul c) ob inem  ( ) ( ) 9312933 =−⇔= ��� xx  . 

Folosind punctul a) avem ( ) 91222 =+−x , de unde 3=x . 

f)   Pentru 1=n  avem ( ) 11 1
+−= xx , de unde xx =  adev rat. 

      Presupunem adev rat pentru kn = : ( ) ∗∈+−= Nkxxxx
k

orik

,11����� ���� . 

    Vom ar ta c  
( )

( ) 11 1

1

+−=
+

+

k

orik

xxxx ����� ���� . 

    Dar 
( )

( )[ ] ( ) ( ) ( ) 1111111 1
)

1

+−=+−−=+−==
+

+

kk
a

k

orikorik

xxxxxxxxxxxx ������� ��������� ���� . 

    În baza induc iei matematice avem ( ) ∗∈∀∈∀+−= NnGxxxxx
n

orin

,,11����� ���� . 

g)    ( ) 211112222 2007
)

2007

=+=+−=
f

ori

����� ���� . 

 

 

Subiectul IV 

 

a)   ( )
( ) ( )

( ) ( )22 1

4

1

1212

+
=

+

−−+
=′

xx

xx
xf . 

 ( ) ( )
( )

( )
( )

0,
1

11

1

41
2

2

2
>∀

+

−
−=−

+
=−′=′ x

xx

x

xxx
xfxg . 

b)   ( ) ( ) ( ) ( ) 01;01ln11;01 =′=−== gfgf . 

c) ( )
( )

2
1

12
limlim =

+

−
=

∞→∞→ x

x
xf

xx
. 

d)    ( ) +∞=
>
→

xg
x
x

0
0

lim . Deci 0=x  este asimptota vertical  la graficul func iei g . 

e)   ( ) =








+
−= ∫∫

ee

dx
x

dxxf

11
1

4
2

1

2
ln422

+
+−

e
e . 

f)    ( ) [ )∞∈∀≤′ ,1,0 xxg . Deci g este descresc toare pe intervalul [ )∞,1 . 

g)    Din g descresc toare pe intervalul [ )∞,1  i ( ) 01 =g  rezult  c  

( ) [ )∞∈∀≤ ,1,0 xxg ,  de unde 
( )

[ )∞∈∀≤
+

−
,1,ln

1

12
xx

x

x
. 
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