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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….031 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

În sistemul cartezian xoy se dau punctele ( )1,2A , ( )1,2−B  �i ( )4,0C . 

(4p) a) Să se arate că punctele A,B,C sunt necoliniare. 

(4p) b) Să se arate că triunghiul ABC este isoscel.  

(4p) c) Să se determine coordonatele mijlocului segmentului [ ]AB . 

(4p) d) Să se calculeze lungimea medianei din C a triunghiului ABC. 

(2p) e) Să se calculeze aria triunghiului ABC. 

(2p) f) Să se calculeze conjugatul numărului complex i53 + . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Să se arate că restul împărŃirii polinomului 15 −X  la polinomul 1−X   este egal cu  0. 

(3p) b) Să se determine 0>x , 1≠x ,  astfel încât  24log =x . 

(3p) c) Să se calculeze 2
4A . 

(3p) d) Să se calculeze 2
B ,  dacă 







 −
=

12

11
B . 

(3p) e) Să se determine R∈x , dacă 0
1

1
=

x

x
. 

 2.  

(3p) a) Să se arate că  �irul  ( )
N∈nna , 

1

12

+

+
=

n

n
an ,  este crescător. 

(3p) b) Să se calculeze 
1

12
lim

+

+

∞→ n

n

n
. 

(3p) c) Să se calculeze ( )xf ′ , dacă RR →:f , ( ) xxf sin= . 

(3p) d) Să se calculeze ( )∫ ′
π

0

dxxf , unde RR →:f  ( ) xxf sin= . 

(3p) e) Să se calculeze  
( )

x

xf

x

1
lim

0

−

→
 , unde RR →:f  ( ) xxf cos= . 
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(4p) 

SUBIECTUL III ( 20p ) 

        Se consideră matricele 








−
=

01

10
A , 








=

10

01
2I ,  �i mulŃimea    

       ( ){ }XAAXMXG =∈= R2 . 

a) Să se arate că GA∈   �i GI ∈2  . 

(4p) b) Să se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) c) Să se arate că 2
2

IA −=  . 

(2p) d) Să se arate că 22 XAXA =  , ( )R2MX ∈∀ . 

(2p) e) Să se arate că , dacă R∈ba, ,  atunci matricea GbAaIB ∈+= 2  . 

(2p) f) Să se arate că   2
4

IA
k = ,  ∗∈∀ Nk . 

(2p) g) Să se calculeze determinantul matricei 20072 ... AAA +++ . 

  SUBIECTUL IV( 20p ) 

  
Se consideră funcŃia RR →:f , ( )

12

2

+
=

x

x
xf . 

 
(4p) a) Să se verifice că  ( )

1

1
1

2 +
−=

x
xf , R∈∀ x  

 (4p) b) Să se calculeze  ( )xf ′ , R∈x  . 

 (4p) c) Să se arate că funcŃia  f  este descrescătoare pe ( ]0,∞− . 

 (2p) d) Să se determine ecuaŃia asimptotei către  ∞+   la graficul funcŃiei  f. 

 (2p) e) Să se calculeze  ( )( ) 21lim nnf
n

⋅−
∞→

. 

 
(2p) f) Să se calculeze ( )( )

2

lim n

n
nf

∞→
.  

 
(2p) g) Să se calculeze      ( )∫

1

0

dxxf  . 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Varianta 31 

 

Subiectul I 

a) ⇒≠−=− 012

140

112

112

punctele CBA ,,  sunt necoliniare. 

b)  13== BCAC , deci triunghiul ABC este isoscel. 

c) M este mijlocul segmentului [ ]AB ⇒  ( )1,0M . 

d) 3=CM . 

e)  6=
ABC

S . 

f) ii 5353 −=+ . 

 

Subiectul II 

1. 

a 0)1( == fr . 

b)      2=x . 

c)      122

4
=A . 

d)     








−

−−
=

14

21
2

B . 

e)      { }1,1−∈x . 

2.  

a)     0
)2)(1(

1
1

>
++

=−
+

nn
aa

nn
, deci �irul 

nn
a )(  este crescător. 

b)     2
1

12
lim =

+

+

∞→ n

n

n
. 

 c)     ( ) xxf cos=′ . 

d)    ( ) 0

0

=′∫
π

dxxf . 

e) 
( )

0
1

lim
0

=
−

→ x

xf

x
. 

Subiectul III 
 

a) Evident A  comută cu A , deci GA∈ , iar AAIIA =⋅=⋅
22

, deci GI ∈2 . 

b)    1det =A . 

c)   
2

2
IA −= . 

d)   XXAXA −== 22 , ( )R2MX ∈∀ . 
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e)      
2

)
2

2
)( bIaAbAaAAbAaIBA

c

−=+=+= . 

  
2

)
2

2
)( bIaAbAaAbAaIAAB

c

−=+=+= , deci BAAB = , adică GB ∈ . 

f)      
22

)
44 )()( IIAA

k
c

kk === , ∗∈∀ Nk . 

 g)     Avem 
222

432
OIAIAAAAA =+−−=+++ . 

Atunci  =++++++=+++ 32432
)

20072 )(501... AAAAAAAAAA
f

 

222
501 IAIAO −=−−+⋅= . Deci 1)det()...det(

2

20072 =−=+++ IAAA . 

 

Subiectul IV 
 

 a)    ( )
1

1
1

2 +
−=

x
xf , R∈∀ x . 

 b)       ( )xf ′
22 )1(

2

+
=

x

x
. 

c)        Dacă 0≤x , atunci ( )xf ′ ( ]0,,0
)1(

2
22

∞−∈∀≤
+

= x
x

x
 , deci funcŃia  f  este 

descrescătoare pe ( ]0,∞− . 

d)      1
1

lim)(lim
2

2

=
+

=
∞→∞→ x

x
xf

xx
. Atunci  ecuaŃia asimptotei către  + ∞   la graficul 

funcŃiei  f  este 1=y . 

e)       ( )( ) 1
1

lim1lim
2

2

2 −=
+

−
=⋅−

∞→∞→ n

n
nnf

nn
. 

f)        ( )( ) 11
lim

2

2

22

2

1

1
1limlim −+

−

∞→∞→
==









+
−= ∞→ ee

n
nf n

nn

n

n

n

n . 

g)      ( )
4

1
1

1
1

1

0

2

1

0

π
−=









+
−= ∫∫ dx

x
dxxf . 
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