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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….024 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine R∈b,a  astfel încât punctele ),(A 21 −  i ),(B 12  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx  . 

(4p) b) S  se rezolve, în mul imea numerelor complexe, ecua ia  012 =+z  . 

(4p) c) S  se calculeze  
4

3

4

π
+

π
coscos  . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex iz ⋅−= 22  

(2p) e) S  se calculeze �� 30cos30sin + . 

(2p) f) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 42 == AB,BC  i ( ) 030=B̂m . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se determine valorile parametrului real m  pentru care 092 >++ mxx , R∈∀ x . 

(3p) b) S  se determine ( )∞∈ ,0a  pentru care 1log2log 33 =+ a  . 

(3p) c) S  se determine R∈b  pentru care  .
b 279 =  

(3p) d) S  se calculeze câte numere de 2 cifre încep i se termin  cu o cifr  impar . 

(3p) 
e) S  se determine termenul al aselea al dezvolt rii  ( ) .32

9

+  

 2.    Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( ) xxxf ln+= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x  . 

(3p) b) S  se arate c  func ia f  este  cresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) 
c) S  se calculeze [ ])()1(lim nfnf

n
−+

∞→
. 

     (3p) d) S  se calculeze 
( )

1

1)(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

 ( 3p) e) S  se calculeze ∫
e

dx
x

)x(f

1

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 








=

53

35
A  , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O    i  polinomul   

16102 +−= XXf . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia ( ) 0=xf . 

 (4p) b) S  se calculeze determinantul matricei   A . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea  2A  . 

 (2p) d) S  se calculeze suma i produsul r d cinilor polinomului f . 

 (2p) e) S  se verifice c   ( ) 2OAf = . ( Prin ( )Af    în elegem matricea 2

2 1610 IAA +− ) . 

 
(2p) f) S  se rezolve sistemul 





=+

=+

053

035

yx

yx
, unde R∈yx, . 

 

(2p) g) S  se arate c  










+−

−+
=

nnnn

nnnn

n
A

2828

2828

2

1
, N∈∀n , 2≥n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f ,  ( ) 1234 +++= xxxxf   , R∈∀ x  .                                

(4p) a) S  se calculeze   ( )xf ′  , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f ′  este cresc toare pe R . 

(4p) c) S  se calculeze   ( )xf
x

′
∞→

lim    i    ( )xf
x

′
−∞→

lim . 

(2p) 
d) S  se calculeze    ( )∫

1

0

dxxf .    

(2p) 
e) S  se calculeze  

( )
( )1

1
lim

0 −

−

→ xx ex

xf
. 

(2p) f) S  se arate c   ( ) 1≥xf ,   R∈∀ x . 

(2p) g) S  se determine R∈yx,  astfel încât ( ) ( ) 2=+ yfxf . 
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Subiectul I 

 

a) 
3

5
,

3

1 −
=

−
= ba . 

b) iz =1 , iz −=2 . 

c) 0
4

3
cos

4
cos =

π
+

π
. 

d) iz ⋅+= 22 . 

e) 
2

3

2

1
30cos30sin +=+ �� . 

f) 2=
ABC

S . 
 
Subiectul II 

1. 

a)      ( )6,6−∈m . 

b)       
2

3
=a . 

c)        
2

3
=b . 

d)       Avem  2555 =⋅  posibilit i. 

e)      345366 =T . 

2. 

a)      ( )
x

x
xf

1+
=′ . 

b)      Ob inem c   ( ) ( )∞∈∀>
+

=′ ,0,0
1

x
x

x
xf , deci func ia f  este cresc toare pe 

( )∞,0 . 

c)      [ ]=−+
∞→

)()1(lim nfnf
n

 1 . 

  d)       
( )

2
1

1)(
lim

1
=

−

−

→ x

fxf

x
. 

  e)       
2

1)(

1

−=∫ edx
x

xf
e

. 

 

Subiectul III 
 
a)   Ob inem 81 =x  i 22 =x . 
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b)    16det =A . 

c)     







=

3430

30342
A . 

d)     1021 =+ xx  i  1621 =xx . 

e)     Prin calcul direct se ob ine ( ) 2OAf = . 

f)       Sistemul este sistem omogen i are numai solu ia banal  :  0,0 == yx . 
g) Vom demonstra  prin induc ie. 

Pentru 2=n  se verific . 

Presupunând adev rat c   








+−

−+
=

kkkk

kkkk

k
A

2828

2828

2

1
, N∈k , 2≥k ; demonstr m  

c   








+−

−+
=

++++

++++

+

1111

1111
1

2828

2828

2

1
kkkk

kkkk

k
A . 

 Dar 
















+−

−+
=⋅=+

53

35

2828

2828

2

11

kkkk

kkkk

kk
AAA   









+−

−+
=

++++

++++

1111

1111

2828

2828

2

1
kkkk

kkkk

. 

 Ambele etape ale induc iei fiind verificate , deducem c  








+−

−+
=

nnnn

nnnn

n
A

2828

2828

2

1
, 

N∈∀n , 2≥n . 
 

Subiectul IV 
 

a) ( ) xxxxf 234 23 ++=′ . 

b) ( ) )136(22612 22 ++=++=′′ xxxxxf . Cum R∈∀>++ xxx ,0136 2 ⇒  

R∈∀>′′ xxf ,0)(  i prin urmare func ia f ′  este strict cresc toare pe R . 

c)    ( ) ∞==′
∞→∞→

34limlim xxf
xx

,  ( ) −∞==′
−∞→−∞→

34limlim xxf
xx

. 

d)    ( ) ( )∫∫ +++=

1

0

234

1

0

1 dxxxxdxxf
60

107
1

3

1

4

1

5

1
=+++= . 

e) 
( )

( )
( ) 1111

1
lim

1

1
lim 2

00
=⋅=++

−
=

−

−

→→
xx

e

x

ex

xf
xxxx

. 

f) Am ar tat la punctul b)  c   func ia f ′  este strict cresc toare pe R .  

Atunci dac  0)0()(0 =′<′⇒< fxfx  i dac  0)0()(0 =′>′⇒> fxfx  . 

     Rezult  0=x  este punct de minim local.Deci ( ) ,1)0( =≥ fxf  R∈∀ x . 

g)       Din punctul f) rezult  c  ( ) 1≥xf ,   R∈∀ x  i ( ) 1≥yf ,   R∈∀ y . 

Însumând cele dou  rela ii rezult  c  ( ) ( ) 2≥+ yfxf  cu egalitate dac  

( ) ( ) 1== yfxf . Ob inem 0== yx . 
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