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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….023 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

        În reperul cartezian xOy  se consider  punctele  )4,3( −A , )2,1(B  i   )1,2(−C . 

(4p) a) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AB . 

(4p) b) S  se calculeze partea real  a num rului complex  2)33( i+ . 

(4p) c) S  se calculeze conjugatul num rului complex  ( )221 iz −= . 

(4p) d) S  se calculeze 
4

cos
2

cos
ππ

⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze lungimea medianei din  C  a triunghiului ABC .  

(2p) f) S  se calculeze coordonatele punctului de intersec ie al dreptelor de ecua ii 
      01 =−+ yx  i  01 =+− yx . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se determine al aselea termen al progresiei aritmetice ...,6,4,2  

(3p) b) S  se rezolve ecua ia  0
18

0
=

+x

x
, R∈x . 

(3p) c) S  se afle câte numere distincte de forma abc  exist , pentru care { }3,2,1,, ∈cba . 

(3p) d) Se consider  func ia RR →:f , 23)( −= xxf .  S  se calculeze ( ))1(ff . 

(3p) e) Se consider  polinomul [ ]Xf R∈ ,  .23
XXXf ++=  S  se calculeze )(if . 

  

 2.   Se consider  func ia R→∞),0(:f ,  xxxf −= ln)( . 

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru  ),0( ∞∈x . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei  f. 

(3p) c) S  se arate c  f este descresc toare pe intervalul ),1( ∞ . 

(3p) d) S  se arate c  dreapta de ecua ie 0=x  este asimptot  vertical  la graficul func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze )(lim nf
n

′
∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
       Pe R  definim legea de compozi ie  222 +++= yxxyyx � . Se consider   ),2( +∞−=G . 

(4p) a) S  se arate c   2)2)(2( −++= yxyx � , ∈∀ yx, R . 

(4p) b) S  se arate c  dac   Gyx ∈, ,  atunci  Gyx ∈� . 

(4p) c) S  se demonstreze c   )()( zyxzyx ���� = ,  Gzyx ∈∀ ,, . 

(2p) d) S  se arate c  exist   Ge∈  astfel încât  xxeex == �� , Gx ∈∀ . 

(2p) e) S  se rezolve ecua ia  000 =�� x , Gx ∈ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se  demonstreze c   

      2)2(... −+= n

orinde

xxxx
�����
��� ,  Gx ∈∀ ,  *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se calculeze 
�����
���

oride 2007

0....00 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider  func ia RR →:f , 

1

1
)(

+

−
=

x
e

e
xf  i irul ( ) 1≥nna  astfel încât   

      )(...)2()1( nfffan +++= ,  *N∈∀ n . 

(4p) a) S  se arate c  
1

11
)(

+
−=

xx
ee

xf ,  pentru orice  R∈x .  

(4p) b) S  se determine ecua ia  asimptotei spre ∞+  la graficul  func iei  f. 

(4p) c) S  se arate c   )()( xfxf −=′ , oricare ar fi R∈x . 

(2p) d) S  se arate c   ,
1

1
1









−=

nn
ee

a  oricare ar fi *N∈n . 

(2p) e) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) f) S  se calculeze aria suprafe ei plane cuprinse între graficul func iei  f,  axa  Ox  i dreptele 

verticale de ecua ii 0=x  i  1=x . 

(2p) g) S  se calculeze  













+∫∞→

n

n

n
adxxf

0

)(lim . 
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Varianta 23 

 

Subiectul I 

 

a)   Dac  punctul M este mijlocul segmentului ][AB  atunci ( )1,2 −M . 

b)   ( ) 0Re =z . 

c)   iz 43 +−= . 

d)   0
4

cos
2

cos =
π

⋅
π

. 

e)    Mediana este CM , 52=CM . 

f)   ( )1,0E . 

 

Subiectul II 

1. 

a)  12
6

=a . 

b)  1,0
21

−== xx . 

c)  Avem 27333 =⋅⋅  posibilit i. 

d) ( )( ) ( ) 111 == fff . 

e) ( ) 1−=if . 

2. 

a) ( ) 0,
1

>
−

=′ x
x

x
xf . 

b)  ( )1,1 −A  este punctul de extrem local al graficului func iei f. 

c)  ( ) ( )∞∈∀<′ ,1,0 xxf , deci f este strict descresc toare pe ( )∞,1 . 

d)  0=x  este asimptot  vertical  la graficul func iei f. 

e)  ( ) 1lim −=′
∞→

nf
n

. 

Subiectul III 

 

a)  ( )( ) R∈∀=+++=−++ yxyxyxxyyx ,,222222 � . 

b)    Din GyGx ∈∈ , rezult  02,02 >+>+ yx  deci ( )( ) 022 >++ yx  atunci 

( )( ) 2222 −>−++ yx  adic  2−>yx � Gyx ∈⇒ � . 

c)    Prin calcul se arat  c  

( ) =zyx �� ( )zyxzyxyzxzxyxyz ��=+++++++ 6444222 . 

d)  ( )∞−∈∀= ,2, xxex � ⇔  ( ) ( )∞−∈∀=+++ ,2,222 xxeex .  Identificând 

coeficien ii ob inem 12 =+e  i ⇒=+ 022e Ge ∈−= 1 . Se verific  c  

Gxxx ∈∀=− ,1� . 

e)   ( )( ) Gxxx ∈−=⇒=+=−++
2

3
064;022042 . 
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f)   Not m ( ) ( ) 22:
ori 

−+=
n

n

xxxxnP ����� ���� , ∗∈ Nn . 

     ( )1P  este adev rat . Presupunem ( )kP  ca fiind o propozi ie adev rat , demonstr m 

c  ( )1+kP  este adev rat . 

Din ( )( ) =−+=







=

+

xxxxxxxxx
k

nk

������� ��������� ���� 22
ori ori 1

 

( )( )( ) ( ) ⇒−+=−++−+=
+

2222222
1kk

xxx  ( )1+kP  este propozi ie adev rat . Pe 

baza metodei induc iei matematice rezult  c  ( )nP  este adev rat , ∗∈∀ Nn . 

g)   Din f) pentru 2007=n  i 0=x  ob inem 22000 2007

ori 2007

−=����� ���� . 

 

Subiectul IV 

 

a)  ( )
1

11
+

−=
xx

ee
xf . 

b)   0=y  este ecua ia asimptotei orizontale spre ∞+  la graficul func iei f. 

c)  ( ) ( ) R∈∀−=
−

−=′
+

xxf
e

e
xf

x
,

1
1

. 

d)  ( ) =
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e)  
eee

a
nn

n
n

11
1

1
limlim =








−=

∞→∞→
. 

f)  

21

0

1

0

1

111







 −
=⋅

−
=

−
= ∫∫

−

+
e

e
dxe

e

e
dx

e

e
S

x

xf
. 

g)  ( )
n

nn

x

n

e

e

e

e
dxe

e

e
dxxf

111

00

−
⋅

−
=

−
= ∫∫

− . 

( ) 1
1

lim
1111

limlim

0
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