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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….022 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine conjugatul num rului complex iz 2007= . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului  ABC,  cu  ( )0,6A ,  ( )8,0B   i  ( )8,6C . 

(4p) c) S  se determine numerele R∈ba, , astfel încât punctele ( )0,6A  i ( )8,0B   s  fie 

situate pe dreapta de ecua ie 0=++ bayx . 

(4p) d) S  se calculeze partea real  a num rului complex )1)(32( ii +− . 

(2p) e) S  se calculeze  
3

sin
2

sin
ππ

⋅ . 

(2p) f) Se consider  triunghiul  MNP,  cu 5=MN , 6=NP  i 7=PM .  S  se calculeze 

Mcos . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se g seasc  solu iile reale ale ecua iei  93
2

=
+xx . 

(3p) b) S  se afle în câte moduri putem permuta elementele mul imii { }1,0,1− . 

(3p) c) S  se calculeze  num rul 
3

8
log3log 22 + . 

(3p) d) S  se calculeze num rul  1

3

3

4 AC − . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }6,4,1,3−  s  fie impar. 

 2.   Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf
2007 += . 

(3p) a) S  se arate c    )()( xfxf −=− ,  R∈∀ x . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x  . 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

x

fxf

x

0)(
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze ∫
−

1

1

)( dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

    Se consider  mul imea de matrice ( ) ( )












∈>








−
== R2,0

1

01
)( MxAx

xx
xAM  i 

matricea 







=

10

01
2I  . 

(4p) a)   S  se arate c  MI ∈2 . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei ( )2A . 

(4p) c) S  se demonstreze c    )()()( yxAyAxA ⋅=⋅ , MyAxA ∈∀ )(),( . 

(2p) d) S  se arate c  dac   pentru  ( )∞∈ ,0, yx ,  avem )()( yAxA = ,  atunci  yx = . 

(2p) e) S  se arate c  exist   ,)( MeA ∈  astfel încât MxAxAeAxA ∈∀=⋅ )(),()()( . 

(2p) f) S  se demonstreze c  pentru orice MxA ∈)( ,  exist   MxA ∈′)(  astfel încât  

      )1()()( AxAxA =′⋅ . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )2A + ( )+22
A ( )+23

A ... ( )2n
A+ ,  pentru  *N∈n . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider  func iile  RR →:, gf ,  cu  ( )

21 x

x
xf

+
=  i )1ln()( 2

xxg += . 

(4p) a) S  se calculeze )0(f  i  )0(g . 

(4p) b) S  se arate c  
22

2

)1(

1
)(

x

x
xf

+

−
=′ ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se arate c  )(2)( xfxg =′ ,  R∈∀ x . 

(2p) d) S  se g seasc  ecua ia asimptotei spre ∞−  la graficul func iei  f. 

(2p) e) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei  f . 

(2p) f) S  se demonstreze c   pentru orice  0≤x ,  avem 0)( ≤xf   i  0)( ≥xg . 

(2p) g) Utilizând eventual rezultatul de la punctul  f) , s  se demonstreze c   

      )1ln(
1

2

2
x

x

x
+≤

+
, 0≤∀ x . 
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Subiectul I 

 

a)  iz 2007−= . 

b)  24=
ABC

S . 

c)   6,
4

3
−== ba . 

d)  ( ) 5Re =z . 

e)   
2

3

3
sin

2
sin =

π
⋅

π
. 

f)  
35

19
cos =M . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a)  1
1

=x �i 2
2

−=x . 

b)  6!3
3

==P . 

c) 3
3

8
log3log

22
=+ . 

d)  11

3

3

4
=− AC . 

e)  
2

1

4

2
==p . 

2. 

a)  ( ) ( )xfxf −=− . 

b)  ( ) 12007 2006 +=′ xxf . 

c)  
( ) ( )

1
0

lim
0

=
−

→ x

fxf

x
. 

d)   Din b) rezultă că ( ) ⇒∈∀>′ Rxxf ,0  funcŃia f este strict crescătoare pe R . 

e) ( ) 0

1

1

=∫
−

dxxf . 

 

Subiectul III 
 

a)  ( ) 01,1
2

>= AI . Deci MI ∈
2

. 

b)  ( )( ) 22det =A . 

c)  ( ) ( ) ( )xyA
xyxy

yAxA =








−
=⋅

1

01
. 
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d)  ( ) ( )⇒= yAxA 11 −=− yx �i yx = . Deci yx = . 

e)  ( ) ( ) ( )xAeAxA =⋅ . Din c) rezultă ( ) ( )xAxeA = . Folosind d) rezultă 0, >∀= xxxe . 

ObŃinem 01 >=e . Deci ( ) ( ) MAeA ∈= 1 . 

f)  ( ) ( ) ( )1AxAxA =′⋅ . Din c) rezultă ( ) ( )1AxxA =′ . Folosind d) rezultă 1=′xx .Cum 

0>x , obŃinem că există 0
1

>=′
x

x . Deci ( ) M
x

AxA ∈







=′

1
. 

g)   Din punctul c) rezultă că ( ) ( )22
xAxA = . Prin inducŃie matematică se arată că 

( ) ( ),nn
xAxA = ( ) *N∈∀ n . Atunci ( ) ( ).22 nn

AA = ObŃinem  ( ) ( ) ==∑∑
==

n

k

k

n

k

k
AA

11

22  










−−−
=









−
=

++

=

∑ 2222

0

212

01
11

1

nn

n

k

kk
n

n
. 

 

Subiectul IV 
 

a) ( ) 00 =f  �i ( ) 00 =g . 

b) ( )
( )

R∈∀
+

−
=′ x

x

x
xf ,

1

1
22

2

. 

c) ( ) ( ) R∈∀=′ xxfxg ,2 . 

d) 0=y este asimptota spre ∞− . 

 e) ( ) 10 ±=⇒=′ xxf . Din tabelul de variaŃie obŃinem punctele de extrem local de 

coordonate 







−−

2

1
;1  �i 









2

1
;1 . 

f)   Dacă 0≤x  atunci 0
1 2

≤
+ x

x
, deci ( ) 0,0 ≤∀≤ xxf . 

( ) ( ) ( ) 01ln1ln01ln0 222 ≥⇔≥+⇔≥+⇔≥ xxxxg adevărat , R∈∀x . 

g)   Din ( ) ( ) 0,0 ≤∀≤≤ xxgxf  obŃinem ( ) ( ) 0, ≤∀≤ xxgxf , adică 

( ) 0,1ln
1

2

2
≤∀+≤

+
xx

x

x
. 
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