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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….019 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )2,1(A  i )1,2(B . 

(4p) b)  S  se determine  R∈nm,  astfel încât punctele )2,1(A  i )1,2(B   s  apar in  dreptei de 

       ecua ie  nmxy += . 

(4p) c) S  se arate c  triunghiul cu vârfurile ( )3,0A , ( )0,1−B  i ( )0,1C  este echilateral. 

(4p) d) S  se calculeze �45sin2 2⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze num rul complex ( )( )ii +− 11 . 

(2p) f) S  se calculeze aria unui triunghi dreptunghic cu un unghi de �30  i lungimea ipotenuzei 
egal  cu 2. 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se  calculeze 22222 54321 +−+− . 

(3p) b) S  se calculeze  !3!5 − . 

(3p) c) S  se rezolve ecua ia 
3

1
3 =x ,  R∈x . 

(3p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului 15 += Xf  la polinomul 2−= Xg . 

(3p) e) Se consider  func ia  RR →:f , 2)( −= xxf .  S  se calculeze ( ) )1(ff � . 

 2.  Se  consider  func ia RR →:f , 23 3)( xxxf += . 
        

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 0)( =xf  . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
)(

)(
lim

xfx

xf

x ′⋅∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
     În mul imea )(2 RM  se consider  matricele 








=

10

01
2I , 









−

−
=

11

11
A   i 

     mul imea  { }R∈⋅+== aAaIaXaXG ,)()( 2 . 

(4p) a) S  se calculeze 2A . 

(4p) b) S  se arate c  GI ∈2 . 

(4p) c) S  se arate c  ( )baXbXaX +=⋅ )()( ,  R∈∀ ba, . 

(2p) d) S  se calculeze  )2()2( −⋅ XX . 

(2p) e) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2007...10...20062007 XXXXX ⋅⋅⋅⋅⋅−⋅− . 

(2p) f) Folosind metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( )( ) ( )naXaX
n

= , *N∈∀n , 

R∈∀ a . 

(2p) g) S  se determine  R∈a   astfel încât  ( )( ) ( )12007
XaX = . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  func ia  RR →:f , 

21

2
)(

x

x
xf

+
=  . 

(4p) a) S  se calculeze )1(f . 

(4p) b) S  se calculeze )(xf ′ , pentru R∈x . 

(4p) c) S  se arate c  func ia  RR →:F ,  ( )21ln)( xxF +=   este o primitiv  a func iei  f. 

(2p) d) S  se arate c   1)(1 ≤≤− xf , ∀ R∈x . 

(2p) e) S  se calculeze 
∞→x

lim ( )xfx ⋅ . 

(2p) f) S  se arate c    ( ) =∫ dxxf

b

a

2

2

1

1
ln

a

b

+

+
, ∀ R∈ba, . 

(2p) g) S  se calculeze 
∞→x

lim ( ) dttfx
x

∫

1

0

2 . 
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      Varianta 19 

 

SUBIECTUL I 

 

a) 2=AB . 

b) m= -1 �i n=3. 

c) AB=2, BC=2 �i AC=2 deci ∆ABC este echilateral. 

d) 145sin2 2 =⋅ � . 

e) ( )( ) .211 =+− ii  

f)  
ABC

S =
2

3
. 

 

SUBIECTUL II 

1. 
a) 15. 

b) 5!-3!=114. 

c) 1−=x .  

d) Restul este f(2)=33.  

e) ( )( ) 31 −=ff � . 

2. 

a) 3,0
321

−=== xxx . 

b) xxxf 63)( 2 +=′ . 

c) 2,0
21

−== xx sunt punctele de extrem ale funcŃiei f . 

d) 
4

5
)(

1

0

=∫ dxxf . 

e) .
3

1

63

3
lim

23

23

=
+

+

∞→ xx

xx

x
. 

 

SUBIECTUL III 

 

a) 
2

2
OA = . 

b) ( ) .0
22

GIGXI ∈⇒∈=  

c) ( ) ( )bXaX ⋅ = ( ) ( )baXAbaI +=++
2

. 

d) Folosind c) avem cǎ ( ) ( ) ( )
2

022 IXXX ==−⋅ .  

e) Din c) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )aXbXabXbaXbXaX ⋅=+=+=⋅⇒  �i  

    ( ) ( ) ( )
2

0 IXaXaX ==− .Atunci ( ) ( ) ( ) ( )2007...0...20062007 XXXX ⋅⋅⋅⋅−⋅− = 

( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( ) =⋅⋅−⋅⋅⋅−⋅⋅− 011...2006200620072007 XXXXXXX
2

I . 

f) Fie ( )( ) ( )naXaXnP
n

=:)( , n∈N*.  
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          ( ) ( )aXaXP =:)1( (A). 

Presupunem )(kP (A) �i demonstrǎm )1( +kP (A), unde k≥1. 

( )( ) ( )kaXaXkP
k

=:)( , iar ( )( ) ( )akXaXkP
k

)1(:)1(
1

+=+
+

.  

Dar   ( )( ) ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )akXaXkaXaXaXaX
ckP

kk
1

))(
1

+=⋅=⋅=
+

 

De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

g) ( )( ) ( ) ( ) ( )
2007

1
120071

)
2007

=⇔=⇔= aXaXXaX
f

. 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) .1)1( =f  

b) 
( )22

2

2

1

22

1

2
)(

+

−
=

′










+
=′

x

x

x

x
xf  . 

c) F este o primitivǎ a funcŃiei f dacǎ F este derivabilǎ (A) �i f(x)(x)F =′  

.Calculǎm:
( )

).(
1

2

1

1
)(

22

2

xf
x

x

x

x
xF =

+
=

+

′
+

=′  

d) 
( )

( )





−≤

+≤
⇔










≤
+

+
≤−

⇔≤≤−
2

2

2

2

10

10

1
1

2

1

2
1

1)(1
x

x

x

x

x

x

xf , adevărat ∀x∈R.. 

e) 2
1

2
lim)(lim

2

2

=
+

=⋅
∞→∞→ x

x
xfx

xx
. 

f) Folosind c) .
1

1
ln)(

2

2

a

b
dxxf

b

a
+

+
=∫  

g) Folosind f) 1
1

1lnlim)(lim
2

2

1

0

2 =







+=

∞→∞→ ∫ x
xdttfx

x

x

x
. Unde am folosit limita 

remarcabilǎ 1
)1ln(

lim
0

=
+

→ t

t

t
. 
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