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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….015 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )25 −,A  la punctul ( )52,B − . 

(4p) b) S  se calculeze 211211 22
sincos + .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 6 . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex i34 +− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )25 −,A  i ( )52,B −  s  fie pe dreapta 

de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) 
f) S  se calculeze BC, dac  în triunghiul ABC, 64 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
06

17
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

323 <n  . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia 0644 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia 28 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze 5

5

4

5

1

5 CCC +− . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( )
3

1
4

x
xf += .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

3

3
lim

3 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 







∞→ n

f
nn

11
lim

3
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  num rul real 52 −=ω  i mul imea { }Z∈ω+= b,abaM . Not m 

52 +=ω  i cu { }1=⋅∈∃∈= zxîncâtastfelMxMzG . 

 (4p) a) S  se verifice c  M∈0  i M∈1 . 

 (4p) b) S  se verifice c  142 += ωω . 

 (4p) c) S  se arate c , dac  Gyz ∈, , atunci Gyz ∈⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c   ( )( ) Z∈++ ωω baba , Z∈∀ ba, . 

 (2p) e) S  se arate c   G∈ω  . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea G  are cel pu in 2007 elemente. 

(2p) g) S  se arate c  Q∉2007ω . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) x
xf 45 +=   

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se verifice c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0>′ xf  , R∈∀x  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se arate c  012 >++ tt , R∈∀t   i 012 >+− tt ,  R∈∀t  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀x . 

(2p) g) S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h  strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 
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Subiectul I 

 

a) 27=AB ; 

b) 1211sin211cos 22 =+ ; 

c) Aria cerut  este 
2

33
; 

d) Dac  iz 34 +−=  atunci iz 34 −−= ; 

e) Ob in 




−=

=

3

1

b

a
; 

f) 52 ; 

Subiectul II: 

1. 

a) 660
06

17
−=−= ; 

b) Probabilitatea cerut  este 
5

3
; 

c) 3440644 3 =⇔=⇔=− x
xx

; 

d) Din defini ia logaritmului 
64

1
8 2 == −

x ; 

e) 111

5

1

5

5

5

4

5

1

5 =+−=+− CCCCC ; 

 

2. 

a) 
4

3
)('

x
xf −= ; 

b) 
27

1

3

3
)3('

3

)3()(
lim

43
−=−==

−

−

→
f

x

fxf

x
; 

c) ( ) ⇒∞∈∀<−= ),0(,0
3

)('
4

x
x

xf f  strict descresc toare pe ),0( ∞ ; 

d) 
8

37

2
4)4()(

2

1

2

1

2
3

2

1

∫∫ =








−
+=−=

−
− x

xdxxdxxf ; 

e) 1
11

lim
3

=







∞→ n

f
nn

 

Subiectul III 

 

a) ω⋅+= 000 si ω⋅+= 101  deci .1,0 MM ∈∈  

b) 141)32(413483344)32( 22 −=−−=−−=+−=−= ωω  

c) Fie ZbbaaMxz ∈′∃⇒∈ ',,,)(, cu ωbaz += si ωbay ′+= '  
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Am Mbbaayz ∈′++′+=+ ω)()( si 

.)4(

)()14()()( 2

Mbbbaba

bbaabbbabaaabbbabaaayz

∈′+⋅′+′⋅

+′⋅−′⋅=−′⋅+⋅′+′⋅+′⋅=′⋅+⋅′+′⋅+′⋅=⋅

ω

ωωωω

d) Z∈++=+++=++ abbaabbababa 4)())(( 2222 ωωωωωω caci Z∈ba,  

e) ,10 M∈⋅+= ωω  M∈−= ωω 4 si cum 1=ωω  rezult  G∈ω . 

f) Deoarece G∈ω rezult  G∈=⋅ 2ωωω si prin induc ie .)( *NnGn ∈∀∈ω Atunci 

{ } G⊂20062 ,...,, ωωω  si .)( jiji ≠∀≠ ωω Deci G con ine cel pu in 2006 elemente. 

g)
3)32...32

2(33...322)32(

10022005

2006

20033

2006

20051

2006

10032006

2006

20042

2006

20060

2006

20062006

baCC

CCCC

−=⋅++⋅

+−++⋅+=−=ω
 

cu 0≠b i a,b ;Q∈ deci .2006
Q∉ω  

 

Subiectul IV:  

a) 4ln4)(' xxf = ; 

b) Deoarece ( ) 1,0,0 ≠>∀> aaa x
 i ( ) R∈∀ x ob in ( ) ,,045)( R∈∀>+= xxf x

 c ci si 

04ln >  

c) 55)(lim =⇒=
−∞→

yxf
x

 asimptot  orizontal  c tre ∞−  

d) 
4ln

3
5

4ln

1

4ln

4
5

4ln

4
5)(

1

0

1

0

+=−+=







+=∫

x

xdxxf ; 

e) Deoarece 1)( 2 ++= tttu  este func ie de gradul al II-lea cu 03 <−=∆  ea are semnul 

coeficientului lui 
2

t  , adic  ( ) R∈∀> ttu ,0)( . Analog 012 >+− tt ( ) R∈∀ t ; 

f) Am ( ) ( )[ ] ( ) ( )[ ] )('
2

1
)('

2

1

2

1
)('

2

1
1')('

2

1
1')('

2

1 22
xfxfxfxfxfxfxf =−++=+−−++  

g) Fie RR →:,hg    
xx xhxg 4)(,425)( =⋅+= . 

Am 04ln4)(',04ln42)(' >=>⋅= xx xhxg , adic  g, h sunt strict cresc toare i evident 

( ) R∈∀−= xxhxgxf ),()()( . 
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