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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….014 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )0,5−A   i  ( )3,1−B . 

(4p) b) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime  3 . 

(4p) c) S  se calculeze num rul complex  iiii 1032 ++++ … . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex ( )( )ii −+− 54 . 

(2p) e) S  se calculeze ( )x+π2cos , unde 6,0cos =x . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )1,3C  i ( )1,5 −D  s  fie situate pe dreapta 

de ecua ie 0=++ bayx . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia  813
2

=
x , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze AA −2 ,  pentru  ( )R2
23

11
MA ∈







 −
= . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mul imea { }10,,4,3,2 …  s  fie par. 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 0
13

21

=nC
,  1, ≥∈ nn N . 

(3p) e) S  se calculeze  10log5log2log 333 −+ . 

  

 2. Se consider  func ia { } RR →2\:f ,  ( )
2

12

−

+
=

x

x
xf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )1−f . 

(3p) b) S  se arate c   ( )
2

5
2

−
++=

x
xxf ,  pentru  { }2\R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  pentru  { }2\R∈x . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze ( ) ( )∫
−

−

1

1

2 dxxfx . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

      Se consider  legea de compozi ie  4−+= yxyx � ,  R∈∀ yx, . 

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )zyxzyx ���� = ,  R∈∀ zyx ,, . 

(4p) b) S  se arate c   4=e  este elementul neutru în raport cu legea de compozi ie  „ � ”. 

(4p) c) S  se determine simetricul elementului  5  în raport cu legea de compozi ie  „ � ”. 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 4−=− aa � , R∈∀ a . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  
�� ��� �� �…���

orinde

xxxx = ( )14 −− nnx ,  

*N∈∀n   i  R∈∀ x . 

(2p) f) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia:  4
2007

=����� �…��

ori

xxx . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) 20072006020062007 ��…��…�� −− . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider  func ia ( ) R→∞− ,1:f ,  ( ) ( ) ( )1ln2ln +−+= xxxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  pentru ( )∞−∈ ,1x . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(4p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe ( )∞− ,1 .  

(2p) d) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( )∞−∈∀> ,1,0 xxf . 

(2p) 
f) S  se arate c    ( ) ( )∫

+
+−+⋅=+

x

a

ax
axaxxdtat

0

lnlnln ,  ( )∞−∈∀ ,ax , pentru 

( )∞∈ ,0a . 

(2p) g) S  se calculeze aria suprafe ei plane determinat  de graficul func iei f , axa Ox  i 

dreptele de ecua ii  0=x   i  1=x . 
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            Varianta 14 

 

SUBIECTUL I 

 

a) 5=AB . 

b) S = 
2

9  
. 

c) iiii 5510...2 =+++ . 

d) .919 iz −−=  

e) 6,0)2cos( =+π x . 

f) 1=a  �i 4−=b . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) .2±=x  

b) 








−

−−
=−

16

23
2

AA . 

c) 
9

5
=p . 

d) .6=n  

e) .010log5log2log
333

=−+  

2. 

a) 
3

2
)1( −=−f . 

b) }2{\);(
2

5
2 R∈∀=

−
++ xxf

x
x . 

c) 
( )2

2

5
1)(

−
−==′

x
xf  . 

d) x=2 este asimptotǎ verticalǎ . 

e) 
3

8
)()2(

1

1

=−∫
−

dxxfx . 

 

SUBIECTUL III 

 

a) ( ) ( ) 84 −++=−+= zyxzyxzyx ��� . 

       ( ) ( ) 84 −++=−+= zyxzyxzyx ��� ⇒ ( ) zyx �� = ( )zyx �� ,∀x,y,z∈R. 

b) Demonstram relaŃia xyyx �� = 44 −+=−+⇔ xyyx (A) ∀x,y∈R. Atunci  

     R∈∀= xxex ,� xex =−+⇔ 4 , R∈∀x 4=⇔ e . 

c) Notǎm cu 5′  simetricul elementului 5, atunci : 35445555 =′⇔=−′+⇔=′ e� . 
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d) ( ) 44 −=−+−=− aaaa � , ∀a∈R.  

e) Fie )1(4...:)( −−= nnxxxxnP
orinde

����� ��� , n∈N*. 

      xxP =:)1( (A). Presupunem )(kP (A) �i demonstrǎm )1( +kP (A), unde k≥1. 

)1(4...:)( −−= kkxxxxkP
orikde

����� ���  iar kxkxxxkP
orikde

4)1(...:)1(
1

−+=+
+

����� ��� .  

Dar  ( ) .4)1()1(4......
)(

1

kxkxkkxxxxxxxx
kP

orikdeorikde

−+=−−=













=

+

������� �������� ���  

De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

f) Folosind e) ecuaŃia devine .44200642007 =⇔=⋅− xx  

g) Folosind d)  �i faptul cǎ legea „ � ” este comutativǎ �i asociativă, obŃinem  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 011...20062006200720072007....0...20062007 ������������ −−−=−−

( ) ( ) ( )
)

04...44
e

=−−−= ���� .16056016052 −=− �  

 

SUBIECTUL IV 

 

a) .
)2)(1(

1
)(

++
−=′

xx
xf  

b) .
12

1

2

)2()(
lim

2
−=

−

−

→ x

fxf

x
 

c) fxxf ⇒−>∀<′ 1,0)(  este strict descrescǎtoare pe (-1, ∞). 

d) 0
1

2
lnlim)(lim =









+

+
=

∞→∞→ x

x
xf

xx
. 

e) Din c) rezultǎ cǎ funcŃia  f este strict descrescǎtoare  �i din d) rezultǎ cǎ 

0)(lim =
∞→

xf
x

,deci f(x)>0, ∀x∈(-1, ∞). 

f) dt
at

t
attdtat

x

x

x

∫∫ +
−+=+

0

0

0

)ln()ln( = .ln)ln(
a

ax
axaxx

+
+−+=  

g) ( )
1

0

1

0

1

0

)1ln()1ln(
2

2
ln2)2ln()( ++−+−







 +
+−+== ∫ xxxx

x
xxxdxxfS  

=3ln3-4ln2. 
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