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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….009 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile                                                                                                   

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea în l imii unui triunghi echilateral cu perimetrul 18. 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )0,3A  i ( )1,4 −C . 

(4p) 
c) S  se calculeze  

6
cos

6
sin

ππ
⋅ . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )0,3A  i ( )1,4 −C  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )0,3A , ( )2,2B   i ( )1,4 −C .  

(2p) f) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime 24 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 01572 =−+ xx . 

(3p) b) S  se calculeze expresia 2log3log 32 ⋅ . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  ( ) xx 2

2

2 loglog = . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia     01255 =−x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 106 <n
C . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) arctgxxxf −= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f  este  cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
2

lim
x

xf

x ∞→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  func ia  [ ) [ )∞→∞ ,1,1:f ,  ( )
1

3

+

+
=

x

x
xf   .                                                  

(4p) a) S  se verifice c   ( ) 33 =f . 

(4p) b) S  se arate c   ( )
1

2
1

+
+=

x
xf ,   [ )∞∈∀ ,1x  . 

(4p) c) S  se rezolve, în intervalul [ )∞,1 , ecua ia ( ) xxf = . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul [ )∞,1 . 

(2p) e) S  se arate c    ( )( )
2

32

+

+
=

x

x
xff � , [ )∞∈∀ ,1x  . 

(2p) f) S  se arate c ,  dac  ( )∞∈ ,1, yx  , yx ≠ ,   atunci   ( ) ( ) yxyfxf −<−
2

1
 . 

(2p) g) S  se arate c    3
3

23 −
+

+
⋅>−

qp

qp

q

p
, ∗∈∀ Nqp, , qp ≥ . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

x

x
xf

ln
=   . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )ef   i ( )ef ′ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul [ )∞,e . 

(2p) d) S  se arate c  ( )
e

xf
1

≤ , .0>∀x  

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0x  , cu proprietatea c ( )
ee

x
fxf

22

=







+ . 
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Varianta 9 

 

Subiectul I 

 

a)   h 33= . 

b)  2=AC . 

c)  
4

3

6
cos

6
sin =

π
⋅

π
. 

d)   3,1 −== ba . 

e)   
2

1
=

ABC
S .  

f)   16=S . 

 

Subiectul II 

1. 

a)   7
21

−=+ xx . 

b)    12log3log
32

=⋅ . 

c)   1=x sau 2=x . 

d)   3=x . 

e)    
5

2
=p  . 

2. 

a)   ( )
2

2

1 x

x
xf

+
=′ . 

b)  ( )
4

1

1

0

π
−=′∫ dxxf . 

c)   
( ) ( )

=
−

→ x

fxf

x

0
lim

0
0. 

d)  ( ) R∈∀≥
+

=′ x
x

x
xf ,0

1 2

2

, deci func ia   f  este  cresc toare pe R . 

e)   
( )

0lim
2

=
∞→ x

xf

x
. 

 

Subiectul III 

 

a)  ( ) 33 =f . 

b)  ( ) 1,
1

2
1

1

21
≥∀

+
+=

+

++
= x

xx

x
xf . 
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c)  ( ) xxf = x
x

x
=

+

+
⇒

1

3
3±=⇔ x , deci 13 >=x . 

d)  Din  b) avem [ )⇒∞∈∀<
+

−
=′ ,1,0

)1(

2
)(

2
x

x
xf  f  este descresc toare pe  [ )∞,1 . 

e)  ( )( )
2

32
))((

+

+
==

x

x
xffxff � . 

f)  ( ) ( )
( )( )

yx
yx

yx

yx

xy

yx
yfxf −<

++

−
=

++

−
=

+
−−

+
+=−

2

1

11
2

)1)(1(
2

1

2
1

1

2
1 . 

g)    Punând 3, == y
q

p
x , )1( ≥⇒≥ xqp în inegalitatea de la f) se ob ine 

inegalitatea cerut .  

 

 

Subiectul IV 

 

a)  ( )
2

ln1

x

x
xf

−
=′ . 

b)  ( )
e

ef
1

= , ( ) 0=′ ef . 

c)   Din ( ) [ )∞∈∀≤
−

=′ ,,0
ln1
2

ex
x

x
xf  ⇒ func ia f  este strict descresc toare pe 

intervalul [ )∞,e . 

d) Dac  ( ] ⇒≥′⇒≤⇒∈ 0)(1ln,0 xfxex func ia f  este strict cresc toare  pe ( ]e,0 . 

Folosind c)  rezult  ex =  este punct de maxim global ( )∞∈∀≤⇒ ,0),()( xefxf , 

deci ( )
e

xf
1

≤ , ( )∞∈∀ ,0x . 

e)  ( )
2

1
ln

2

1
1

2

1

=== ∫
e

e

xdxxfI . 

f)  ( ) 0
1

1

limlim ==
∞→

′

∞→

xxf
x

Hi

x
. 

g)  Din ( )
e

xf
1

≤ , ( )∞∈∀ ,0x  avem ( )
ee

x
fxf

22

≤







+  cu egalitate pentru ex = . 
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