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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….003 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,3A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 432 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  12 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i712 − . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,3A  i ( )32,B −   s  fie pe dreapta 

de ecua ie      0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 68 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
320

210

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

92 ≥n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    0216 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive ,ecua ia  3log6 =x . 

(3p) e) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului 12 24 +−= XXf  la polinomul 

12 += Xg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
10

1
10

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze        ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze           
( ) ( )

1

1

1 −

−

→ x

fxf
lim
x

. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze      ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze        
5

1

lim
n

n
f

n










∞→
 .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

24

12
A , 









−

−
=

14

13
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i func ia 









∞→








∞ ,

2

1
,

2

1
:f , ( )

14

13

−

−
=

x

x
xf    . 

 (4p) a) S  se verifice c   BIA =+ 2    . 

 (4p) b) S  se arate c    2

2
OA = . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea 2B . 

 
(2p) d) S  se arate c , dac    

2

1
>x  , atunci     

2

1

14

13
>

−

−

x

x
. 

 
(2p) e) S  se calculeze   ( )( )xff � , 








∞∈ ,

2

1
x .   

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  nAIB
n += 2 , ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) g) S  se arate c  ( )( )

( )
nnx

nxn
xfff

forinde
214

12
...

−+

−+
=

�������
��� , ∗∈∀ Nn , 

2

1
>∀x  . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) ( )( )( )321 +++= xxxxf  . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ x,xf . 

(4p) b) S  se verifice c     ( ) 6116 23 +++= xxxxf ,    R∈∀ x . 

(4p) c) S  se rezolve în  R  ecua ia ( ) 0=′ xf . 

(2p) d) S  se arate c   func ia  f  are un punct de maxim local i un punct de minim local . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀ x   . 

(2p) g) S  se arate c  exist  func iile  RR →:g , RR →:h , strict cresc toare pe R  , 

astfel încât s  avem egalitatea ( ) ( ) ( )xhxgxf −= ,   R∈∀ x . 
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Varianta 3 

 

Subiectul I 

 

a)  =AB 26 . 

b)    11=a  �i 10=b  . 

c)    33=S . 

d)     i712 + .  

e)    5=a  �i 13−=b . 

f)    10=BC . 

 

Subiectul II 

1. 

a)   104030
320

210
=+−=

−

−
. 

b)   
5

2
=p . 

c)   
4

1
=x . 

d)   36=x . 

e)   Aplicând teorema împărŃirii cu rest obŃinem câtul 32 −x  �i restul 4 . 

2. 

a)  ( ) ∗∈
−

=′ Rx
x

xf ,
10
11

. 

b)  
( ) ( )

10
1

1
lim

1
−=

−

−

→ x

fxf

x
. 

c)  ∗= RD ; 0=x  este ecuaŃia asimptotei verticale . 

d)  ( )
9

2

1
29

1

9

91

⋅
−=∫ dxxf . 

e)  1

1

lim
5

=









∞→ n

n
f

n
. 

 

Subiectul III 

 
a)   Se verifică prin calcul direct. 

b)   Se verifică prin calcul direct. 

c)    








−

−
=

38

25
2

B . 
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d)   
( )

0
142

12

2

1

14

13
>

−

−
=−

−

−

x

x

x

x
, dacă 

2

1
>x . 

e)    ( )( )
( )
( ) 38

25

14

13

−

−
=

−

−
=

x

x

xf

xf
xff � . 

f)      Notăm ( ) :nP nAIB n += 2 , 
∗∈∀ Nn . 

         Pentru 1=n  obŃinem AIB +=
2

1 ,  adevărat  din punctul a). 

         Presupunând că )(kP  este adevărată pentru ∗∈ Nk , arătăm că )1( +kP este 

adevărată.  

         Dar 2

222

)

2

1 ))(()( kAAkAIAIkAIBkAIBBB
a

kk +++=++=+=⋅=+   

AkIAkAI
b

)1(
22

)

++=++= . Deci )1( +kP  este adevărată.  

       Ambele etape fiind verificate, concluzionăm că *N∈∀ n , nAIB n += 2 . 

g)       Demonstrăm prin inducŃiei, relaŃia cerută. 

( )( )
( )

nnx

nxn
xfffnP

forinde
214

12
...:)(

−+

−+
=

�� ��� ��
��� , *N∈n . 

        Presupunând că )(kP  este adevărată pentru ∗∈ Nk , arătăm că )1( +kP este 

adevărată.  

       Dar ( )( ) ( )( )
( )

kxkf

kxfk
xffffxfff

forikdeforikde
21)(4

)(12
)(......

1
−+

−+
==

+

�� ��� ��
���

�� ��� ��
���  

( )
)1(21)1(4

)1(32

+−++

+−+
=

kxk

kxk
. Deci )1( +kP  este adevărată.   

    Ambele etape fiind verificate, concluzionăm că )(nP
*N∈∀ n . 

 
 

 

Subiectul IV 

 

a) ( ) ( )( )( )( )′+++=′ 321 xxxxf  11123 2 ++= xx . 

b)   Se verifică prin calcul direct. 

c)   ( ) ⇒=′ 0xf ⇒=++ 011123 2
xx

3

36
1

+−
=x  �i 

3

36
2

−−
=x . 

d)   Rezultă  
3

36
1

−−
=x  este punct de maxim local, iar 

3

36
2

+−
=x  este punct de 

minim local. 

e) ( ) ( )
4

55
6116

1

0

23

1

0

=+++= ∫∫ dxxxxdxxf . 
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f)   Prin calcul direct, rezultă  ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )=+′−′−+′+′ 1
2

1
1

2

1 22
xfxfxfxf     

R∈∀′= xxf ),( . 

g)    Din f) rezultă ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ tftftftftf R∈∀t, ,  

de unde ∫ =′

x

dttf

0

)( ( )( ) ( )( )∫ +′+′

x

dttftf

0

2
1

2

1
- ( )( ) ( )( )∫ +′−′

x

dttftf

0

2
1

2

1
R∈∀x,  (1).  

Notăm  ( ) ( )( ) ( )( )∫ +′+′=

x

dttftfxg

0

2
1

2

1
 �i ( ) ( )( ) ( )( )∫ +′−′=

x

dttftfxh

0

2
1

2

1
. Atunci 

( )( ) ( )( ) 01
2

1
)(

2
>+′+′=′ xfxfxg �i ( )( ) ( )( ) 01

2

1
)(

2
>+′−′=′ xfxfxh R∈∀x, , rezultă 

că  funcŃiile g  �i h  sunt strict crescătoare pe R , iar egalitatea (1) devine 

( ) ( ) ( ) ( )xhxgfxf −=− 0 . Cum 6)0( =f  rezultă ( ) ( ) ( )xhxgxf −+= )6( R∈∀x,  cu 

6+g  �i h   strict crescătoare pe R . 
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