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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….001 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   
 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

    În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )3,0A , ( )0,6B , ( )3,3C  i ( )2,2D . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la  punctul  A  la punctul C. 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului  ABC. 

(4p) c) S  se demonstreze c  punctele  A, B i D  sunt coliniare. 

(4p) d) S  se arate c  triunghiul  MNP  este dreptunghic, unde  5=MN ,  12=MP  i 13=NP . 

(2p) e) S  se calculeze  �30sin 3 . 

(2p) f) S  se calculeze, în mul imea numerelor complexe, num rul  42 42 ii + . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze num rul  753 2222 +++ . 
(3p) b) Se consider  func iile  RR →:, gf ,  cu ( ) 2−= xxf , astfel încât func ia  g  este inversa 

func iei  f.  S  se calculeze  ( )1g . 
(3p) c) S  se determine termenul al treilea al dezvolt rii  ( )521 a− . 
(3p) d) S  se rezolve în R  ecua ia  22

2

=x . 
(3p) e) S  se rezolve ecua ia  xx =+ 2 ,  0≥x . 

 2. 

 
      Se consider  func ia  ( ) R→∞0,:f ,  ( )

x
xxf

12 −= . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )2f . 

(3p) b) S  se calculeze  
2

lim
→x

( ) ( )
2

2

−

−

x

fxf
. 

(3p) c) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
e

dxxf

1

. 

(3p) e) S  se demonstreze c   ( ) ( ) 322 =⋅−′⋅ xfxxfx ,  pentru orice  0>x . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      Se consider  func iile  f RR →: ,  ( ) 2+= xxf    i RR →:nf ,   

( ) ( )( )
�� ��� ��

��

forinde

n xfffxf ...= ,  pentru orice *N∈n , unde „� ” reprezint  opera ia de compunere a 

func iilor. 

(4p) a)   S  se calculeze  ( )0f . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )2f ( ) +++ ...3f ( )11f . 

(4p) c) S  se determine inversa func iei  f. 

(2p) d) S  se arate c    ( )9

234

023

302

f= . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  *N∈∀ n , R∈∀ x ,  ( )xfn nx 2+= . 

(2p) f) S  se arate c  
( ) 








=









10

01

12

01

n

n

f
, *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se arate c   *N∈∀ n ,  ( )11f ( ) +++ ...12f ( )1nf nn 22 += . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) 123 −++= xxxxf . 

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )∫ ′⋅

1

0

dxxfx . 

(4p) c) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )
3

x

xf
. 

(2p) d) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )x
ef

− . 

(2p) e) S  se demonstreze c  func ia  f   este cresc toare pe R . 

(2p) f) S  se arate c   ( ) 1−≥xf ,  0≥∀ x . 

(2p) g) S  se calculeze  
( ) ( )

∫
−+

2

2

1
2

dx
x

xfxf
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….002 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

    În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )0,3A , ( )3,3B , ( )6,0C  i ( )2,2D . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul A  la punctul B. 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului  ABC. 

(4p) c) S  se demonstreze c  punctele  A, C i D  sunt coliniare. 

(4p) d) S  se arate c  triunghiul  DEF  este dreptunghic, unde  25=DE ,  25=DF  i 10=EF . 

(2p) e) S  se calculeze  �604tg . 

(2p) f) S  se calculeze, în mul imea numerelor complexe, num rul  ( )22 i− . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze  21...7531 +++++ . 

(3p) b) Se consider  func iile  RR →:, gf ,  cu ( ) 3+−= xxf , astfel încât func ia  g  este inversa 

func iei  f.  S  se calculeze  ( )2g . 

(3p) c) S  se determine termenul din mijloc al dezvolt rii  ( )432 −a . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia  ( ) ( )xx 7lg10lg 2 =+  ( )∞∈ ,0x . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia  xx =−2 ,  2≤x . 

 2. 

       Se consider  func ia  RR →:f ,  ( ) x
exxf += 2 . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )0f . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  
0

lim
→x

( ) ( )
x

fxf 0−
. 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf − . 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                               Varianta 002 

2 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      Se consider  func iile  f RR →: ,  ( ) xxf −=1          

      i RR →:nf ,  ( ) ( )( )
�� ��� ��

��

forinde

n xfffxf ...= ,  *N∈n , unde „� ” reprezint  opera ia de 

compunere a func iilor.       

(4p) a) S  se calculeze  ( )0f . 

(4p) b) S  se arate c   ( )( ) xxff =� ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se determine inversa func iei  f. 

(2p) d) S  se arate c    ( )4

201

012

123

f= . 

(2p) 
e) Dac  

( ) ( )

( ) ( ) 








=

10

01

ff

ff
A ,  s  se demonstreze c     








=

10

012
A   i s  se calculeze 

     65432
AAAAAA +++++ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c       ( ) xxf k =2   i  ( ) xxf k −=+ 112 , 

*N∈∀ k ,  R∈∀ x . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )11f ( ) +++ ...12f ( )1100f . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) xx
eexf

−−= . 

(4p) a) S  se calculeze  ( ) ( )22 −− ff . 

(4p) b) S  se arate c  ( )xf ′
x

x

e

e 12 +
= ,  pentru orice R∈x . 

(4p) c) S  se calculeze  ( )∫ ⋅′

1

0

dxexf
x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia  f  este cresc toare pe R . 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )

x
e

xf

2
. 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
−

1

1

dxxf . 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim ( ) ( ) ( )( )nfff +++ ...21 . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….003 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,3A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 432 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  12 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i712 − . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,3A  i ( )32,B −   s  fie pe dreapta 

de ecua ie      0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 68 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
320

210

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

92 ≥n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    0216 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive ,ecua ia  3log6 =x . 

(3p) e) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului 12 24 +−= XXf  la polinomul 

12 += Xg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
10

1
10

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze        ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze           
( ) ( )

1

1

1 −

−

→ x

fxf
lim
x

. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze      ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze        
5

1

lim
n

n
f

n










∞→
 .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

24

12
A , 









−

−
=

14

13
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i func ia 









∞→








∞ ,

2

1
,

2

1
:f , ( )

14

13

−

−
=

x

x
xf    . 

 (4p) a) S  se verifice c   BIA =+ 2    . 

 (4p) b) S  se arate c    2

2
OA = . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea 2B . 

 
(2p) d) S  se arate c , dac    

2

1
>x  , atunci     

2

1

14

13
>

−

−

x

x
. 

 
(2p) e) S  se calculeze   ( )( )xff � , 








∞∈ ,

2

1
x .   

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  nAIB
n += 2 , ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) g) S  se arate c  ( )( )

( )
nnx

nxn
xfff

forinde
214

12
...

−+

−+
=

�������
��� , ∗∈∀ Nn , 

2

1
>∀x  . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) ( )( )( )321 +++= xxxxf  . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ x,xf . 

(4p) b) S  se verifice c     ( ) 6116 23 +++= xxxxf ,    R∈∀ x . 

(4p) c) S  se rezolve în  R  ecua ia ( ) 0=′ xf . 

(2p) d) S  se arate c   func ia  f  are un punct de maxim local i un punct de minim local . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀ x   . 

(2p) g) S  se arate c  exist  func iile  RR →:g , RR →:h , strict cresc toare pe R  , 

astfel încât s  avem egalitatea ( ) ( ) ( )xhxgxf −= ,   R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….004 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) În  sistemul cartezian xOy se consider  punctele )4,0(),6,2(),2,6( −CBA . S  se 

demonstreze c  triunghiul ABC este dreptunghic. 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile în punctele )4,0(),6,2(),2,6( −CBA . 

(4p) c) S  se determine R∈α  astfel încât punctul ( )1, +ααM  s  apar in  dreptei de ecua ie 

0832 =−+ yx . 

(4p) d) S  se determine numerele reale a  i b  astfel încât  dreapta de ecua ie 1=+ byax  s  

treac  prin punctele )6,2(),2,6( BA . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui triunghi cu lungimile laturilor de 6, 8 i 10. 

(2p) f) S  se calculeze partea real  a num rului complex  
i

i

−

+

2

1
. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.   Se consider  mul imea }7,6,5,4,3,2,1{=A .  

(3p) a) S  se determine câte submul imi cu dou  elemente are mul imea A . 

(3p) b) S  se determine câte numere de dou  cifre distincte se pot forma cu elementele mul imii 

A . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii A  s  fie num r impar. 

(3p) d) S  se calculeze num rul total de submul imi ale mul imii A . 

(3p) e) S  se determine probabilitatea ca un element  }7,6,5,4,3,2,1{∈x  s  fie solu ie a ecua iei  

     0352 2 =+− xx . 

 
2.  Se consider  func ia 

1

2007
)(,}1{\:

+

−
=→−

x

x
xff RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) { }1\, −∈′ Rxxf . 

(3p) b) S  se arate c  ( ) ( ) 211 =+−+−− xfxf , { }0,1\ −∈∀ Rx . 

(3p) c) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe ( )∞− ,1 .  

(3p) d) S  se calculeze  ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se determine ecua ia asimptotei orizontale spre ∞+  la graficul func iei f . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe R se consider  legea de compozi ie ""∗  definit  prin 5677 +−−=∗ yxxyyx  

(4p) a)  S  se verifice c  ( )( ) R∈∀+−−=∗ yxyxyx ,,777 . 

(4p) b)  S  se arate c   ( ) ( ) zyxzyx ∗∗=∗∗ , R∈∀ zyx ,, . 

(4p) c)  S  se rezolve ecua ia R∈=∗ x
xx ,7497 .  

(2p) d)  S  se demonstreze c  mul imea ( )∞= ,7G  este parte stabil  a lui R în raport cu legea de 

compozi ie ""∗ . 

(2p) e)  S  se rezolve inecua ia ( ) ( ) R∈<−∗−∗ xxxx ,721 . 

(2p) f)  Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze egalitatea 

( )( ) ( ) R∈∀+−−−=∗∗∗ nnn xxxxxxxxx ,,,,7777 212121 ……… , *N  ∈∀ n . 

(2p) g) S  se calculeze 2007321 ∗∗∗∗ … .  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia  
( )( )221

12
)(,:

22 +++

+
=→

xxx

x
xff RR . 

(4p) a) S  se demonstreze c  are loc egalitatea 
( )

R∈∀
++

−
+

= x
xx

xf ,
11

1

1

1
)(

22
. 

(4p) b) S  se calculeze )9()2()1()0( ffff ++++ ⋯ . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei orizontale spre ∞+ la graficul func iei f. 

(2p) d) S  se calculeze ( ))(lim 3
xfx

x ∞→
. 

(2p) e) S  se calculeze aria cuprins  între graficul func iei f , axa Ox i dreptele verticale de  

ecua ii 0=x  i 1=x . 

(2p) 
f) S  se calculeze  

0
lim

→x

( ) ( )
x

fxf 0−
. 

(2p) g) S  se calculeze  ( )
( )∫ 











++
+

1

0
2 11

1
dx

x
xf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….005 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) Se consider  punctele )4,3(A  i )2,5(B . S  se determine coordonatele mijlocului 

      segmentului [ ]AB . 

(4p) b) S  se determine R∈nm,  astfel încât 0=++ nmyx  s  reprezinte ecua ia dreptei care 

con ine punctele )1,1(M i )2,2(N . 

(4p) c) S  se calculeze num rul complex ( )2
1 i+ . 

(4p) d) S  se calculeze 
4

cos2 π
. 

(2p) e) S  se calculeze perimetrul unui dreptunghi cu lungimea 3  i cu l imea 2. 

(2p) f) S  se calculeze volumul unui cub având lungimea laturii 2. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) Se  consider  func ia RR →:f , 12)( += xxf . S  se calculeze )9(...)2()1( fff +++ . 

(3p) b) S  se arate c  num rul  3−=e  este elementul neutru al legii de compozi ie 

RRR →×:� , 3++= yxyx � .  

(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element al mul imii { }5,4,3,2,1  s  fie solu ie a 

ecua iei 0232 =+− xx . 

(3p) d) S  se calculeze 2
10C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 1)1(log2 =+x ,  pentru  1−>x . 

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , 5)( xxf = . 

(3p) a) S  se calculeze )0(f . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) d) S  se calculeze )()( xfxf −+ ,  pentru R∈x . 

(3p) e) S  se calculeze  














′ ∫∞→

x

x
dttf

xfx
0

2
)(

)(

1
lim . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

       Se consider   polinomul ( )321 XXf ++= ,  având forma algebric  

      hgXeXdXcXbXaXf ++++++= 23456 ,  cu  R∈hgedcba ,,,,,, ,  0≠a . 

(4p) a) S  se determine coeficientul lui 6X . 

(4p) b) S  se calculeze ( )1)1( −+ ff . 

(4p) c) S  se determine solu iile complexe ale ecua iei 012 =++ xx . 

(2p) d) S  se arate c   heca +++  este un num r par. 

(2p) e) S  se arate c   gdb ++   este un num r impar. 

(2p) f) S  se calculeze ( )wf , unde 
2

31 i
w

+−
=  

(2p) g) S  se determine suma r d cinilor polinomului f . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  [ ) R→∞,1:f , 

)12)(12(

1
)(

+−
=

xx
xf  i  irul ( ) *

N∈nnx ,    

       )(...)2()1( nfffxn +++= , *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze 1x . 

(4p) b) S  se arate c  








+
−

−
=

12

1

12

1

2

1
)(

xx
xf , 1≥x . 

(4p) c) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru 1≥x . 

(2p) d) S  se calculeze ∫
2

1

)( dxxf . 

(2p) e) S  se arate c   








+
−=

12

1
1

2

1

n
xn ,  ∀ *N∈n . 

(2p) f) S  se calculeze 1)2(lim +

∞→

n
n

n
x . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) 















−⋅⋅+

∞→
n

n
xnn

2

1
4ln2007lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….006 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) 1. S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,0A  la punctul ( )0,2B . 

(4p) b) S  se calculeze 101101 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  6. 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i52 + . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,0A  i ( )0,2B  s  fie pe dreapta de 

ecua ie        0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC, dac  în triunghiul ABC, 8,8 == ACAB  i �

90=






 ∧

BACm . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
24

510
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

204 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    044 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  1log9 =x . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    5

7

2

7 CCE −= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 ,   ( )
3

1
2 +

=
x

xf .     

(3p) a) S  se calculeze       ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze          
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f    este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫ ′
2

1

dxxf . 

(3p) 
e) S  se calculeze ( )nfn

n

2lim
∞→

 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

    Se consider  polinoamele  752 ++= XXf  i 652 ++= XXg . 

 (4p) a) S  se determine r d cinile  complexe ale polinomului  f  . 

 (4p) b) S  se rezolve în mul imea numerelor reale, inecua ia  0652 <++ xx . 

 
(4p) c) S  se verifice identitatea     

( ) 3

1

2

11

+
−

+
=

nnng
, ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) d) S  se calculeze 

( ) ( ) ( )2006

1
...

2

1

1

1

ggg
S +++= . 

 
(2p) e) S  se verifice c  

22

2

3

2

5










+








+= Xf . 

(2p) f) S  se arate c  pentru orice dou  polinoame [ ]Xts R∈, , avem rela ia  22
tsg +≠ . 

(2p) g) S  se g seasc  dou  polinoame [ ]Xvu C∈, , astfel încât s  avem  

       rela ia  22 vug += . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) x
exf =   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0>′ xf  ,  R∈∀x  . 

(4p) c) S  se arate c     func ia    f  este strict cresc toare pe  R . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−   la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) f) S  se rezolve în  R  ecua ia     ( ) ( ) exfxf +=++ 11 . 

(2p) g) S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h  strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 

 

 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 007 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….007 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze π2sin . 

(4p) b) S  se determine R∈ba,  astfel încât punctele ( )2,1A i ( )5,3B  s  apar in  dreptei de 

ecua ie 01 =++ byax . 

(4p) c) S  se determine conjugatul num rului complex   iz 52 += . 

(4p) d) S  se calculeze produsul de numere complexe 10321 ... iiii ⋅⋅⋅⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral având lungimea laturii 1. 

(2p) f) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )MN , dac  ( )4,2M  i ( )6,4N . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze 37...321 ++++ . 

(3p) b) S  se calculeze 8log2 . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mul imea{ }30,...,3,2,1 s  fie divizibil cu 5. 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia 
2

1
2 =x . 

(3p) e) S  se calculeze ( )( )1ff � , dac  :f R →R ( ) 2
xxf = 1−+ x . 

 2.   Se consider  func ia :f R →R,  ( ) x
exf = . 

(3p) a) S  se calculeze     ( ) ∈∀′ xxf , R. 

(3p) b) S  se calculeze    
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze    ( )dxxf∫
1

0

. 

(3p) d) S  se calculeze    ( )xf
x −∞→
lim . 

   (3p) e) S  se calculeze    
( )xf

x

x

1
lim

+

∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

         Se consider  matricele 







=








=









−−
=

00

00
,

10

01
,

22

22
22 OIA i polinoamele 

22 −+= XXf ,   100
Xg =   . 

(4p) a) S  se calculeze matricea 2
A . 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2

2 2IAA −+  . 

(4p) c) S  se calculeze determinantul matricei A . 

(2p) d) S  se determine num rul real  a ,  astfel încât ( )( ) 222 IaAIAI =++ . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) 1det 2
2 =+ AI . 

(2p) f) S  se arate c  polinomul f  se divide cu polinomul 1−X . 

(2p) g) S  se determine restul împ r irii polinomului g la polinomul  f . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 
          Se consider  func ia { } R-R →21: ,--f , ( )

( ) ( )21

1

+⋅+
=

xx
xf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )
2

1

1

1

+
+

+
−

xx
xf . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , { }21,--x -R∈ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe [ )∞,0 . 

(2p) d) S  se determine ecua iile asimptotelor verticale la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( ) ( )
2

1

2

1
...21

+
−=+++

n
nfff ,   ∗∈∀ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze ( ) ( ) ( )[ ]nfff
n

+++
∞→

...21lim . 

(2p) g) S  se calculeze ( )dxxf∫
1

0

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….008 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

♦  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze  conjugatul num rului complex   i+3 . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului cu extremit ile în punctele ( )1,4A  i ( )4,1C . 

(4p) c) S  se calculeze  ππ cossin + . 

(4p) d) S  se determine lungimea medianei din A  în triunghiul ABC  dac  vârfurile sale sunt 

( )4,2A , ( )5,3−B , ( )3,1 −C . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral dac  perimetrul s u este egal cu 12.  

(2p) f) S  se calculeze �105sin  folosind eventual formula ( ) bababa sincoscossinsin ⋅+⋅=+ . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 21 =− x , 1≤x . 

(3p) b) S  se calculeze suma r d cinilor polinomului 12 ++= XXf . 

(3p) 
c) S  se rezolve ecua ia  ( )12loglog 55 −= xx , 

2

1
>x . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia     xx 82 12 =+ . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 1log2 >n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 1+−= xexf
x . 

(3p) a) S  se calculeze      ( )xf ' ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze         ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze          
nn

nn

n −

+

∞→
lim . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
 Se consider  matricele 








=

00

10
A  , 








=

01

00
B  i     ABBAC ⋅−⋅= . 

(4p) a) S  se determine  matricele 2A  i  2B . 

(4p) b) S  se calculeze matricea BA + . 

(4p) c) S  se calculeze determinantul matricei A . 

(2p) d) S  se calculeze matricea 2C . 

(2p) e) S  se calculeze matricea ( )2007
BA + . 

(2p) f) S  se determine suma elementelor matricei 200732 ... CCCC ++++ . 

(2p) g) S  se calculeze determinantul matricei 200732 ... CCCC ++++ . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,: 0f , ( )

3

1

x
xf =  i irurile ( )

*N∈nna  i ( )
*N∈nnb , 

( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 ,  
22

1

n
ab nn += , *N∈∀n . 

(4p) a) S  se calculeze   ( )∫ dxxf ,   ( )∞∈ ,0x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate c  irul  ( )
*N∈nna   este cresc tor. 

(2p) 
d) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se arate c   
( ) ( )

0
12

1

2

1

1

1
223

>∀
+

−<
+

k
kkk

, . 

(2p) f) S  se arate c  irul   ( )
*N∈nnb    este descresc tor. 

(2p) g) S  se arate c      *,22,11 N∈∀<≤ nan
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….009 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile                                                                                                   

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea în l imii unui triunghi echilateral cu perimetrul 18. 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )0,3A  i ( )1,4 −C . 

(4p) 
c) S  se calculeze  

6
cos

6
sin

ππ
⋅ . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )0,3A  i ( )1,4 −C  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )0,3A , ( )2,2B   i ( )1,4 −C .  

(2p) f) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime 24 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 01572 =−+ xx . 

(3p) b) S  se calculeze expresia 2log3log 32 ⋅ . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  ( ) xx 2

2

2 loglog = . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia     01255 =−x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 106 <n
C . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) arctgxxxf −= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f  este  cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
2

lim
x

xf

x ∞→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  func ia  [ ) [ )∞→∞ ,1,1:f ,  ( )
1

3

+

+
=

x

x
xf   .                                                  

(4p) a) S  se verifice c   ( ) 33 =f . 

(4p) b) S  se arate c   ( )
1

2
1

+
+=

x
xf ,   [ )∞∈∀ ,1x  . 

(4p) c) S  se rezolve, în intervalul [ )∞,1 , ecua ia ( ) xxf = . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul [ )∞,1 . 

(2p) e) S  se arate c    ( )( )
2

32

+

+
=

x

x
xff � , [ )∞∈∀ ,1x  . 

(2p) f) S  se arate c ,  dac  ( )∞∈ ,1, yx  , yx ≠ ,   atunci   ( ) ( ) yxyfxf −<−
2

1
 . 

(2p) g) S  se arate c    3
3

23 −
+

+
⋅>−

qp

qp

q

p
, ∗∈∀ Nqp, , qp ≥ . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

x

x
xf

ln
=   . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )ef   i ( )ef ′ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul [ )∞,e . 

(2p) d) S  se arate c  ( )
e

xf
1

≤ , .0>∀x  

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0x  , cu proprietatea c ( )
ee

x
fxf

22

=







+ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….010 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )63,A −  i ( )25,B . 

(4p) b) S  se calculeze 2007sin2007cos 22 + . 

(4p) c) S  se calculeze partea real  a num rului complex 
i−2

5
. 

(4p) d) S  se calculeze diagonala p tratului care are lungimea laturii 5. 

(2p) e) S  se determine R∈b,a , astfel încât punctele ( )63,A −  i ( )25,B  s  fie pe dreapta de          

      ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze aria triunghiului ABC , dac  56 == AC,AB  i °=






 ∧

30BACm . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
92

184
. 

(3p) b) S  se determine num rul de func ii f :{ } { }321 ,,b,a →  cu proprietatea ( ) ( ) 4=+ bfaf . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia 2415 =−x . 

(3p) d) S  se calculeze 1013121111 +++++ ... . 

(3p) e) Se consider  func ia ( ) 13 −=→ xxf,:f RR . S  se determine punctul de coordonate 

egale, de pe graficul func iei f. 

 
2. Se consider  func ia f  : R ∗ →R, ( )

x
xxf

22 += . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) ∈′ xxf , R ∗ . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se determine punctul de extrem local al func iei f  . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf

1

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  matricele ,A 








−

−
=

14

41
 









−

−
=

24

22
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i 

polinomul 152
2

−+= XXf . 

(4p) a)  S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului  f  la polinomul 3−X . 

(4p) b) S  se rezolve în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 0=xf . 

(4p) c) S  se arate c   0det ≠A . 

(2p) d) S  se rezolve sistemul 




=−

=+−

04

04

yx

yx
. 

(2p) e) S  se calculeze matricea 2
A . 

(2p) f) S  se verifice egalitatea ( ) 2OAf = , unde ( ) 2
2 152 IAAAf −+= . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) 







=+

10

21 n
BA

n
, *N∈∀n . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia f : ( )∞,0 →R, ( )

( )33
1

11

+
−=

xx
xf  i irul ( ) ∗∈Nnna , 

( ) ( ) ( )nf...ffan +++= 21 . 

(4p) a) S  se calculeze 1a . 

(4p) b) S  se arate c  
( )3

1

1
1

+
−=

n
an . 

(4p) c) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) d) S  se arate c  irul ( ) ∗
∈Nnna este cresc tor. 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze ( )
( )

dx
x

xf∫ 










+
+

2

1

3
1

1
. 

(2p) g) S  se calculeze ( )
( ) 













−











+
+∫∞→

n

n
dx

x
xfn

1

3

2

2

1

1

1
lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….011 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine num rul R∈a  astfel încât dreptele de ecua ii  053 =+− yx  i  

6=+ xay  s  fie paralele. 

(4p) b) S  se determine partea real  a num rului complex ( )( )ii 323 +−− . 

(4p) c) S  se calculeze π⋅ 3sin5 . 

(4p) d) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  8. 

(2p) e) S  se arate c  expresia  xxE
22 cos25sin2 ++=   nu depinde de  x. 

(2p) f) S  se calculeze num rul complex  8
i . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze  202 3331 ++++ � . 
(3p) b) S  se determine num rul permut rilor mul imii { }5,4,3,2,1 . 

(3p) c) S  se determine valorile lui Z∈x ,  2≠x ,   astfel încât   Z∈
− 2

1

x
.  

(3p) d) S  se calculeze produsul solu iilor reale ale ecua iei  0522 =−− xx . 

(3p) e) S  se compare numerele 3log7  i 5log7 . 

 
2.   Se consider  func ia RR* →:f ,  ( )

3

1

x
xf = . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  pentru *R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )( )xfx
x

⋅
∞→

35lim . 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+  la graficul func iei  f . 

(3p) d) S  se calculeze ( ) dxxf∫
2

1

. 

(3p) e) S  se arate c  func ia  f  este descresc toare pe  ( )0,∞− . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

       În mul imea  ( )R2M ,  se consider  matricele  







=









−

−
=









−
=

10

01
,

32

11
,

11

01
2I

x

x
BA . 

(4p) a)  S  se calculeze matricea  ABC −= . 

(4p) b) S  se calculeze 2
A . 

(4p) c) S  se calculeze ( )Cdet . 

(2p) d) S  se verifice identitatea ( )( ) 222 OIAIA =+− . 

(2p) e) S  se demonstreze c   ( ) ( ) 2
2 det42 ICCxC ⋅−⋅−= . 

(2p) f) S  se arate c   ( ) CxC ⋅−= 422   dac  i numai dac   { }3,1∈x . 

(2p) g) S  se calculeze 20072
AAA +++ � . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider  func ia ( ) R→∞,3:f ,  ( ) 92 −= xxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  pentru  ( )∞∈ ,3x . 

(4p) b) S  se calculeze  
3

9
lim

2

3
3 −

−

>
→ x

x

x
x

. 

(4p) c) S  se calculeze  
( ) ( )

4

4
lim

4 −

−

→ x

fxf

x
. 

(2p) d) S  se arate c   dreapta de ecua ie xy =  este asimptota oblic  spre  ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe ( )∞,3 . 

(2p)  

 

f) S  se arate c  func ia ( ) R→∞,3:F , ( ) ( )( )9ln99
2

1 22 −+⋅−−⋅= xxxxxF  este o 

primitiv  a func iei f . 

(2p) g) S  se calculeze aria suprafe ei plane determinate de graficul func iei f , axa  Ox  i 

dreptele de ecua ie  4=x  i  5=x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….012 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )32,A  la punctul ( )43,B . 

(4p) b) S  se calculeze 201201 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  5 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i52 +− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )32,A  i ( )43,B   s  fie pe dreapta de 

ecua ie        0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC,  dac  în triunghiul ABC, 23 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul     
87

78 −
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

102 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    093 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  14 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    4

5

1

5 CCE −= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f ,   ( )
2

1
1

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1

1 −

−

→ x

fxf
lim
x

. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f    este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze   ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze    
23

3
lim

+

+

∞→ n

n

n
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  num rul real 32 −=ω  i mul imea { }Z∈ω+= b,abaM . Not m 

32 +=ω  i cu   { }1=⋅∈∃∈= zxîncâtastfelMxMzG . 

 (4p) a) S  se verifice c  M∈0  i M∈1 . 

 (4p) b) S  se verifice c  142 −= ωω . 

 (4p) c) S  se arate c , dac  My,z ∈ , atunci Myz ∈+  i Myz ∈⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c   ( )( ) Z∈++ ωω baba , Z∈∀ ba, . 

 (2p) e) S  se arate c     G∈ω  . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea   G    are cel pu in 2006 elemente. 

(2p) g) S  se arate c      Q∉2006ω . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) 23 += x
exf   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se verifice c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0>′ xf  ,  R∈∀x  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−   la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se arate c     012 >++ tt ,  R∈∀t   i   012 >+− tt ,  R∈∀t  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

    R∈∀x . 

(2p) g) S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h   strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….013 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze num rul complex 82 iii +++ … . 

(4p) b) S  se calculeze �� 0sin0cos + . 

(4p) c) S  se calculeze perimetrul triunghiului cu vârfurile în punctele ( ) ( )1,0,1,1 BA −  i ( )1,0 −C . 

(4p) d) Dac  jivjiu
������

3,2 +−=+−=  s  se calculeze vu
��

+− 2 . 

(2p) e) S  se calculeze ba +2 astfel încât 0=++ cbyax s  reprezinte ecua ia dreptei care trece 

prin punctele ( )3,2A i ( )5,6B . 

(2p) f) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )1,0B i ( )1,0 −C . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine valorile reale ale  lui x  pentru care R∈− x5 . 

(3p) b) S  se rezolve inecua ia 09 2 ≥− x , R∈x . 

(3p) c) S  se rezolve ecua ia 48110 =−+ nn CC , N∈≥ nn ,1 . 

(3p) d) S  se determine probabilitatea ca un element din mul imea { }5,4,3,2,1,0 s  fie solu ie a 

ecua iei 273
342

=
+− xx . 

(3p) e) S  se arate c  mul imea ( )∞= ,2M  este parte stabil  a lui R, în raport cu legea 

R∈∀+−−= yxyxxyyx ,,622� . 

 2.Se consider  func ia ( ) ( ) ( )1ln,,1: +=→∞+− xxff R . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞+−∈∀′ ,1, xxf . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f este cresc toare pe ( )∞+− ,1 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )( )xfx
x

′⋅
∞→

2lim . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫ ′
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  polinomul 322 2 ++= XXf  i C∈21 , xx  r d cinile sale. 

(4p) a) S  se calculeze 21 xx +  i 21 xx ⋅ . 

(4p) b) S  se calculeze expresia ( )
2

5

2

1
2

2

−







+− xxf , R∈∀x . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) R∈∀≥ xxf ,
2

5
. 

(2p) d) S  se determine valoarea parametrului real a astfel încât ( )( )21 xXxXaf −−= . 

(2p) e) S  se calculeze valoarea expresiei ( )( )21 222 xx −− . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

( )( )
6

121
...21 222 ++

=+++
nnn

n , 
∗∈∀ Nn . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( ) ∈++++ nnffff   ,321 … N*. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile R,R →:, gf ( ) ( ) ( )xfxgxexf
x ′=−−= ,1 . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f este cresc toare pe [ )∞,0  

(4p) c) S  se arate c  ( ) R∈∀>′ xxg ,0 . 

(2p) d) S  se demonstreze c  R∈∀+≥ xxe
x ,1 . 

(2p) e) S  se rezolve ecua ia ( ) ( ) ( ) R∈−−=′+′+ xxexgxfxf ,342 3 . 

(2p) f) S  se calculeze 
( )

xx e

xf
22

lim
∞→

. 

(2p) g) S  se calculeze 
( )

dx
x

exg
x

∫
−

+

−
1

1

2 1
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….014 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )0,5−A   i  ( )3,1−B . 

(4p) b) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime  3 . 

(4p) c) S  se calculeze num rul complex  iiii 1032 ++++ … . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex ( )( )ii −+− 54 . 

(2p) e) S  se calculeze ( )x+π2cos , unde 6,0cos =x . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )1,3C  i ( )1,5 −D  s  fie situate pe dreapta 

de ecua ie 0=++ bayx . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia  813
2

=
x , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze AA −2 ,  pentru  ( )R2
23

11
MA ∈







 −
= . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mul imea { }10,,4,3,2 …  s  fie par. 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 0
13

21

=nC
,  1, ≥∈ nn N . 

(3p) e) S  se calculeze  10log5log2log 333 −+ . 

  

 2. Se consider  func ia { } RR →2\:f ,  ( )
2

12

−

+
=

x

x
xf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )1−f . 

(3p) b) S  se arate c   ( )
2

5
2

−
++=

x
xxf ,  pentru  { }2\R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  pentru  { }2\R∈x . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze ( ) ( )∫
−

−

1

1

2 dxxfx . 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 014 

2 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

      Se consider  legea de compozi ie  4−+= yxyx � ,  R∈∀ yx, . 

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )zyxzyx ���� = ,  R∈∀ zyx ,, . 

(4p) b) S  se arate c   4=e  este elementul neutru în raport cu legea de compozi ie  „ � ”. 

(4p) c) S  se determine simetricul elementului  5  în raport cu legea de compozi ie  „ � ”. 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 4−=− aa � , R∈∀ a . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  
�� ��� �� �…���

orinde

xxxx = ( )14 −− nnx ,  

*N∈∀n   i  R∈∀ x . 

(2p) f) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia:  4
2007

=����� �…��

ori

xxx . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) 20072006020062007 ��…��…�� −− . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider  func ia ( ) R→∞− ,1:f ,  ( ) ( ) ( )1ln2ln +−+= xxxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  pentru ( )∞−∈ ,1x . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(4p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe ( )∞− ,1 .  

(2p) d) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( )∞−∈∀> ,1,0 xxf . 

(2p) 
f) S  se arate c    ( ) ( )∫

+
+−+⋅=+

x

a

ax
axaxxdtat

0

lnlnln ,  ( )∞−∈∀ ,ax , pentru 

( )∞∈ ,0a . 

(2p) g) S  se calculeze aria suprafe ei plane determinat  de graficul func iei f , axa Ox  i 

dreptele de ecua ii  0=x   i  1=x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….015 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )25 −,A  la punctul ( )52,B − . 

(4p) b) S  se calculeze 211211 22
sincos + .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 6 . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex i34 +− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )25 −,A  i ( )52,B −  s  fie pe dreapta 

de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) 
f) S  se calculeze BC, dac  în triunghiul ABC, 64 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
06

17
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

323 <n  . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia 0644 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia 28 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze 5

5

4

5

1

5 CCC +− . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( )
3

1
4

x
xf += .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

3

3
lim

3 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 







∞→ n

f
nn

11
lim

3
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  num rul real 52 −=ω  i mul imea { }Z∈ω+= b,abaM . Not m 

52 +=ω  i cu { }1=⋅∈∃∈= zxîncâtastfelMxMzG . 

 (4p) a) S  se verifice c  M∈0  i M∈1 . 

 (4p) b) S  se verifice c  142 += ωω . 

 (4p) c) S  se arate c , dac  Gyz ∈, , atunci Gyz ∈⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c   ( )( ) Z∈++ ωω baba , Z∈∀ ba, . 

 (2p) e) S  se arate c   G∈ω  . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea G  are cel pu in 2007 elemente. 

(2p) g) S  se arate c  Q∉2007ω . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) x
xf 45 +=   

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se verifice c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0>′ xf  , R∈∀x  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se arate c  012 >++ tt , R∈∀t   i 012 >+− tt ,  R∈∀t  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀x . 

(2p) g) S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h  strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….016 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 (4p) a) S  se calculeze aria unui p trat având latura de lungime egal  cu 10 . 

  (4p) 
b) Se consider  triunghiul MNP  în care 10=MN , 10=MP  i �

90=






 ∧

NMPm . S  se 

calculeze lungimea laturii NP . 

  (4p) c) S  se calculeze perimetrul triunghiului ABC dac  ( )1,1A , ( )1,4B  i ( )5,1C . 

 (4p) d) Se consider  punctele ( )3,2D , ( )7,4E  i ( )baF , . S  se determine numerele reale a i b 

astfel încât punctul E s  fie mijlocul segmentului ( )DF . 

  (2p) e) S  se calculeze lungimea medianei unui triunghi echilateral cu latura de lungime 4. 

  (2p) f) S  se calculeze 
4

cos
4

sin
ππ

+ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a) S  se calculeze ( )( ) 812182 −−++ . 

(3p) b) Se consider  numerele reale 11 += xa , 82 =a  i 353 += xa . S  se determine R∈x  

astfel încât 321 ,, aaa  s  fie în progresie aritmetic . 

(3p) c) S  se determine num rul real a astfel încât solu iile ecua iei 022 =++ axx  s  fie egale. 

(3p) d) S  se determine 
∗∈ Nn  astfel încât 8!3

1
=+ nC . 

(3p) e) Se consider  matricele 








−
=

31

21
A , 








=

45

15
B . S  se calculeze BA ⋅ . 

 2.  Se consider  func ia R→∞),0(:f , ( ) x
x

xf ln
1

+= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )1f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) c) S  se arate c  ( ) 2
1

≥







+

e
fef . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
e

dx
x

1

1
. 

(3p) e) S  se calculeze ( )( )( )nnfn
n

lnlim −
∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  polinoamele 35122 +−= XXf , ( ) 66
3

−+−= XXg , 37122 +−= XXh . 

(4p) a) S  se calculeze ( )6g . 

(4p) b) S  se determine r d cinile reale ale polinomului f . 

(4p) c) S  se arate c  ( )if +6  este un num r real. 

(2p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului g la polinomul h. 

(2p) e) S  se determine câtul împ r irii polinomului g la polinomul f. 

(2p) f) S  se calculeze 2

2

2

1 xx +  dac  21 , xx  sunt r d cinile polinomului h. 

(2p) g) S  se determine R∈a ,pentru care restul împ r irii polinomului g la aX −  este 0. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia [ ] R→− 5,5:f , ( ) 225 xxf −= . 

(4p) a) S  se calculeze ( )3f . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( )xfxf =− , [ ]5,5−∈∀x . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )5,5−∈x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe [ ]5,0 . 

(2p) e) S  se determine valoarea maxim  a func iei f. 

(2p) f) S  se calculeze 
( )∫

−

3

3

dx
xf

x
. 

(2p) g) S  se  calculeze ( )
















∫∞→

x

x
dttf

1

0

2
lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….017 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine aria unui p trat cu perimetrul egal cu8 . 

(4p) b) S  se determine lungimea în l imii unui triunghi echilateral având latura de lungime 4. 

(4p) c) Se consider  triunghiul ABC  cu ( ) 6,90ˆ =°= ABAm i 10=AC . S  se calculeze tg B . 

(4p) d) S  se determine num rul real a , astfel încât punctul ( )aA ,2  s  apar in  dreptei de 

ecua ie 01=++ yx . 

(2p) e) S  se scrie coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele ( )2,1A  i ( )4.3B . 

(2p) f) Dac  sin
4

3
=x , 








∈

2
,0
π

x , s  se calculeze cos x . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine R∈yx , , astfel încât 




−=−

=+

432

3

yx

yx
. 

(3p) b) S  se determine cel mai mare element al mul imii { }212,299,310=A . 

(3p) c) S  se calculeze 1

22 2log 8log −+=S . 

(3p) d) S  se determine R∈x , astfel încât 322
1

=+
+xx . 

(3p) e) S  se calculeze num rul complex 
432

1111

iiii
+++ . 

 2.Se consider  func ia ( ) ,
1

1
,:

2 +
=→

x
xff RR   

(3p) a) S  se calculeze ( )0f . 

(3p) b) S  se arate c  dreapta de ecua ie 0=y  este asimptot  orizontal  c tre ∞− la graficul 

func iei f . 

(3p) c) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(3p) d) S  se calculeze ( )dxxf∫
1

0

. 

(3p) e) S  se calculeze ( )xfx
x

2lim
∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Pentru ∗∈ Nn , se consider  func iile RR →:f  i RR →:nf , ( ) 2007−= xxf , 

( ) ( )( )xfffxf

forinde

n �������
��� ...= . 

(4p) a)  S  se calculeze ( )2006f . 

(4p) b) S  se rezolve ecua ia ( ) ( )( ) R∈−=+−+ xxfxf ,211
2

. 

(4p) c) S  se calculeze ( ) ( ) ( )3000...21 fff ⋅⋅⋅ . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xf 2 , R∈x . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) 2007⋅−= nxxf n , pentru ∗∈ Nn i R∈x . 

(2p) f) S  se determine func ia RR →:g , astfel încât ( )( ) ( )xfxgf 3= , R∈∀x . 

(2p) g) S  se demonstreze c  ( ) ( ) ( ) ( )
n

nn
nfff 2007

4

1
...21

22
333 −

+
=+++ , ∗∈∀ Nn . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia ( )

( )( )14

3
:

22 ++
=→

xx
xff ,RR . 

(4p) a) S  se demonstreze c  ( )
4

1

1

1
22 +

−
+

=
xx

xf , R∈∀x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , pentru R∈x . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe [ )∞,0 . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei orizontale la graficul func iei f c tre ∞+ . 

(2p) e) S  se arate c  ( )
4

3
≤xf , R∈∀x . 

(2p) f) S  se calculeze ( )dxxf∫ ′
4

3

. 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( )( )23...1185lim +++++
∞→

nffff
n

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….018 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   i71+ . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )21 −− ,D    la dreapta  04 =−+ yx  . 

(4p) 
c) S  se calculeze valoarea expresiei 1

3
cos2 2 −

π
. 

(4p) d) S  se arate c  punctele  ( )21,L − , ( )32,M −  i ( )43,N −   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu având lungimea laturii 8.  

(2p) f) S  se calculeze perimetrul p tratului cu aria 100. 

 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze al patrulea termen al unei progresii geometrice cu primul termen 3 i ra ia 2. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un num r  { }4,3,2,1,0∈n  s  verifice rela ia  n
n 39 <+ . 

(3p) c) Se consider  func ia RR →:f , ( ) 15 += xxf . S  se calculeze ( )( )1−ff � . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia   ( ) 372

2 =+xlog  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma r d cinilor polinomului   242 −−= XXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( )
2

x
exf = . 

 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f  . 

(3p) d) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze     ∫ +

1

0

2 1
dx

x

x
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 








=

31

13
A , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i  polinomul 

862 +−= XXf  . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 0=xf . 

 (4p) b) S  se calculeze determinantul matricei   A . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea  2A  . 

 (2p) d) S  se calculeze câtul împ r irii polinomului 3
Xg =  la polinomul f . 

 (2p) e) S  se verifice c   ( ) 2OAf = .  (unde ( ) =Af 2

2 86 IAA +− ) . 

 
(2p) f) S  se rezolve sistemul 





=+

=+

03

03

yx

yx
, unde R∈yx, . 

 (2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze c  












+−

−+
=

nnnn

nnnn

n
A

2424

2424

2

1
, N∈∀n , 1≥n . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  ( ) R→∞− ,1:f , ( ) ( )1ln +−= xxxf   .                                                 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞−∈′ ,1, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,1− . 

(2p) d) S  se arate c  ( )1ln +≥ xx , [ )∞∈∀ ,0x . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf .  

(2p) f) S  se calculeze 
( )
x

xf

x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se arate c  
2007

1

2007

2008
ln < , folosind eventual punctul d). 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 019 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….019 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )2,1(A  i )1,2(B . 

(4p) b)  S  se determine  R∈nm,  astfel încât punctele )2,1(A  i )1,2(B   s  apar in  dreptei de 

       ecua ie  nmxy += . 

(4p) c) S  se arate c  triunghiul cu vârfurile ( )3,0A , ( )0,1−B  i ( )0,1C  este echilateral. 

(4p) d) S  se calculeze �45sin2 2⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze num rul complex ( )( )ii +− 11 . 

(2p) f) S  se calculeze aria unui triunghi dreptunghic cu un unghi de �30  i lungimea ipotenuzei 
egal  cu 2. 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se  calculeze 22222 54321 +−+− . 

(3p) b) S  se calculeze  !3!5 − . 

(3p) c) S  se rezolve ecua ia 
3

1
3 =x ,  R∈x . 

(3p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului 15 += Xf  la polinomul 2−= Xg . 

(3p) e) Se consider  func ia  RR →:f , 2)( −= xxf .  S  se calculeze ( ) )1(ff � . 

 2.  Se  consider  func ia RR →:f , 23 3)( xxxf += . 
        

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 0)( =xf  . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
)(

)(
lim

xfx

xf

x ′⋅∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
     În mul imea )(2 RM  se consider  matricele 








=

10

01
2I , 









−

−
=

11

11
A   i 

     mul imea  { }R∈⋅+== aAaIaXaXG ,)()( 2 . 

(4p) a) S  se calculeze 2A . 

(4p) b) S  se arate c  GI ∈2 . 

(4p) c) S  se arate c  ( )baXbXaX +=⋅ )()( ,  R∈∀ ba, . 

(2p) d) S  se calculeze  )2()2( −⋅ XX . 

(2p) e) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2007...10...20062007 XXXXX ⋅⋅⋅⋅⋅−⋅− . 

(2p) f) Folosind metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( )( ) ( )naXaX
n

= , *N∈∀n , 

R∈∀ a . 

(2p) g) S  se determine  R∈a   astfel încât  ( )( ) ( )12007
XaX = . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  func ia  RR →:f , 

21

2
)(

x

x
xf

+
=  . 

(4p) a) S  se calculeze )1(f . 

(4p) b) S  se calculeze )(xf ′ , pentru R∈x . 

(4p) c) S  se arate c  func ia  RR →:F ,  ( )21ln)( xxF +=   este o primitiv  a func iei  f. 

(2p) d) S  se arate c   1)(1 ≤≤− xf , ∀ R∈x . 

(2p) e) S  se calculeze 
∞→x

lim ( )xfx ⋅ . 

(2p) f) S  se arate c    ( ) =∫ dxxf

b

a

2

2

1

1
ln

a

b

+

+
, ∀ R∈ba, . 

(2p) g) S  se calculeze 
∞→x

lim ( ) dttfx
x

∫

1

0

2 . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….020 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

  În sistemul cartezian de coordonate xOy se consider  punctele ( )1,nAn
, N∈∀n  

i ( )00,O . 

(4p) a) S  se verifice c  punctele 0A  i 1A  sunt situate pe dreapta de ecua ie 1=y . 

(4p) b) S  se arate c  punctele 0A , 1A  i 2A   sunt coliniare . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului 10 AOA . 

(4p) d) S  se calculeze lungimea segmentului [ ]nOA , N∈n . 

(2p) e) S  se determine num rul dreptelor care trec prin cel pu in 2 puncte din mul imea 

{ }1010 A,...,A,A,O . 

(2p) f) S  se determine num rul triunghiurilor care au vârfurile în câte 3 puncte din 

mul imea { }1010 A,...,A,A,O . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se  calculeze  25log9log8log 532 +− . 

(3p) b) S  se determine cel mai mare termen din irul de numere   5
6

4
5

3
4

2
3

1
2 ,,,, CCCCC . 

(3p) c) S  se rezolve ecua ia 55 =x ,  R∈x . 

(3p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului 14 += Xf  la polinomul 1+= Xg . 

(3p) e) Se consider  func ia  RR →:f , 10)( +−= xxf .  S  se calculeze ( ) )1(ff � . 

  

 2.  Se  consider  func ia RR →:f , xxxf 4)( 4 −= . 

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 0)( =xf , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem  local ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
)(

)(
lim

xfx

xf

x ′⋅∞→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
  În mul imea ( )RM 2 se consider  matricea 








=

10

01
2I  i mul imea  

( )








∈∞∈







= Rb,,c,a

c

ba
G 0

0
. 

(4p) a) S  se arate c   GI ∈2 . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei G
c

ba
M ∈








=

0
. 

(4p) c) S  se arate  c , dac  GBA ∈, , atunci GBA ∈⋅ . 

(2p) d) S  se verifice c , dac   G
c

ba
C ∈








=

0
,    atunci matricea   G

c

ac

b

aD ∈
















−

=
1

0

1

   i  

    2ICDDC =⋅=⋅ . 
(2p) e) S  se g seasc  dou  matrice GVU ∈,  pentru care UVVU ⋅≠⋅ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

    
( )








 ++++
=







 −−−−

n

nnnnnn

c

caccaaba

c

ba

0

...

0

1221

,   ∗∈∀ Nn , R∈∀ cba ,, . 

(2p) g) S  se arate c  înmul irea matricelor determin  pe mul imea G  o structur  de grup necomutativ. 
  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia   RR →:f ,    ( ) xx
xf 23 −= . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf
lim
x

0
0

−

→
. 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 0≥xf  [ )∞∈∀ ,0x . 

(2p) d) S  se calculeze 
( )
x

xf

x 0
lim

→
, tiind c  a

x

a
x

x
ln

1
lim

0
=

−

→
, .0>∀ a  

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se arate c      
aln

a
dta

xx

t 1

0

−
=∫ ,      R∈∀x ,   0>∀a ,  1≠a . 

(2p) g) S  se calculeze aria suprafe ei plane cuprinse între graficul func iei   f  , axa     

       Ox    i dreptele de ecua ii 0=x   i 1=x . 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 021 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….021 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   ( )2

32 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )5,4D    la punctul ( )7,6E . 

(4p) 
c) S  se calculeze xcos  ,dac  

2

1
sin =x  , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )21,L , ( )32,M  i ( )43,N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze perimetrul unui p trat cu aria 100  . 

(2p) f) S  se determine ipotenuza unui triunghi dreptunghic cu catetele 5 i 12. 

 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se verifice identitatea 
( ) 1

11

1

1

+
−=

+ xxxx
, 0>∀ x  

(3p) b) S  se arate c  1
109

1
...

32

1

21

1
<

⋅
++

⋅
+

⋅
 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈x  s  verifice rela ia Z∈
−12

2

x
. 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia   .1233 1 =++ xx  . 

(3p) e) S  se calculeze  produsul r d cinilor complexe ale polinomului   2024 −−= XXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) x
xxf

−+= 2 . 

 

(3p) a) S  se calculeze   ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia ( ) xxf
x += −22 , R∈x . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  num rele complexe 

2

31 i+
=ω  , 

2

31 i−
=ω i mul imile 

[ ] { }ZZ ∈+= baba ,ωω i { }52 ,...,,,1 ωωω=H . 

 (4p) a) S  se verifice c   12 −= ωω . 

 (4p) b) S  se arate c  13 −=ω  i 16 =ω . 

 (4p) c) S  se calculeze ωω +  i ωω ⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c , dac   ∗∈ Nn i 1=nω , atunci 6 divide pe n . 

 (2p) e) S  se arate c , dac  [ ]ωZ∈vu, , atunci [ ]ωZ∈+ vu  i [ ]ωZ∈⋅ vu . 

 (2p) f) S  se arate c  [ ]ωZ⊂H . 

 (2p) g) S  se arate c  mul imea [ ] [ ]{ }1,z =⋅∈∃∈ zyîncâtastfely ωω ZZ  con ine cel pu in 6 

elemente. 

   

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 
Se consider  func iile  RR →:g,f ,   ( ) ( )21 xlnxf +=   i   ( )

21

2

x

x
xg

+
=   .                      

(4p) a) S  se arate  c   ( ) ( )xgxf =′ ,   R∈∀ x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este  strict descresc toare pe ( ]0,∞−  i  strict cresc toare pe 

[ )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 0≥xf , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xglim
x ∞→

 . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxg  

(2p) f) S  se arate c  graficul func iei   f   nu admite asimptot  c tre ∞+ . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 02 =+ xfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….022 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine conjugatul num rului complex iz 2007= . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului  ABC,  cu  ( )0,6A ,  ( )8,0B   i  ( )8,6C . 

(4p) c) S  se determine numerele R∈ba, , astfel încât punctele ( )0,6A  i ( )8,0B   s  fie 

situate pe dreapta de ecua ie 0=++ bayx . 

(4p) d) S  se calculeze partea real  a num rului complex )1)(32( ii +− . 

(2p) e) S  se calculeze  
3

sin
2

sin
ππ

⋅ . 

(2p) f) Se consider  triunghiul  MNP,  cu 5=MN , 6=NP  i 7=PM .  S  se calculeze 

Mcos . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se g seasc  solu iile reale ale ecua iei  93
2

=
+xx . 

(3p) b) S  se afle în câte moduri putem permuta elementele mul imii { }1,0,1− . 

(3p) c) S  se calculeze  num rul 
3

8
log3log 22 + . 

(3p) d) S  se calculeze num rul  1

3

3

4 AC − . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }6,4,1,3−  s  fie impar. 

 2.   Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf
2007 += . 

(3p) a) S  se arate c    )()( xfxf −=− ,  R∈∀ x . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x  . 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

x

fxf

x

0)(
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze ∫
−

1

1

)( dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

    Se consider  mul imea de matrice ( ) ( )












∈>








−
== R2,0

1

01
)( MxAx

xx
xAM  i 

matricea 







=

10

01
2I  . 

(4p) a)   S  se arate c  MI ∈2 . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei ( )2A . 

(4p) c) S  se demonstreze c    )()()( yxAyAxA ⋅=⋅ , MyAxA ∈∀ )(),( . 

(2p) d) S  se arate c  dac   pentru  ( )∞∈ ,0, yx ,  avem )()( yAxA = ,  atunci  yx = . 

(2p) e) S  se arate c  exist   ,)( MeA ∈  astfel încât MxAxAeAxA ∈∀=⋅ )(),()()( . 

(2p) f) S  se demonstreze c  pentru orice MxA ∈)( ,  exist   MxA ∈′)(  astfel încât  

      )1()()( AxAxA =′⋅ . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )2A + ( )+22
A ( )+23

A ... ( )2n
A+ ,  pentru  *N∈n . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider  func iile  RR →:, gf ,  cu  ( )

21 x

x
xf

+
=  i )1ln()( 2

xxg += . 

(4p) a) S  se calculeze )0(f  i  )0(g . 

(4p) b) S  se arate c  
22

2

)1(

1
)(

x

x
xf

+

−
=′ ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se arate c  )(2)( xfxg =′ ,  R∈∀ x . 

(2p) d) S  se g seasc  ecua ia asimptotei spre ∞−  la graficul func iei  f. 

(2p) e) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei  f . 

(2p) f) S  se demonstreze c   pentru orice  0≤x ,  avem 0)( ≤xf   i  0)( ≥xg . 

(2p) g) Utilizând eventual rezultatul de la punctul  f) , s  se demonstreze c   

      )1ln(
1

2

2
x

x

x
+≤

+
, 0≤∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….023 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

        În reperul cartezian xOy  se consider  punctele  )4,3( −A , )2,1(B  i   )1,2(−C . 

(4p) a) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AB . 

(4p) b) S  se calculeze partea real  a num rului complex  2)33( i+ . 

(4p) c) S  se calculeze conjugatul num rului complex  ( )221 iz −= . 

(4p) d) S  se calculeze 
4

cos
2

cos
ππ

⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze lungimea medianei din  C  a triunghiului ABC .  

(2p) f) S  se calculeze coordonatele punctului de intersec ie al dreptelor de ecua ii 
      01 =−+ yx  i  01 =+− yx . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se determine al aselea termen al progresiei aritmetice ...,6,4,2  

(3p) b) S  se rezolve ecua ia  0
18

0
=

+x

x
, R∈x . 

(3p) c) S  se afle câte numere distincte de forma abc  exist , pentru care { }3,2,1,, ∈cba . 

(3p) d) Se consider  func ia RR →:f , 23)( −= xxf .  S  se calculeze ( ))1(ff . 

(3p) e) Se consider  polinomul [ ]Xf R∈ ,  .23
XXXf ++=  S  se calculeze )(if . 

  

 2.   Se consider  func ia R→∞),0(:f ,  xxxf −= ln)( . 

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru  ),0( ∞∈x . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei  f. 

(3p) c) S  se arate c  f este descresc toare pe intervalul ),1( ∞ . 

(3p) d) S  se arate c  dreapta de ecua ie 0=x  este asimptot  vertical  la graficul func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze )(lim nf
n

′
∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
       Pe R  definim legea de compozi ie  222 +++= yxxyyx � . Se consider   ),2( +∞−=G . 

(4p) a) S  se arate c   2)2)(2( −++= yxyx � , ∈∀ yx, R . 

(4p) b) S  se arate c  dac   Gyx ∈, ,  atunci  Gyx ∈� . 

(4p) c) S  se demonstreze c   )()( zyxzyx ���� = ,  Gzyx ∈∀ ,, . 

(2p) d) S  se arate c  exist   Ge∈  astfel încât  xxeex == �� , Gx ∈∀ . 

(2p) e) S  se rezolve ecua ia  000 =�� x , Gx ∈ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se  demonstreze c   

      2)2(... −+= n

orinde

xxxx
�����
��� ,  Gx ∈∀ ,  *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se calculeze 
�����
���

oride 2007

0....00 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider  func ia RR →:f , 

1

1
)(

+

−
=

x
e

e
xf  i irul ( ) 1≥nna  astfel încât   

      )(...)2()1( nfffan +++= ,  *N∈∀ n . 

(4p) a) S  se arate c  
1

11
)(

+
−=

xx
ee

xf ,  pentru orice  R∈x .  

(4p) b) S  se determine ecua ia  asimptotei spre ∞+  la graficul  func iei  f. 

(4p) c) S  se arate c   )()( xfxf −=′ , oricare ar fi R∈x . 

(2p) d) S  se arate c   ,
1

1
1









−=

nn
ee

a  oricare ar fi *N∈n . 

(2p) e) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) f) S  se calculeze aria suprafe ei plane cuprinse între graficul func iei  f,  axa  Ox  i dreptele 

verticale de ecua ii 0=x  i  1=x . 

(2p) g) S  se calculeze  













+∫∞→

n

n

n
adxxf

0

)(lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….024 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine R∈b,a  astfel încât punctele ),(A 21 −  i ),(B 12  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx  . 

(4p) b) S  se rezolve, în mul imea numerelor complexe, ecua ia  012 =+z  . 

(4p) c) S  se calculeze  
4

3

4

π
+

π
coscos  . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex iz ⋅−= 22  

(2p) e) S  se calculeze �� 30cos30sin + . 

(2p) f) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 42 == AB,BC  i ( ) 030=B̂m . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se determine valorile parametrului real m  pentru care 092 >++ mxx , R∈∀ x . 

(3p) b) S  se determine ( )∞∈ ,0a  pentru care 1log2log 33 =+ a  . 

(3p) c) S  se determine R∈b  pentru care  .
b 279 =  

(3p) d) S  se calculeze câte numere de 2 cifre încep i se termin  cu o cifr  impar . 

(3p) 
e) S  se determine termenul al aselea al dezvolt rii  ( ) .32

9

+  

 2.    Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( ) xxxf ln+= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x  . 

(3p) b) S  se arate c  func ia f  este  cresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) 
c) S  se calculeze [ ])()1(lim nfnf

n
−+

∞→
. 

     (3p) d) S  se calculeze 
( )

1

1)(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

 ( 3p) e) S  se calculeze ∫
e

dx
x

)x(f

1

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 








=

53

35
A  , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O    i  polinomul   

16102 +−= XXf . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia ( ) 0=xf . 

 (4p) b) S  se calculeze determinantul matricei   A . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea  2A  . 

 (2p) d) S  se calculeze suma i produsul r d cinilor polinomului f . 

 (2p) e) S  se verifice c   ( ) 2OAf = . ( Prin ( )Af    în elegem matricea 2

2 1610 IAA +− ) . 

 
(2p) f) S  se rezolve sistemul 





=+

=+

053

035

yx

yx
, unde R∈yx, . 

 

(2p) g) S  se arate c  










+−

−+
=

nnnn

nnnn

n
A

2828

2828

2

1
, N∈∀n , 2≥n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f ,  ( ) 1234 +++= xxxxf   , R∈∀ x  .                                

(4p) a) S  se calculeze   ( )xf ′  , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f ′  este cresc toare pe R . 

(4p) c) S  se calculeze   ( )xf
x

′
∞→

lim    i    ( )xf
x

′
−∞→

lim . 

(2p) 
d) S  se calculeze    ( )∫

1

0

dxxf .    

(2p) 
e) S  se calculeze  

( )
( )1

1
lim

0 −

−

→ xx ex

xf
. 

(2p) f) S  se arate c   ( ) 1≥xf ,   R∈∀ x . 

(2p) g) S  se determine R∈yx,  astfel încât ( ) ( ) 2=+ yfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….025 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului AB , dac  )3,1(A  i )5,5( −−B . 

(4p) b) S  se determine aria triunghiului determinat de punctele )7,2(),5,5(),3,1( −−−− CBA . 

(4p) c) S  se arate c  expresia 22 )cos(sin)cos(sin xxxxE −++=  nu depinde de x . 

(4p) d) S  se calculeze x
2cos , dac  

5
3

sin =x . 

(2p) 
e) S  se determine aria unui dreptunghi având lungimea  6  i l imea egal  cu 

3
2

 din 

lungime. 
(2p) f) S  se determine R∈a  pentru care punctul )3,1(A  apar ine dreptei de ecua ie 

0=++ ayx  . 
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

 (3p) a) S  se determine conjugatul num rului complex )22)(1( ii −+ . 

(3p) b) S  se calculeze 6
7C  . 

(3p) c) S  se rezolve în R  ecua ia 813
2

=
x . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 1,1)1(log2 >=− xx . 

(3p) e) S  se determine R∈x  astfel încât tripletul 3,2, ++ xxx  s  formeze o progresie      
geometric . 

 2.  Se consider  func ia xxxff 2)(,: +=→ RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′  , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze
1

)1()(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  )(xf  este  cresc toare pe R . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )xf
x −∞→
lim . 

(3p) e) S  se calculeze ∫
2

1

23 dxx . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

   În mul imea )(2 RM  se consider  submul imea 








∈







== Rx

x
xAxAG ,

10

1
)(|)( . 

(4p) a) S  se calculeze ( )( )xAdet , R∈x .  

(4p) b) S  se demonstreze c  R∈∀+=⋅ yxyxAyAxA ,,)()()( . 

(4p) c) S  se arate c  GI ∈







=

10

01
2 . 

(2p) d) S  se arate c  R∈∀=−⋅ xIxAxA ,)()( 2 . 

(2p) e) S  se arate c  mul imeaG , împreun  cu opera ia de înmul ire a matricelor, formeaz  o 

structur  de grup comutativ. 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze c  *),())1(( N∈∀= nnAA
n . 

(2p) g) S  se determine R∈t  pentru care )()2007(...)2()1( tAAAA =⋅⋅⋅ . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
  Se consider  func ia

2
12

)(: 2 +

+
=→

x

x
xf,f RR . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x  . 

(4p) b) S  se arate c  func ia   f   este  descresc toare pe ),1[ +∞ . 

(4p) c) S  se rezolve, în  R ,  ecua ia ( ) 1=xf . 

(2p) d) S  se arate c   R∈∀≤≤− xxf ,1)(
2

1
. 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze )(lim xfx
x

⋅
−∞→

. 

(2p) 
g) S  se calculeze ∫ +

+
1

0
2 2

12
dx

x

x
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….026 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,13A  la punctul ( )3,11B . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=+−+− 2134 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  6 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  32 −− i . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,13A  i ( )3,11B   s  fie pe dreapta  

de ecua ie       0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 5,12 == ACAB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
350

210

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

( ) 250!
2

≤n    . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia    05125 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  1log5 =x . 

(3p) e) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului 16 += Xf  la polinomul 

13 += Xg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
12

1
12

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( ) ( )( )nfn
n

⋅+
∞→

1lim 12  .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imea { }N∈⋅= j,iA
ji 53   .  

 (4p) a) S  se verifice c    A∈1 ,  A∈3 ,  A∈5    i   A∈9 . 

 (4p) b) S  se verifice c     A∉2   i A∉7  . 

 
(4p) c) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

a

a
a...aa

n
n

−

−
=++++

+

1

1
1

1
2  , 

{ }1−∈∀ Ra ,   N∈∀n . 

 
(2p) d) S  se arate c    

2

3

3

1

3

1

3

1
1

2
<++++

k
... ,  N∈∀k . 

 
(2p) e) S  se arate c    

4

5

5

1

5

1

5

1
1

2
<++++

s
... ,  N∈∀s . 

 (2p) f) S  se calculeze num rul de elemente din mul imea { }20321 ,...,,,A ∩ . 

 (2p) g) S  se arate c  ∗∈∀ Nn  i oricare ar fi numerele naturale distincte Aa,...,a,a n ∈21 , 

avem    
8

15111

21

<+++
na

...
aa

 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile ( ) R→∞− ,1:f  ,   ( ) ( ) xxxf −+= 1ln     i  

     ( ) R→∞− ,1:g  , ( ) ( )
2

1ln
2

x
xxxg +−+= . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
x

x
xf

+

−
=′

1
  i ( )

x

x
xg

+
=′

1

2

  ,  1−>∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )0f ′  i ( )0g′ . 

(4p) c) S  se arate c   ( ) ( )xgxf ≤≤ 0  , 0≥∀ x . 

(2p) d) S  se arate c   ( ) 212...531 nn =−++++  ,   ∗∈∀ Nn .         . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice s  se arate c            

( )
( )

3

14
12...531

2
2222 −

=−++++
nn

n    ,     ∗∈∀ Nn . 

(2p) 
f) S  se calculeze  

( )( )

( )2222 12...531

12...531
lim

−++++

−++++

∞→ n

nn

n
. 

(2p) g) S  se arate c  ( )∫ ≤+≤

1

0
2

1
1ln

3

1
dxx . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….027 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea ipotenuzei unui triunghi dreptunghic cu catetele de lungimi 6 i 8 . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )3,3A  i ( )4,4C . 

(4p) c) S  se calculeze  
3

cos
3

sin
ππ

+ . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )3,3A  i ( )4,4C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  determinat de punctele  ( )3,3A , ( )2,3B   i ( )4,4C .  

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

bia
i

i
+=

−

+

2

2
. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 01042 =−+ xx . 

(3p) b) S  se calculeze  
3

5

2

5

C

C
. 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  

( ) ( )xxx +=+ 2

55 log1log . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia     10010 =x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 20!≥n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) ( )1ln 2 += xxf . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  ( ) ( )0fxf ≥ , R∈∀ x . 

(3p) d) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze ( )xfx
x

′
∞→

lim . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imea [ ] { }ZZ ∈+= baba ,22 . Not m cu F mul imea func iilor 

[ ] RZ →2:f , cresc toare, care verific  ( ) ( ) ( )yfxfyxf +=+ , [ ]2, Z∈∀ yx . 

 
(4p) a) S  se arate c  dac  [ ]2, Z∈yx , atunci [ ]2Z∈+ yx . 

 
(4p) b) S  se arate c  dac  [ ] RZ →2:g , ( ) txxg = , cu [ )∞∈ ,0t  atunci Fg ∈ . 

 (4p) c) S  se arate c  dac  Ff ∈ , atunci ( ) 00 =f . 

 (2p) d) S  se arate c , dac  Ff ∈ , atunci ( ) ( )1fnnf ⋅= , N∈∀ n . 

 (2p) e) S  se arate c  dac  Ff ∈  i Z∈ba, , atunci ( ) ( ) ( )212 bfafbaf +=+ . 

 (2p) f) S  se arate c  dac  ( ) R∈= tf 1  i Ff ∈ , atunci 0≥t . 

 (2p) g) S  se arate c  dac  Ff ∈  i ( ) 02 =f , atunci ( ) 0=xf , [ ]2Z∈∀ x . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile RR →:nf , ( ) xexf 2

0 =  i ( ) ( )xfxf nn
′=+1 , NR ∈∀∈∀ nx , . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R ∈xxf ,1 . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei 0f . 

(4p) c) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) xn

n exf
22= , 

RN ∈∀∈∀ xn , . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) ( ) ( )000 10 nf...ff +++ , N∈n . 

(2p) e) S  se calculeze 
( ) ( ) ( )

( )xf

xfxfxf

n

n

n
1

21 ...
lim

+
∞→

+++
, R∈x . 

(2p) f) S  se calculeze  

( )

( )xf

dttf

n

x

n

x

∫
∞→

0lim  , N∈n . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 310 =+ xfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….028 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 
( ) ( )1,2,2,1 −NM . 

(4p) b) S  se verifice dac  dreptele de ecua ie 052 =+− yx  i 72 −= xy  sunt 
paralele. 

(4p) c) Se consider  un triunghi dreptunghic cu laturile de lungimi 3, 4  i  5. S  se 
determine lungimea în l imii dus  din unghiul drept al triunghiului. 

(4p) d) S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )( )ii +− 1102 . 

(2p) e) S  se calculeze num rul complex ( )41 i− . 

(2p) f) S  se calculeze 0cos
2

sin3 +
π

. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Se consider  polinomul 175 23 +−+= XXXf .  S  se calculeze  ( )1f . 

(3p) 
b) Dac  ( )R203

01
MA ∈








= , s  se calculeze probabilitatea ca un element al 

matricei 2
A  s  fie egal cu 0. 

(3p) c) Dac  într-o progresie geometric  primul termen este -2 i ra ia este 3, s  se 
determine termenul al patrulea. 

(3p) d) S  se rezolve, în C , ecua ia 012 2 =+− xx . 

(3p) e) S  se calculeze 

200902008

200702006

200502004

. 

 2. Se consider  func ia ( )
4

,:
2 +

=→
x

x
xff RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) c) S  se calculeze ( )( )xfx
x

⋅
∞→

2lim .  

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei orizontale c tre ∞+  la graficul func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
−

1

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
În mul imea ( )Z2M , se consider  matricele 









−
=

10

101
P , 









−
=

13

01
Q , 









=

10

01
2I  i mul imea  ( ){ }2

2
2 IAMAG =∈= Z . 

(4p) a) S  se verifice c  GI ∈2 . 

(4p) b) S  se  arate c  GP ∈  i GQ ∈ . 

(4p) c) S  se calculeze determinantul matricei P  . 

(2p) d) S  se calculeze QP ⋅  . 

(2p) e) S  se arate c  GQP ∉⋅  . 

     (2p) f)  S  se arate c , dac  








−
=

1

01

n
An  , Z∈∀n  , atunci GAn ∈ , Z∈∀n  . 

(2p) g) S  se demonstreze c  mul imea G  este infinit . 

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f , ( ) 12 +−= xxxf  i irul ( ) 2≥nna  ,  

                 
1

1
...

13

13

12

12
3

3

3

3

3

3

−

+
⋅⋅

−

+
⋅

−

+
=

n

n
an  . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se verifice c  ( ) 11 2 ++=+ xxxf , R∈∀ x . 

(4p) c) S  se arate c  
( )

( )
1,

11

1

1

1
3

3

>∀
+

⋅
−

+
=

−

+
x

xf

xf

x

x

x

x
. 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice ,  s  se arate c   

 
( )

( )12

13
2 ++

+
=

nn

nn
an

 ,  N∈∀ n , 2≥n  . 

(2p) e) S  se calculeze n
n

alim
∞→

 . 

(2p) 
f) S  se calculeze 

( )

3
0

n

dxxf

lim

n

n

∫
∞→

. 

(2p) g) S  se calculeze 
n

n
n

alim 







∞→ 3

2
 . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….029 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine partea real  a num rului complex i109 − . 

(4p) b)  S  se calculeze distan a dintre punctele ( )3,1A  i ( )1,2B . 
(4p) c) S  se determine conjugatul num rului complex i72 + . 
(4p) d) S  se determine R∈a , astfel încât punctul ( )1,1A s  fie situat pe dreapta de ecua ie 

02 =++ ayx . 

(2p) e) S  se calculeze xsin ,  pentru  
4

1
cos =x   i  








∈

2
,0
π

x . 

(2p) f) Se consider  triunghiul dreptunghic  ABC,  având lungimile laturilor 3, 4 i 5. 
      S  se calculeze  aria triunghiului  ABC. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Se consider  func ia ( ) 13,: 2 +−=→ xxxff RR . S  se verifice dac  punctul 

( )1,1 −M este situat pe graficul func iei f . 

(3p) b) S  se rezolve, în R , ecua ia 0

131

20

10

=x

x

. 

(3p) c) S  se compare numerele 7log2  i  5log2 . 

(3p) d) S  se calculeze suma  20642 ++++ � . 
(3p) e) S  se calculeze 6

10C . 

 2. Se consider  func ia  { } ( )
1

,1\:
−

=→
x

x
xff RR . 

(3p) a) S  se arate c  ( ) { }1\,
1

1
1 R∈

−
+= x

x
xf . 

(3p) b) S  se calculeze ( ) { }1\, R∈′ xxf . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se arate c  f este descresc toare pe ( )∞,1 . 

(3p) e) S  se calculeze ( )dxxf∫
3

2

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

    În mul imea ( )C2M  se consider  matricele 








−−
=

12

11
A  i 








=

10

01
2I ,  

    i mul imea ( ){ }XAAXMXG =∈= R2 .  

(4p) a) S  se verifice c  GA∈   i  GI ∈2  . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) c) S  se verifice c  2
2

IA −=  . 

(2p) d) S  se arate c  22 XAXA =  , ( )R2MX ∈∀ . 

(2p) e) S  se arate c  , dac  R∈ba, , atunci matricea GbAaIB ∈+= 2  . 

(2p) f) S  se arate c  , dac  GX ∈  , atunci exist  R∈vu, astfel încât vAuIX += 2  . 

(2p) g) S  se calculeze determinantul matricei 20072 ... AAA +++ . 

  

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

      Se consider  func ia    RR →:f ,     421)( xxxf +−= . 

      Not m cu  RR →:F   o primitiv  a func iei f . 

(4p) a) S  se calculeze  ( )1)1( −+ ff . 

(4p) b) S  se arate c   ( )
1

1
2

6

+

+
=

x

x
xf ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se calculeze )(xf ′ ,  R∈x . 

(2p) d) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei f  . 

(2p) e) S  se arate c  ( )
4

3
≥xf  , R∈∀ x . 

(2p) f) S  se calculeze 
( )

( )xF

xfx

x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….030 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )23 −,A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se calculeze 122122 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 7 . 
(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i−− 4 . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )32,B −   s  fie pe dreapta 
de ecua ie     0=++ bayx . 

(2p) 
f) S  se calculeze  BC, dac  în triunghiul ABC, 54 == AC,AB  i °=







 ∧

90BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
523

04

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

203 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    0525 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  27 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze 6
6

4
6

2
6 CCC +− . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f ,   ( ) 1
20

1
+

+
=

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze  ( ),xf ′  ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f    este  descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze   ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( )xf
x ∞→
lim  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
În mul imea ( )R2M  se consider  matricele 








=

10

101
A  i 








=

10

01
2I . 

(4p) a) S  se calculeze Adet . 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2A . 

(4p) c) S  se calculeze matricea 2IA − . 

(2p) d) S  se arate c  22
2 2 OIAA =+− . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  







=

10

101 n
A

n , ∗∈ Nn . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) ( ) ( ) 0det...detdet 22
2

2 =−++−+− IAIAIA
n , ∗∈∀ Nn . 

(2p) g) S  se calculeze ( )102 ....det AAA +++ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f , ( ) 12 += xxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f este  strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) d) S  se arate c  dreapta de ecua ie xy =  este asimptota oblic  c tre ∞+  la graficul 
func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(2p) f) S  se arate c , dac  ( ) ( )yfxf =  , R∈yx, , atunci 022 =− yx . 

(2p) g) S  se rezolve ecua ia ( ) ( ) ( ) ( )xfxfxfxf 200421198411 +=+ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….031 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

În sistemul cartezian xoy se dau punctele ( )1,2A , ( )1,2−B  �i ( )4,0C . 

(4p) a) Să se arate că punctele A,B,C sunt necoliniare. 

(4p) b) Să se arate că triunghiul ABC este isoscel.  

(4p) c) Să se determine coordonatele mijlocului segmentului [ ]AB . 

(4p) d) Să se calculeze lungimea medianei din C a triunghiului ABC. 

(2p) e) Să se calculeze aria triunghiului ABC. 

(2p) f) Să se calculeze conjugatul numărului complex i53 + . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Să se arate că restul împărŃirii polinomului 15 −X  la polinomul 1−X   este egal cu  0. 

(3p) b) Să se determine 0>x , 1≠x ,  astfel încât  24log =x . 

(3p) c) Să se calculeze 2
4A . 

(3p) d) Să se calculeze 2
B ,  dacă 







 −
=

12

11
B . 

(3p) e) Să se determine R∈x , dacă 0
1

1
=

x

x
. 

 2.  

(3p) a) Să se arate că  �irul  ( )
N∈nna , 

1

12

+

+
=

n

n
an ,  este crescător. 

(3p) b) Să se calculeze 
1

12
lim

+

+

∞→ n

n

n
. 

(3p) c) Să se calculeze ( )xf ′ , dacă RR →:f , ( ) xxf sin= . 

(3p) d) Să se calculeze ( )∫ ′
π

0

dxxf , unde RR →:f  ( ) xxf sin= . 

(3p) e) Să se calculeze  
( )

x

xf

x

1
lim

0

−

→
 , unde RR →:f  ( ) xxf cos= . 
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(4p) 

SUBIECTUL III ( 20p ) 

        Se consideră matricele 








−
=

01

10
A , 








=

10

01
2I ,  �i mulŃimea    

       ( ){ }XAAXMXG =∈= R2 . 

a) Să se arate că GA∈   �i GI ∈2  . 

(4p) b) Să se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) c) Să se arate că 2
2

IA −=  . 

(2p) d) Să se arate că 22 XAXA =  , ( )R2MX ∈∀ . 

(2p) e) Să se arate că , dacă R∈ba, ,  atunci matricea GbAaIB ∈+= 2  . 

(2p) f) Să se arate că   2
4

IA
k = ,  ∗∈∀ Nk . 

(2p) g) Să se calculeze determinantul matricei 20072 ... AAA +++ . 

  SUBIECTUL IV( 20p ) 

  
Se consideră funcŃia RR →:f , ( )

12

2

+
=

x

x
xf . 

 
(4p) a) Să se verifice că  ( )

1

1
1

2 +
−=

x
xf , R∈∀ x  

 (4p) b) Să se calculeze  ( )xf ′ , R∈x  . 

 (4p) c) Să se arate că funcŃia  f  este descrescătoare pe ( ]0,∞− . 

 (2p) d) Să se determine ecuaŃia asimptotei către  ∞+   la graficul funcŃiei  f. 

 (2p) e) Să se calculeze  ( )( ) 21lim nnf
n

⋅−
∞→

. 

 
(2p) f) Să se calculeze ( )( )

2

lim n

n
nf

∞→
.  

 
(2p) g) Să se calculeze      ( )∫

1

0

dxxf  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….032 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

        În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )0,0O , ( )4,3−A , ( )3,4B , 

( )4,3 −C   
(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului ( )BC . 

(4p) b)  S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului  ( )AC . 

(4p) c)   S  se arate c  OCOBOA == . 

(4p) d) S  se demonstreze c  triunghiul ABC  este dreptunghic. 

(2p) e) S  se calculeze  �30sin 2 �60cos 2+ . 

(2p) f) S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )( )ii 3443 ++ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.   

(3p) a) S  se rezolve ecua ia  2422 1 =+ +xx , ∈x R. 

(3p) b) S  se calculeze  nnC +⋅ 22 ,  pentru N∈n , 2≥n . 

(3p) c) S  se calculeze termenul al patrulea al dezvolt rii ( )332 +x . 

(3p) d) S  se determine câte numere { }5,4,3,2,1,0∈n   verific  inegalitatea  126 ≤− n . 
(3p) e) S  se rezolve ecua ia  xx =2 ,  0≥x . 

 2. 

       Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) xxxf 33 −= . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )2f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  
0

lim
→x

( )
x

xf
. 

(3p) d) S  se arate c   ( ) ( )xfxf −=− ,  R∈∀ x . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
−

2

2

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea  ( )R3M  se consider  matricele  
















=

000

000

000

3O ,  
















=

100

010

001

3I ,     

      
















=

000

400

630

A   i  
















−

−

=

100

410

631

B . 

(4p) a)   S  se calculeze  determinantul matricei  A. 
(4p) b) S  se arate c   3

3
OA = .  

(4p) c) S  se arate c   BIABBA −=⋅=⋅ 3 . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) BIA ⋅+ 3 . 

(2p) e) S  se demonstreze c   ( )( )( ) 1det 2
3

2
3 =−+ AIAI . 

(2p) f) S  se calculeze  1032 10...32 AAAA ++++ . 

(2p) 
g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   ( ) =+

n
AI3

















100

410

631 2

n

nn

 pentru 

orice *N∈n   . 
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider   func ia  ( ) R→∞,0:f ( )

2
2 1

x
xxf += . 

(4p) a) S  se calculeze  ( ) 







−

2

1
2 ff . 

(4p) b) S  se arate c   ( )xf ′
( )

3

4 12

x

x −
= ,  0>x .  

(4p) 
c) S  se calculeze  ( )∫ ′

2

2

1

dxxf . 

(2p) d) S  se demonstreze c  func ia  f   este cresc toare pe  ( )∞,1 . 

(2p) e) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei  f. 

(2p) f) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )

22x

xf
. 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim
( ) ( )

n

n
ffff

2

2...221
2






++





++

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta …033 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic☎: profil: Servicii, toate specializ☎rile, profil Resurse naturale ✆i protec✝ia mediului, toate 

specializ☎rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic☎:profil Uman, specializarea ✆tiin✝e sociale;Filiera voca✝ional☎:profil Militar, specializarea ✆tiin✝e sociale 

NOT✞.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine lungimea segmentului determinat de punctele ( )3,1A  i ( )5,1B . 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 

( )2,1−E  i ( )3,2F . 

(4p) c) S  se calculeze xsin , pentru 
3

1
cos =x , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) d) S  se calculeze 
99

ππ 22
sincos +   . 

(2p) e) S  se calculeze partea real  a num rului complex 
i

i

35

53

−

+
. 

(2p) f) S  se calculeze num rul complex 100
i . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze 
24

51 −
. 

(3p) b) S  se rezolve în R   ecua ia ( ) 5=xf , unde RR →:f , ( ) 12 += xxf . 

(3p) c) S  se calculeze în câte moduri se pot aranja pe un raft 5 c r i. 

(3p) d) S  se determine numerele reale yx,  astfel încât s  aib  loc egalitatea 










−+

−
=









−− 544

323

52

3

y

x

y

x
. 

(3p) e) S  se determine probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1,0∈n  s  verifice rela ia 

273 1 ≤+n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( )
1

1
2 +

=
x

xf . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

3

3
lim

3 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia RR →:f , ( )
1

1
2 +

=
x

xf , este cresc toare pe ( )0,∞− . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫−
1

1
dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze
( )nfnn 2

2007
lim

∞→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

(4p) 

Se consider  mul imile [ ] { }ZZ ∈+= baba ,22  i M = [ ] [ ]








∈∈ 2
1

2 ZZ
x

x . 

a) S  se verifice c   [ ]20 Z∈    i  [ ]21 Z∈ . 

 
(4p) b) S  se arate c , dac  [ ]2, Z∈yx , atunci [ ]2Z∈+ yx . 

 
(4p) c) S  se arate c , dac  [ ]2, Z∈yx , atunci [ ]2Z∈⋅ yx . 

 
(2p) d) S  se arate c   223 +  este un element din mul imea M. 

 
(2p) e) S  se determine un element [ ]2Z∈x  astfel încât Mx ∉ . 

 (2p) f) S  se arate c , dac  My,x ∈ , atunci Myx ∈⋅ . 

 
(2p) g) S  se determine un element din mul imea 








∩

2007

1
;0M . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile RR →:nf , ( ) x
exf

3

0 =  i ( ) ( )xfxf nn
′=+1 , NR ∈∀∈∀ nx , . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈xxf ,1 . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei 0f . 

(4p) c) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) xn

n exf
33= , 

RN ∈∀∈∀ xn , . 

(2p) d) S  se calculeze ( ) ( ) ( )000 10 nf...ff +++ , N∈n . 

(2p) e) S  se calculeze  
( ) ( ) ( )

( )0

000

1

21

+
∞→

+++

n

n

n f

f...ff
lim   . 

(2p) 
f) S  se calculeze  

( )

( )xf

dttf

x

x
2004

0

2004

lim

∫
∞→

 . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 410 =+ xfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                  Varianta ….034 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

   În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )0,0O , ( )4,3 −−A , ( )3,4 −B , 

( )3,4−C .  

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului ( )BC . 

(4p) b)  S  se arate c  punctele  B,  O  i  C  sunt coliniare. 

(4p) c)   S  se calculeze distan a de la punctul A  la punctul B . 

(4p) d)   S  se calculeze aria triunghiului  AOB. 

(2p) e)   S  se calculeze  �45sin2 2⋅ �60cos 2+ . 

(2p) f)   S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )( )ii 4334 −− . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia  ( ) 8log2log 22 =x , ∈x R. 

(3p) b) S  se calculeze  +1
5C 4

5C . 

(3p) c) S  se calculeze termenul din mijloc al dezvolt rii 
4

1








+

x
x ,  pentru 0>x  . 

(3p) d) S  se determine câte numere { }5,4,3,2,1,0∈n  verific  inegalitatea  0562 ≥+− nn . 

(3p) e) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia  ( )( ) xxxx 4232 2 −=−− . 

 2. 

       Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) 17 6 += xxf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )1f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  
0

lim
→x

( )
x

xf 1−
. 

(3p) d) S  se determine punctul de extrem al func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
−

1

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea  ( )R3M  se consider  matricele  
















=

000

000

000

3O ,  
















=

100

010

001

3I ,     

      
















=

000

200

120

A   i  
















−

−

=

100

210

321

B . 

(4p) a)   S  se calculeze  determinantul matricei  BA + . 

(4p) b) S  se arate c   3
3

OA = .  

(4p) c) S  se arate c   BIBAAB −== 3 . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) BIA ⋅+ 3 . 

(2p) e) S  se calculeze ( )( )2
3

2
3 AIAI +− . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )++ BAdet ( ) +++ ...det 2
BA ( )BA +10det . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   ( ) =+
n

AI3















 −

100

210

221 2

n

nnn

, 

pentru orice *N∈n . 
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider   func ia  ( ) R→∞,0:f ( )

1
ln

+
=

x

x
xf . 

(4p) a) S  se calculeze  ( ) ( )32 ff + . 

(4p) b) S  se arate c   ( )xf ′
( )1

1

+
=

xx
,  0>x .  

(4p) c) S  se calculeze  ( ) ( )∫ ′⋅+

e

dxxfx

1

1 . 

(2p) d) S  se demonstreze c  func ia  f   este cresc toare pe  ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )
x

xf
. 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ 















−

e

dx
x

fxf

1

1
. 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim ( ) ( ) ( )( )nfffn ′++′+′⋅ ...21 . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….035 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )1,1( −−A  i )3,2( −B . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile  )0,3(−A , )1,0(B , )1,0( −C . 

(4p) c) S  se calculeze �� 45cos45sin 22 + . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului complex i43 + . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat având lungimea laturii 4. 

(2p) f) S  se determine R∈a  astfel încât dreptele de ecua ii 35 =+ yax  i 52 =+ yx  s  fie 

paralele. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze media aritmetic  a numerelor 3, 10, 17, 24, 31. 

(3p) b) S  se calculeze 0
03  din 60. 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }10,...,2,1  s  fie num r par. 

(3p) 
d) S  se calculeze 

16

1
log4 . 

(3p) e) S  se determine restul împ r irii polinomului 123 ++= XXf  la polinomul 1−= Xg . 

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , 2)( 3 −+= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze )1(f . 

(3p) b) S  se rezolve în R ecua ia 0)( =xf  . 

(3p) c) S  se calculeze )(xf ′ , pentru R∈x . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
3

)(
lim

x

xf

x ∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

     Se consider   matricele 







=

00

00
2O , 








=

10

01
2I , 








=

13

01
A  . 

(4p) a) S  se calculeze ( )Adet . 

(4p) b) S  se calculeze 2A . 

(4p) c) S  se arate c  22

2 2 OIAA =+− . 

(2p) d) S  se calculeze ( )2

2IA − . 

(2p) 
e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  








=

13

01

n
A

n ,  pentru orice  

*N∈n . 

(2p) f) S  se calculeze ( )Adet + ( )2det A +…+ ( )2007det A . 

(2p) g) S  se calculeze )...det( 20072
AAA +++ . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  ( ) R→∞,0:f , 

)2(

1
)(

+
=

xx
xf  i  irul ( ) *

N∈nna ,  

      )12(...)3()1( ++++= nfffan , *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze )1(f . 

(4p) b) S  se arate c  
( )22

1

2

1
)(

+
−=

xx
xf , 0>∀ x . 

(4p) c) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru 0>x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se arate c  
32

1

+

+
=

n

n
an  ,  *N∈∀ n . 

(2p) f) S  se calculeze )
2

1
(lim −⋅

∞→
n

n
an . 

(2p) g) S  se calculeze ∫
+

∞→

1

)(lim

n

n
n

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….036 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria unui triunghi cu lungimile laturilor 5,4,3 . 

(4p) b) S  se calculeze R∈ba,  astfel încât punctele ( )1,2A  i ( )1,2 −B  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx  

(4p) c) S  se determine punctul de intersec ie a dreptelor de ecua ii 012 =−+− yx  i 

042 =−+ yx  . 

(4p) d) S  se verifice dac  punctul ( )3,1A  este situat pe dreapta de ecua ie 04 =−+ yx  

(2p) e) S  se determine partea real  a num rului complex 
i21

1

+
. 

(2p) f) S  se calculeze °+°−° 4560sin30cos tg . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se rezolve în R  inecua ia 092 >+− x . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  din mul imea { }17,...,3,2,1  s  fie impar. 

(3p) c) S  se determine câtul împ r irii polinomului 32 234 −+−+= XXXXf  la 

polinomul 232 ++ XX . 

(3p) d) S  se arate c  punctul ( )5,1−A  este situat pe graficul func iei RR →:f , 

( ) 4+−= xxf  

(3p) e) S  se rezolve în R , ecua ia ( )( ) 091 2 =+−+ xx  

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) 623 ++= xxxf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈∀x . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

1
lim

3 +∞→ x

xf

x
. 

(3p) d) S  se rezolve, în R , ecua ia ( ) 0=′ xf . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
 Se consider  matricele   








=









−−
=

10

01

22

22
2I�iA . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A. 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2
A . 

(4p) c) S  se determine num rul real   a  astfel încât   ( )( ) 222 IaAIAI =++   

(2p) d) S  se rezolve sistemul 




=−−

=+

032

022

yx

yx
 , R∈yx, . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ∗∈∀=+ Nn,AIdet n 12 , 2≥n . 

     (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) ∗∈∀⋅+=+ Nn,AnIAI
n

22 . 

     (2p) g) S  se calculeze determinantul matricei    20042

2 200532 A...AAIB ++++= .      

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  
Se consider  func ia   R→∞),0(:f  , ( )

( )22 1

12

+

+
=

xx

x
xf   i  irul   

  ( )
1≥nna  , definit prin   ( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 . 

(4p) a) S  se arate c   ( )
( )22

1

11

+
−=

xx
xf , ),(x ∞∈∀ 0 . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )xf ′ , ),0( ∞∈x . 

     (4p) c) S  se calculeze   ( )∫
2

1

dxxf . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre  + ∞  la graficul func iei f . 

     (2p) e) S  se arate c    
( )

∗∈∀
+

+
= Nn,

n

nn
an 2

2

1

2
. 

(2p) f) S  se calculeze  n
n

a
∞→

lim . 

(2p) g) S  se calculeze ( )
2

lim
n

n
n

a
∞→

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….037 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex iz −= 7 . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului echilateral având lungimea laturii 7. 

(4p) c) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )3,1A  i ( )1,2B . 

(4p) d) S  se calculeze πsin πcos+ . 

(2p) e) S  se calculeze diagonala dreptunghiului care are lungimea 4 i l imea 3. 

(2p) f) S   se calculeze aria triunghiului care are lungimile laturilor de 3, 4 i 5 . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze 49log7 . 

(3p) b) S  se calculeze determinantul matricei 








−
=

27

71
B . 

(3p) c) Se consider  func ia :f R →R, ( ) 7−= xxf . S  se calculeze ( )( )3ff � . 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }7,6,5,4,3,2,1 s  fie num r impar. 

(3p) e) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia x7 7= . 

 2.  Se consider  func ia :f R → R, ( ) ( )2007
1−= xxf . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) c) S  se calculeze ( )1f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )dxxf∫ . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

2007
lim

x

xf

x ∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p )  

 Se consider  pe RR ×  legea de compozi ie xyyxyx 3−+=∗ . 

(4p) a) S  se calculeze 21∗ . 

(4p) b) S  se arate c  legea ""∗  este comutativ . 

(4p) c) S  se arate c  legea ∗  este asociativ . 

(2p) d) S  se determine R∈e , astfel încât  xexxe =∗=∗ , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se rezolve, în  R , ecua ia 53 −=∗x . 

(2p) f) S  se rezolve ecua ia 321 −=∗+x , 1−≥x . 

(2p) 
g) S  se arate c  mul imea 









3

1
-R  împreun  cu legea de compozi ie ""∗  are o structur  de 

grup abelian. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

     Se consider  func ia :f R ∗ →R, ( )
x

x
xf

22 +
= . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )1,1 −ff  . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , ∈x ∗R . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe intervalul [ )∞,2 . 

(2p) f) S  se calculeze ( )dxxf∫
2

1

. 

(2p) g) S  se arate c  ( ) 22>xf , [ )∞∈∀ ,2x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

    

                                   Varianta ….038 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze num rul complex  22 )2()2( ii −−+ . 

(4p) b) S  se calculeze num rul  
3

sin
4

sin
6

sin
πππ

++ . 

(4p) c) S  se determine aria triunghiului  ABC  cu vârfurile ( )3,2A , ( )5,2−B  i  ( )2,3 −−C . 

(4p) d) S  se determine partea real  a num rului complex 
i

z
−

=
3

1
. 

(2p) e) S  se g seasc  solu iile ecua iei  0sin =x , pentru ],0[ π∈x . 

(2p) f) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele  

( )3,2A  i ( )5,2−B . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  polinomul  123 −+−= XXXf ,  cu r d cinile C∈321 ,, xxx . 

(3p) a) S  se arate c   ( )( )11 2 +−= XXf . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }1,0,1− s  fie r d cin  a 

polinomului f . 

(3p) c) S  se determine r d cinile polinomului f . 

(3p) d) S  se calculeze 21 xx +  i 21 xx ⋅ , unde 1x i 2x  sunt r d cinile complexe, care nu sunt 

reale, ale polinomului f . 

(3p) e) S  se rezolve  ecua ia  0)(log3 =xf ,  ),0( ∞∈x . 

 2.   Se consider  func ia ,: RR →f 4)( 2 +−= xxf . 

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
x

fxf

x

)0()(
lim

0

−

→
. 

(3p) c) S  se determine punctul de extrem al func iei  f. 

(3p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) e) S  se calculeze aria suprafe ei cuprinse între graficul func iei f, axa Ox  i dreptele 

verticale de ecua ii 2−=x   i  2=x . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 Pe mul imea R, definim legea de compozi ie 2+−−= yxxyyx � , R∈∀ yx, . Fie 

),1( +∞=G . 

(4p) a) S  se arate c   1)1)(1( +−−= yxyx � , R∈∀ yx, . 

(4p) b) S  se arate c  dac   Gyx ∈, ,  atunci  Gyx ∈� . 

(4p) c) S  se demonstreze c   )()( zyxzyx ���� = ,  Gzyx ∈∀ ,, . 

(2p) d) S  se arate c  exist   Ge∈  astfel încât  xxeex == �� , Gx ∈∀ . 

(2p) e) S  se rezolve ecua ia  933 =�� x ,  Gx ∈ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se  demonstreze c   

      1)1(... +−= n

orinde

xxxx
�����
��� ,  Gx ∈∀ ,  *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se calculeze 
�����
���

oride 2007

2...22 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile R→∞+ ),0(:, gf ,  

1

)1(2
)(

+

−
=

x

x
xf   i  xxfxg ln)()( −= . 

(4p) a) S  se arate c   
( )

( )2

2

1

1
)(

xx

x
xg

+⋅

−
−=′ ,  pentru  ),0( ∞+∈x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )1f ,  ( )1g   i  ( )1g ′ . 

(4p) c) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf . 

(2p) d) S  se arate c  dreapta de ecua ie 0=x  este asimptot  vertical  la graficul func iei  g. 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se arate c  func ia g  este descresc toare pe intervalul ),1[ ∞+ . 

(2p) g) S  se demonstreze c     x
x

x
ln

1

)1(2
≤

+

−
,  ),1[ ∞+∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….039 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine partea real  a num rului complex 71 i−   

(4p) b) S  se calculeze perimetrul unui triunghi echilateral având lungimea laturii 2. 

(4p) c) S  se determine R∈ba,  astfel încât dreapta byax =+  s  con in  punctele ( )1,1−A  

i ( )5,3B . 

(4p) d) S  se calculeze num rul complex 4321 iiii ++++ . 

(2p) e) S  se calculeze raza cercului circumscris unui triunghi cu lungimile laturilor 3, 4, 5. 

(2p) f) S  se calculeze xcos , tiind c  
2

2
sin =x , 








∈

2
,0
π

x . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia ∈= nCn ,51 N, 1≥n  

(3p) b) Se d  func ia :f R →R, ( ) 12 −= xxf . S  se calculeze ( )( )2ff � . 

(3p) c) Se consider  polinomul aXXXf ++−= 323 , ∈f R [ ]X . S  se determine 

paramentrul real a , astfel încât ( ) 21 =f . 

(3p) d) Pe R se consider  legea de compozi ie 7++=∗ yxyx . S  se determine elementul 

neutru al legii “∗ ” 

(3p) e) S  se calculeze 2A , dac  








−
=

11

12
A . 

 2. Se consider  func ia :f R →R,   ( ) 83 += xxf .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ∈∀x R. 

(3p) b) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) 0=xf . 

(3p) c) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 +

−−

−→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) ( ) 8=+′ xfxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( )dxxf∫−
0

1
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  mul imea ( ){ }RRRR ∈∀∈−+=→= ∗
xaaaxxffG ,,1:   i func ia 

RRR →:1 , ( ) xx =R1  , R∈∀ x  .  

(4p) a) S  se arate c  dac  Ggf ∈, , atunci Ggf ∈� . 

(4p) b) S  se arate c   G∈R1  . 

(4p) c) S  se arate c  fff == �� RR 11 , Gf ∈∀ . 

(2p) d) S  se rezolve, în R , ecua ia xaax =−+1 , unde ∗∈ Ra , 1≠a . 

(2p) 
e) S  se arate c  dac  Gf ∈ , ( ) aaxxf −+= 1  i RR →:g , ( )

a

ax
xg

+−
=

1
, atunci  

Gg ∈  i R1== fggf �� . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea G , împreun  cu compunerea func iilor, formeaz  o structur  

de grup comutativ . 

(2p) g) S  se arate c  exist  R∈0x , astfel încât ( ) 00 xxf =  , Gf ∈∀ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia RR →:f , ( )

1

3
2

3

+

+
=

x

xx
xf . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
1

2
2 +

+=
x

x
xxf , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )dxxf∫
−

1

1

. 

(4p) c) S  se calculeze ( )( )xxf
x

−
∞→

lim . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) 
e) S  se calculeze   

( )

2

0lim
x

dttf

x

x

∫
∞→

. 

(2p) f) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(2p) g) S  se arate c  func ia f  este  cresc toare pe R . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….040 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )0,1(−A i )2,0(B . 

(4p) b) S  se calculeze °+° 30sin60sin . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 4=AB , 6=BC i °=






 ∧

60ABCm . 

(4p) d) S  se calculeze aria total  a unui cub care are volumul egal cu 27. 

(2p) e) S  se verifice dac  dreptele de ecua ii 01 =++ yx  i 0433 =++ yx  sunt paralele. 

(2p) f) S  se calculeze cos 






 ∧

BAC , dac  în triunghiul ABC avem 3=AB , 2=AC  i 7=BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine solu iile reale ale ecua iei 21 =+x . 

(3p) b) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 4log14log 2

2

2 =+x . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }3,2,1,0∈n  s  verifice rela ia { }3,2,1,02 ∈n . 

(3p) d) S  se determine ∈a R astfel încât valoarea minim  a  func iei :f R →R, 

( ) axxxf ++= 42  s  fie egal  cu 4. 

(3p) e) S  se determine elementul neutru al legii de compozi ie definite pe [ )∞,5  prin rela ia 

2522 −+=∗ yxyx . 

 

2. Se consider  func ia ( ) →∞− ,2:f R, ( )
2

3

+

+
=

x

x
xf  . 

(3p) a) S  se verifice c  ( )
2

1
1

+
+=

x
xf , ( )+∞−∈ ,2x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )+∞−∈ ,2x  

(3p) c) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe intervalul ( )+∞− ,2 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf  

(3p) e)  S  se calculeze ( )nf
n ∞→
lim . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

Se consider  matricele 






 −−
=

21

21
A ; 









−−
=

11

22
B  i mul imea       

{ }R∈+== xBxAxCM   ,)(  

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A. 

(4p) b) S  se calculeze matricele A
2 
�i B

2
. 

(4p) c) S  se arate c  ABBA ⋅=⋅ . 

(2p) d) S  se arate c  )()()()( xCyCyCxC ⋅=⋅ , oricare ar fi matricele C(x), C(y) ∈ M. 

(2p) e) S  se calculeze determinantul matricei ( )xC , R∈x . 

(2p) f) S  se calculeze matricea ( )( )2
xC , R∈x . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice , s  se arate c  ∗∈∀= NnxCxC nn   ),()( , R∈∀x . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func iile RR →:nf , n

n xxxf )1()( +=  , *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze )(xf n
′ , *N∈n  i R∈x . 

(4p) b) S  se rezolve ecua ia 0)(2 =′ xf  , R∈x . 

(4p) c) S  se arate c  func ia )(2 xf  are un punct de minim local i un punct de maxim local. 

(2p) d) S  se arate c  ( ) ( )xfxf nn 1+≤ , [ ]1,0∈x , *N∈n .  

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf n , *N∈n . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) 132210 ... +++++= nn

nnnnn xCxCxCxCxf , R∈∀x , 
*N∈∀n . 

(2p) g) S  se arate c    
)2)(1(

12

232

110

++

+⋅
=

+
+++

+

nn

n

n

CCC nn

nnn
⋯ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….041 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

        În sistemul cartezian  xOy  se consider  punctele )2,3(A ,  )3,3( −B  i  )3,9( −−C . 

(4p) a)  S  se calculeze perimetrul triunghiului  ABC . 

(4p) b) S  se arate c  triunghiul ABC  este dreptunghic. 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se determine 






 ∧

BACcos . 

(2p) e) S  se calculeze coordonatele mijlocului  M  al segmentului ( )BC . 

(2p) f) S  se determine numerele R∈ba,  astfel încât punctele  A i  B  s  apar in  dreptei de 

ecua ie 0=++ bayx . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia  21 =nC ,  *N∈n . 

(3p) b) S  se rezolve ecua ia  2)1(log3 =+x , ),1( ∞−∈x . 

(3p) c) S  se calculeze coordonatele vârfului graficului func iei RR →:f , 2)( xxf = . 

(3p) d)  S  se determine câte numere de patru cifre distincte se pot forma, folosind cifrele 3,2,1,0 .  

(3p) e) Pe mul imea  Z  se consider  legea de compozi ie asociativ   3−+= yxyx � .   
      S  se determine elementul neutru al legii. 

  

 2.   Se consider  func ia RR →:f , )2()( xxxf −= . 
(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru  R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
2

)2()(
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine punctul de extrem al func iei f . 

(3p) d) S  se arate c  func ia este cresc toare pe intervalul ]1,(−∞ . 

(3p) e) S  se calculeze 







⋅

∞→
)(

1
lim

2
nf

nn
. 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 041 

 

2 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

   Se consider  polinomul ][Xf C∈ , 1464 23 −+−= XXXf ,  cu r d cinile C∈321 ,, xxx . 

  Se consider  cunoscute formulele   
6

)12)(1(
...21 222 ++

=+++
nnn

n ,  *N∈∀ n   i 

 
2

333

2

)1(
...21 




 +
=+++

nn
n , *N∈∀ n . 

(4p) a) S  se arate c   ( )( )12212 2 +−−= XXXf . 

(4p) b) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului  f  la polinomul 12 −X . 

(4p) c) S  se determine r d cinile complexe, care nu sunt reale, ale polinomului  f. 

(2p) d) S  se calculeze  21 xx +  i  21xx ,  unde 1x  i  2x   sunt r d cinile complexe nereale ale 

polinomului  f. 

(2p) e) S  se calculeze 2
3

2
2

2
1 xxx ++ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze egalitatea  

      
2

)1(
...21

+
=+++

nn
n , *N∈∀ n . 

(2p) g) S  se demonstreze egalitatea  4)(...)2()1( nnfff =+++ ,  *N∈∀ n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider  func ia RR →:f , x
exxf

−= 2)( . 

(4p) a) S  se demonstreze c  ,0)( ≥xf R∈∀x . 

(4p) b) S  se arate c   ( ) x
exxxf

−⋅−=′ 22)( ,  pentru R∈x . 

(4p) c) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei  spre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze 
)(

)(
lim

xf

xf

x

′

∞→
. 

(2p) f) Utilizând metoda integr rii prin p r i, s  se calculeze ∫=

n

n dxxfI

0

)( ,  pentru  N∈n . 

(2p) g) S  se calculeze n
n

I
∞→

lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….042 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze partea real  a num rului complex   

i

i

+

+

2

1
. 

(4p) b) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului CD , unde ( )8,7C  i ( )23,D  . 

(4p) 
c) S  se calculeze ( )π2sin +x  , dac  8,0sin =x  i 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului determinat de punctele  ( )1,1L , ( )2,2M  i ( )3,3−N . 

(2p) e) S  se determine aria p tratului cu perimetrul 20. 

(2p) f) S  se determine perimetrul unui triunghi dreptunghic isoscel cu o catet  de lungime 10. 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine câtul împ r irii polinomului 13 += Xf  la polinomul 12 ++= XXg . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }125,...,1,0  s  fie p trat perfect. 

(3p) c) Se consider  func ia RR →:f , ( ) 73 += xxf .S  se calculeze ( )( )10ff � . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia   3223 =x  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma cuburilor r d cinilor polinomului   232 +−= XXf  . 

 
2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xexf 2= . 

 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  ( ) 2≥xf , 0≥∀ x . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 
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   SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  mul imea 









∈








−
= Rba

ab

ba
G ,  i matricele 









−
=

1

1

n

n
An , Z∈∀n  

i 







=

10

01
2I . 

(4p) a) S  se arate c GI ∈2  i GA ∈2 . 

(4p) b) S  se calculeze nAdet , Z∈n . 

(4p) c) S  se arate c , dac  GBA ∈, , atunci GBA ∈+ . 

(2p) d) S  se arate c , dac  GBA ∈, , atunci ABBA ⋅=⋅ . 

(2p) e) S  se arate c  
( )( )

6

121
...21 222 ++

=+++
nnn

n , *N∈∀n . 

(2p) f) S  se arate c , dac  G
ab

ba
A ∈









−
= , atunci 











−−

−
=

22

22

2

2

2

baab

abba
A . 

(2p) g) Se consider  matricea 
2

2007

2

2

2

1 ... AAAM +++=  i se noteaz  cu m  suma 

elementelor matricei M . S  se arate c  0<m . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,: 0f , ( )

( )22 2

44

+

+
=

xx

x
xf  i irul ( )

*N∈nna , 

( ) ( ) ( )1231 −+++= nfffan ... , *N∈∀n . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
( )22

2

11

+
−=

xx
xf , ( )∞∈∀ ,0x . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(4p) 
c) S  se calculeze ( )xf ′ , 0>x . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  
( )2

12

1
1

+
−=

n
an , *N∈∀n . 

(2p) e) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) f) S  se calculeze ( )
2

lim
n

n
n

a
∞→

. 

(2p) g) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….043 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 
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�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine num rul complex  z  pentru care  021 =+− iz  . 

(4p) b) S  se calculeze 0202 15cos15sin +   . 

(4p) c) S  se determine num rul întreg  m  tiind c  punctul  )1,(mM  este situat pe dreapta 

de ecua ie  0=− xy  . 

(4p) d) S  se determine R∈ba,  astfel încât dreapta de ecua ie bayx =+  s  treac  prin 

punctele  )2,2(N  i  )3,3(P  . 

(2p) e) S  se calculeze num rul dreptelor care trec prin cel pu in dou  din punctele 

)3,0(),3,3(),2,2(),1,1( QPNM  . 

(2p) 
f) S  se calculeze 00 15cos15sin ⋅  , folosind eventual formula 

2

2sin
cossin

x
xx =⋅  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  func ia  RR →:f  , 34)( −= xxf   . 

(3p) a) S  se determine câte numere întregi  x verific  egalitatea  2)( xxf =   . 

(3p) b) S  se calculeze )20(...)3()2()1( ffffS ++++= . 

(3p) c) S  se calculeze  )1)(( ff �   . 

(3p) d) S  se determine un num r întreg  k  pentru care  2)( >kf  . 

(3p) e) S  se rezolve, în R, ecua ia ( ) ( ) 312 =−+ xfxf . 

 2. Se consider  func ia RR →:g , xxxg 3)( 3 −= .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xg ′ ,   R∈x  . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei g . 

(3p) c) S  se determine care num r este mai mare : )2(ga =  sau )3(gb = . 

(3p) d) S  se calculeze   
( )

n

ngn

n

−

∞→

3

lim  . 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
1

0

)( dxxg  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider  matricele  








=

53

35
A  , 








=

10

01
2I  , 








=

00

00
2O  i polinoamele  

16102 +−= XXf  , n
Xg = , N∈n , 3≥n . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) b) S  se calculeze 2A  . 

(4p) c) S  se arate c   2)( OAf = , unde )(Af = 2

2 1610 IAA ⋅+⋅−  . 

(2p) 
d) S  se rezolve sistemul de ecua ii : 





−=+

=+

253

235

yx

yx
 , R∈yx, . 

(2p) e) S  se determine numerele reale t pentru care 0)2( =tf . 

(2p) f) S  se determine cel mai mare num r întreg  k astfel încât pentru orice num r real x  

s  avem 0)( ≥− kxf  . 

(2p) g) S  se arate c  pentru orice N∈n , 3≥n , restul împ r irii polinomului g  

la polinomul  f  este 
3

824

6

28 nnnn

X
−⋅

+⋅
−

 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  ,  

x

x
xf

ln
)( =  . 

(4p) a) S  se rezolve ecua ia 0)( =xf  . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei  f  . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(2p) d) S  se arate c  f este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0  i strict 

descresc toare pe intervalul [ )∞,e  . 

(2p) e) S  se arate c  xxe ≤⋅ ln  , ( )∞∈∀ ,0x  . 

(2p) 
f) S  se calculeze ∫

e

e

dxxf
1

)( . 

(2p) g) Folosind eventual  d) , s  se arate c  : 20062007 20072006 > . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….044 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex  iz 3=  . 

(4p) 
b) S  se calculeze 

12

7
cos

12

7
sin 22 ππ

+   . 

(4p) c) S  se determine num rul întreg  m  tiind c  punctul  ),3( mM  este situat pe dreapta 

de ecua ie  02 =+− mxy  . 

(4p) d) S  se calculeze distan a dintre punctele )3,2( −N i )1,5(P  

(2p) e) S  se calculeze volumul unui cub care are lungimea diagonalei egal  cu  33  . 

(2p) 
f) S  se calculeze 








+

43
sin

ππ
, folosind eventual formula 

xyyxyx cossincossin)sin( ⋅+⋅=+  , adev rat  pentru orice  R∈yx, . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1. Se consider  func iile  RR →:, gf  , 15)( −= xxf   i  
5

1
)(

+
=

x
xg  

(3p) a) S  se determine numerele întregi x, care verific  egalitatea 3)( 2 += xxf   . 

(3p) b) S  se calculeze )20(...)3()2()1( ffffS ++++= . 

(3p) c) S  se determine dou  numere întregi a i b  pentru care  )()( bgaf <  . 

(3p) d) S  se determine un num r întreg k  pentru care  2)(1 << kg  . 

(3p) e) S  se calculeze R∈∀− xxxfg ,))(( � . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:h , xexh x −−= 1)( .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xh′ ,   R∈x  . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei h . 

(3p) c) S  se arate c  ( ) R∈∀≥ xxh ,0 . 

(3p) d) S  se calculeze   
x

xh

x

)(
lim

0→
 . 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
1

0

)( dxxh  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea numerelor reale se define te legea de compozi ie ""�  prin : 

2333 +++= yxxyyx �  , R∈∀ yx,  . 

(4p) a) S  se arate c  1)1)(1(3 −++= yxyx �  , R∈∀ yx,  . 

(4p) b) S  se arate c  )()( zyxzyx ���� =  , R∈∀ zyx ,,  . 

(4p) c) S  se determine num rul real  a care verific  egalitatea  xxa =�  , R∈∀x  . 

(2p) d) S  se determine num rul real  b care verific  egalitatea  bxb =�  , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se calculeze  )1()2()3()4()5( −−−−−= ����A . 

(2p) f) S  se determine numerele reale 0>t  pentru care 0)(log)(log1 32 =+ tt � .  

(2p) g) S  se determine dou  numere ZQ −∈ba,  pentru care Z∈ba � . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func ia RR →:f  , 14)( 4 +−= xxxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′  ,  R∈x  . 

(4p) b) S  se arate c   )2(2)( −⋅≥ xxxf  , ∈∀x R . 

(4p) c) S  se determine punctul de extrem local al func iei f. 

(2p) d) S  se arate c  func ia f este cresc toare pe  [ )∞,1 . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) 2−≥xf  , ∈∀x R . 

(2p) f) S  se calculeze ∫
e

dx
x

xf

1

)(
 . 

(2p) g) S  se arate c  
2

1

)(

2
2

≤
−

∫ dx
xf

x
e

e

 , folosind eventual b). 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….045 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   i71+ . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )21 −− ,D    la dreapta  04 =−+ yx  . 

(4p) c) S  se determine ∈ba, R , astfel încât punctele ( ) ( )1,0,2,1 −BA   s  fie pe dreapta de ecua ie 

0=++ bayx . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )21,L − , ( )32,M −  i ( )43,N −   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze lungimea diagonalei p tratului cu perimetrul 20. 

(2p) f) S  se calculeze perimetrul unui triunghi echilateral cu aria 316 .  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) Dac  într-o progresie geometric  primul termen este  -2 i ra ia este 2, s  se  

       calculeze termenul al  patrulea . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }4,3,2,1,0∈n  s  verifice rela ia  n
n 39 <+ . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 1+= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )2g . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia   ( ) 372
2 =+xlog  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma coeficien ilor polinomului   [ ]XR∈−−= 243
XXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) 1033 +−= xxxf . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )

35
lim

x

xf

x ∞→

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
În mul imea ( )R2M  se consider  submul imile 













∈∈







= RR ba

ba
G *,

10
 i 













∈






 −
= ∗Ra

aa
H

10

1
. 

(4p) a) S  se arate c    H∈








10

01
. 

(4p) b) S  se arate c  dac  GYX ∈, , atunci GYX ∈⋅ . 

(4p) c) S  se arate c  dac  HYX ∈, , atunci HYX ∈⋅ . 

(2p) d) Dac  







=

10

ba
A  i 













−

=

10

1

a

b

aB  sunt dou  elemente din G , s  se calculeze 

BA ⋅ i AB ⋅ . 

(2p) e) S  se arate c  dac  HX ∈ , atunci exist  HY ∈  astfel încât 







=⋅=⋅

10

01
XYYX . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea H  înzestrat  cu opera ia de înmul ire a  matricelor formeaz  

o structur  de grup comutativ . 

(2p) g) S  se calculeze matricea 
2007

10

1







 − aa
, unde ∗∈ Ra . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,: 0f , ( ) 








+=

x
lnxf

1
1  i irul ( )

*N∈nna , 

( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 , *N∈∀n . 

(4p) a) S  se calculeze 1a . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(4p) c) S  se verifice c  ( ) ( ) xlnxlnxf −+= 1 , 0>∀x . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xf ′ , 0>x . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( )1+= nlnan , ∗∈∀ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) g) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….046 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine conjugatul num rului complex  )21)(2( iiz −+=  . 

(4p) 
b) S  se calculeze 

3
cos

π
 . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 6=AB  , 6=AC  i 045)ˆ( =CBAm  . 

(4p) d) S  se calculeze distan a de la punctul )4,3( −A  la dreapta de ecua ie 1=y  . 

(2p) 
e) S  se calculeze partea real  a num rului complex 

8

11

ii
+ . 

(2p) f) S  se verifice dac  punctul  )8,1(M  este situat pe dreapta de ecua ie 062 =+− yx  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1. Se consider  mul imea  { }2,1,0,1,2 −−=A  .  

(3p) a) S  se determine num rul submul imilor cu dou  elemente ale mul imii  A . 

(3p) b) S  se calculeze câte elemente din mul imea  A  sunt solu ii ale ecua iei 

( ) ( ) 01222 1 =−⋅− +xx  .  

(3p) c) S  se g seasc  un element din mul imea  A care este solu ie a ecua iei 0log2 =x  . 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca alegând un element din mul imea A s  ob inem o 

solu ie a ecua iei 022 =−+ xx  . 

(3p) e) S  se dea un exemplu de mul ime B cu cel pu in 4 elemente astfel încât mul imea  

BA ∩  s  aib  exact 3 elemente .  

 
2. Se consider  func ia RR →∗:h , 

x
xxh

1
)( += .  

  

(3p) a) S  se calculeze ( )xh′ ,   ∗∈ Rx  . 

(3p) b) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei  h . 

(3p) c) S  se rezolve inecua ia ( ) xxh 2≥ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) d) S  se determine punctele de extrem local ale func iei  h . 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
2

1

)( dxxh  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  mul imea  G a func iilor  RR →:mf  definite prin 1)( −+= mmxxfm  , ∗∈ Rm  

i se noteaz  cu RR1R →:  func ia definit  prin xx =)(R1  , R∈∀x  . 

(4p) a) S  se calculeze  )2(1f  i  )3(2f  . 

(4p) b) S  se arate c  G∈R1  . 

(4p) c) S  se arate c  baba fff ⋅=�  , Gff ba ∈∀ , .  

(2p) d) S  se arate c  pentru orice Gf a ∈  sunt adev rate egalit ile aaa fff == �� RR 11  . 

(2p) e) S  se arate c  pentru orice Gf k ∈  exist  Gf j ∈ ,  astfel încât R1== kjjk ffff �� . 

(2p) f) S  se verifice c  opera ia de compunere a func iilor determin  o structur  de grup 

pe mul imea  G . 

(2p) g) S  se arate , folosind metoda induc iei matematice, c   2007

ori 2007

...
a

de

aaa ffff =
�� ��� ��
���  . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  , xxxf −+= ln1)( . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) eef + . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′  ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(4p) c) S  se rezolve ecua ia ( ) 0=′ xf ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(2p) d) S  se arate c   f  are un singur punct de extrem local . 

(2p) e) S  se determine ecua iile asimptotelor la graficul func iei  f . 

(2p) f) S  se arate c  xx ≤+ ln1  , ( )∞∈∀ ,0x  .  

(2p) 
g) S  se calculeze ∫

e

e

dxxf
1

)(  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                Varianta ….047 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 
 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )1,3A  la punctul ( )3,4B . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 231 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  5 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i114 +− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )1,3A  i ( )3,4B   s  fie pe dreapta de 

ecua ie      0=++ bayx . 

(2p) 
f) Dac  în triunghiul ABC, 11,5 == ACAB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
310

211

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

644 ≥n    . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia    0381 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  2log5 =x . 

(3p) e) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului 14 ++= XXf  la polinomul 

12 ++= XXg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
14

1
1

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze        ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze           
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze      ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze        
7

1

lim
n

n
f

n










∞→
 .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imea { }N∈⋅= j,iA
ji 32   .  

 (4p) a) S  se verifice c    A∈1 ,  A∈2 ,  A∈3    i   A∈4 . 

 (4p) b) S  se verifice c     A∉5   i A∉7  . 

 
(4p) c) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

a

a
a...aa

n
n

−

−
=++++

+

1

1
1

1
2  , 

{ }1−∈∀ Ra ,   N∈∀n . 

 
(2p) d) S  se arate c    2

2

1

2

1

2

1
1

2
<++++

k
... ,  N∈∀k . 

 
(2p) e) S  se arate c    

2

3

3

1

3

1

3

1
1

2
<++++

s
... ,  N∈∀s . 

 (2p) f) S  se calculeze num rul de elemente din mul imea { }20321 ,...,,,A ∩ . 

 
(2p) g) S  se arate c  ∗∈∀ Nn  i oricare ar fi numerele naturale distincte Aa,...,a,a n ∈21 , 

avem    3
111

21

<+++
na

...
aa

 . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  mul imea { }30,20,10 −−−−= RA  i  func iile  RR →:f , RR →:g , 

RR →:h , ( ) ( )( )( )302010 +++= xxxxf ,  ( ) ( )xfxg ′= ,  ( ) ( )xgxh ′= i R→A:u  , 

( )
30

1

20

1

10

1

+
+

+
+

+
=

xxx
xu .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) Axxu ∈′ , . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xuxfxg ⋅= , Ax ∈∀ . 

(4p) c) S  se arate c   ( ) 0<′ xu , Ax ∈∀  . 

(2p) d) S  se arate c   ( )
( ) ( ) ( )

( )xf

xgxhxf
xu

2

2−⋅
=′ , Ax ∈∀  . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei    u  . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxu  . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xfxhxg ⋅>2  , R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….048 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

SUBIECTUL   I ( 20p ) 
 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )4,3A  la punctul ( )6,5B . 

(4p) b) S  se calculeze  asinacos
22 +  , R∈a  . 

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 3  . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului  complex  i52 − . 

(2p) e) S  se determine R∈b,a  astfel încât punctele ( )4,3A  i  ( )6,5B   s  fie pe dreapta de 

ecua ie  0=++ bayx .  

(2p) 
f) Dac  în triunghiul ABC, 2,1 == ACAB  i °=







 ∧

90BACm , s  se calculeze 

lungimea laturii BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze câte func ii { } { }321 ,,b,a:f →  au proprietatea ( ) ( )bfaf ≠ . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  n  din mul imea { }5,4,3,2,1  s  verifice 

rela ia  !2
nn ≥    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale,  ecua ia    0324 =−x  . 

(3p) d) S  se calculeze  95...3525155 +++++ . 

(3p) e) Dac  func iile RR →:f   i RR →:g  sunt ( ) 110 −= xxf  i ( ) 115 += xxg  , s  se 

calculeze ( )( )0fg �  . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( ) ( )2ln xxxf += .     

(3p) a) S  se calculeze   ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f este cresc toare pe ( )∞,0   . 

(3p) d) S  se calculeze   ( )∫ ′
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( )xfx
x

′
∞→

4lim  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
 Pentru matricea ( )R2MM ∈ ,  








=

dc

ba
M ,  not m ( ) daMtr += . 

 
(4p) a) S  se calculeze ( )Atr ,  unde 








=

43

21
A . 

 (4p) b) S  se arate c  , dac  ( )R2MCB ∈= ,  atunci ( ) ( )CtrBtr = . 

 (4p) c) S  se g seasc  dou  matrice ( )R2, MQP ∈ , diferite,  pentru care  ( ) ( )QtrPtr =  .  

 (2p) d) S  se arate c  , dac  ( )R2, MVU ∈  i  ( ) ( )VtrUtr =  i  ( ) ( )22
VtrUtr = ,  atunci 

( ) ( )VdetUdet = . 

 (2p) e) S  se arate c   ( ) ( ) ( )EtrbDtrabEaDtr ⋅+⋅=+ , R∈∀ ba, , ( )R2, MED ∈∀ . 

(2p) f) S  se arate c   ( ) ( )FGtrGFtr ⋅=⋅ ,  ( )R2, MGF ∈∀ . 

(2p) g) S  se arate c , dac  ( )R2, MNL ∈  i  ( ) ( )XNtrXLtr ⋅=⋅ ,   ( )R2MX ∈∀  ,atunci 

NL = . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  [ ) R, →∞0:f ,  ( )

5

4

2

1

1 +

+
+

+

+
+

+
=

x

x

x

x

x

x
xf    .                                  

(4p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   0≥x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul [ )∞,0  . 

(4p) c) S  se arate  c     ( ) 3
10

13
<≤ xf ,   [ )∞∈∀ 0,x   . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre  ∞+ , la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze ( )dttf

x

x ∫∞→
0

lim  . 

(2p) g) S  se rezolve, în intervalul [ )∞,0  , ecua ia ( ) 2=xf .  
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….049 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )63,A −  i ( )25,B . 

(4p) b) S  se calculeze  expresia  2007sin2007cos 22 + . 

(4p) c) S  se calculeze conjugatul num rului complex 
i−2

5
. 

(4p) d) S  se calculeze lungimea laturii unui triunghi echilateral cu aria de 310 . 

(2p) e) S  se calculeze R∈b,a astfel încât punctele ( )63,A −  i ( )25,B  s  fie pe dreapta de            

ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze aria triunghiului ABC,dac  avem 56 == AC,AB  i �

30=






 ∧

BACm . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze câtul i restul împ r irii polinoamului 3
Xf =  la polinoamul 1+= Xg . 

(3p) b) S  se determine num rul de func ii f :{ } { }321 ,,b,a →  cu proprietatea ( ) ( ) 4=+ bfaf . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 2415 =−x . 

(3p) d) S  se calculeze 1013121111 +++++ ... . 

(3p) e) Se consider  func ia ( ) 13 −=→ xxf,:f RR . S  se determine punctul de pe graficul 

func iei, care are coordonatele egale. 

 
2.  Se consider  func ia f  : R ∗ →R, ( )

x
xxf

22 += . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) ∈x,x'f R ∗ . 

(3p) b) S  se afle 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f  . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf

1

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  matricele ,A 








−

−
=

14

41
 









−

−
=

24

22
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i 

polinomul 1522 −+= XXf . 

(4p) a)  S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 0=xf . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei   A . 

(4p) c) S  se calculeze matricea 2
A . 

(2p) d) S  se rezolve sistemul 




=−

=+−

04

04

yx

yx
, R∈yx, . 

(2p) e) S  se verifice egalitatea    22

2 152 OIAA =−+ . 

(2p) f) S  se calculeze matricea   ABBA ⋅−⋅ . 

(2p) 
g) S  se demonstreze, folosind metoda induc iei matematice, c  ( ) 








=+

10

21 n
BA

n
, 

∗∈∀ Nn . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia f : ( )∞,0 →R, ( )

( )33
1

11

+
−=

xx
xf  i irul ( ) ∗∈Nnna , 

( ) ( ) ( )nf...ffan +++= 21 . 

(4p) a) S  se calculeze 1a . 

(4p) b) S  se demostreze c  
( )3

1

1
1

+
−=

n
an , ∗∈∀ Nn . 

(4p) c) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

(2p) d) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞  la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze ( )dxxf∫
2

1

. 

(2p) g) S  se calculeze ( )






















−⋅ ∫∞→ 8

3
lim

1

3
dxxfn

n

n
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….050 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul  )1,1( −A  la punctul ( )3,2−B . 

(4p) b) S  se afle aria triunghiului determinat de punctele )7,2(),3,2(),1,1( −−−− CBA . 

(4p) c) S  se arate c  expresia 2cos3sin3 22 −+= xxE  nu depinde de x . 

(4p) d) S  se arate c  un triunghi având lungimile laturilor de  5, 12 i 13  este dreptunghic. 

(2p) e) S  se calculeze num rul complex 53
ii + . 

(2p) f) S  se afle perimetrul unui p trat care are diagonalele de lungime 2 . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze 16log2 . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element x  din mul imea { }3,2,1,0  s  verifice rela ia 

52 <x . 

(3p) c) S  se calculeze 2
5A . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 1,22 1 ≥=−
x

x . 

(3p) e) Dac  12)(,: −=→ xxff RR  i 2: +=→ xg(x)g   R,R , s  se calculeze ))(( xgf � . 

 2.   Se conside  func ia xexff
x −=→ )(,: RR . 

  

(3p) a) S  se calculeze ( ) ∈x,x'f R . 

(3p) b) S  se calculeze 
3

)3()(
lim

3 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze coordonatele punctului de extrem local al func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )xf
x −∞→
lim . 

(3p) e) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

   În mul imea )(2 RM  se consider  matricea 







=

33

22
A . 

(4p) a)   S  se calculeze determinantul matricei A . 

(4p) b) S  se arate c  AA 52 = . 

(4p) c) S  se determine o matrice )(2 RMB ∈ , astfel încât ABBA ⋅≠⋅ . 

(2p) d) S  se determine o matrice )(2 RMC ∈ , AC ≠ , astfel încât ACCA ⋅=⋅ . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  *1 ,5 N∈∀⋅= − nAA nn . 

(2p) f) S  se calculeze suma .... 10032
AAAA ++++  

(2p) g) S  se arate c  toate elementele matricei 10110032 ... AAAAA −++++  sunt strict negative. 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
  Se consider  func ia 

)1(

1
)(:),0(:

+
=+∞

xx
xf,f R  i irul 1)( ≥nna  definit prin 

  *,)(...)2()1( N∈∀+++= nnfffan . 

(4p) a) S  se verifice c  ),0(,
1

11
)( +∞∈∀

+
−= x

xx
xf . 

(4p) b) S  se calculeze ( ) ( )∞∈ ,0,' xxf . 

(4p) c) S  se arate c  func ia   f   este descresc toare pe intervalul ),0( +∞ .  

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze ∫
2

1

)( dxxf . 

(2p) f) S  se arate c  
1+

=
n

n
an , *N∈∀n . 

(2p) g) S  se calculeze n

n
n

a
2)(lim

∞→
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….051 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )11,A  i ( )33,B . 

(4p) b) S  se calculeze diagonala unui p trat de latur  2. 

(4p) c) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului [ ]AB . 

(4p) d) S  se calculeze R∈m  astfel încât dreptele 04 =−+ yx  i 072 =−+ ymx  s  fie  

paralele. 

(2p) e) Se consider  triunghiul ABC cu ( )11,A , ( )33,B  i ( )13,C . S  se calculeze lungimea 

medianei corespunz toare laturii AB. 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC avem 222 == AC,AB  i �

90=






 ∧

ACBm  s  se calculeze BC. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze câte submul imi de 2 elemente numere prime are mul imea { }5432 ,,, . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }5432 ,,,  s  verifice rela ia 

13 +< n!n . 

(3p) c) S  se calculeze suma solu iilor ecua iei 012 =−x . 

(3p) d) S  se calculeze suma 4
4

3
4

2
4

1
4

0
4 CCCCC ++++ . 

(3p) e) S  se calculeze produsul primelor 5 zecimale ale num rului 50 . 

 2.  Se consider  func ia f  : R →R, ( ) 53
3

+−= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) ∈x,x'f R. 

(3p) b) S  se afle 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
 . 

(3p) c) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f  . 

(3p) d) S  se calculeze 
( )
3

lim
n

nf

n ∞→
. 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  mul imea de polinoame ( ){ }N∈−++==
+

nXXXffG
n

nn ,1
142  i 

[ ]Xg C∈ , 12 += Xg . 

(4p) a) S  se arate c  Gg ∈ . 

(4p) b) S  se calculeze ( )1−nf . 

(4p) c) S  se calculeze r d cinile complexe ale polinomului g . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) ( ) N ∈∀=−= nifif nn ,0 . 

(2p) e) S  se calculeze suma coeficien ilor  polinomului 1f . 

(2p) f) S  se determine restul împ r irii polinomului 
nf  la polinomul g . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( ) *,1...111 210 N  ∈++++ nffff n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile g,f : R→R, ( ) ( ) ( )

1

2
,1ln

2

2

+
=+=

x

x
xgxxf . 

(4p) a) S  se verifice c  ( ) ( ) ∈∀= x,xgx'f R. 

(4p) b) S  se demonstreze c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul ),0[ ∞  i strict 

descresc toare pe intervalul ]0,(−∞ . 

(4p) c) S  se demonstreze c  ( ) ∈∀≥ x,xf 0 R. 

(2p) d) S  se calculeze ( )xg
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se calculeze ( )dxxf∫
1

0

. 

(2p) f) S  se determine ecua ia asimptotei la graficul func iei g  c tre ∞+ . 

(2p) g) S  se determine R∈yx, , astfel încât ( ) ( ) 0=+ yfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….052 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
♦  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   i37 + . 
(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1D    la punctul ( )1,0C . 
(4p) c) S  se calculeze coordonatele punctului de intersec ie dintre dreapta de ecua ie 2532 =+ yx   

i dreapta de ecua ie 01 =−+ yx  . 
(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,5L , ( )3,6M  i ( )4,7N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele ( )1,0C  i 

( )2,1D . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( ) biai +=+
2

3   . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se verifice identitatea ( ) ( ) ( ) ( )xzyzxyzyxxzzyyx −−−++=−+−+− 222222 2 , 
R∈∀ zyx ,, . 

(3p) b) S  se arate c , dac  xzyzxyzyx ++=++ 222 , unde R∈zyx ,, , atunci zyx == . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia   xxxxxx 151062594 ++=++ . 

(3p) d)  S  se calculeze probabilitatea ca un element { }3,2,1∈x  s  verifice rela ia  xx 53 < . 

(3p) e) S  se calculeze  suma coeficien ilor  polinomului   1234 +−+= XXXf . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxxf sin= . 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  este  cresc toare pe intervalul [ ]1,0  . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )
20

lim
x

xf

x→
. 
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SUBIECTUL III ( 20p ) 

În mul imea ( )C2M , se consider  matricele 







=

dc

ba
A , 








=

hg

fe
B . 

 (4p) a) S  se calculeze   AB  i   BA . 

 (4p) b) S  se arate c  suma elementelor de pe diagonala principal  a     matricelor  

AB  i BA    este aceea i. 

 (4p) c) S  se calculeze matricele BA +  i BA − . 

 (2p) d) S  se arate c      ( ) ( ) ( ) ( )( )BABABA detdet2detdet +=−++ . 

 (2p) e) S  se demonstreze  c      ( ) ( ) ( )BAAB detdetdet = . 

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice , s  se arate c  

( ) ( ) ( ) ( )nn Adet...AdetAdetA...AAdet 2121 = , ( )C21 ,..., MAA n ∈∀  i ∗∈∀ Nn . 

 (2p) g) S  se arate c    ( ) ( )AA
nn detdet =  ,   ( )C2MA ∈∀  i ∗∈∀ Nn . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func iile  RR →:f ,   4321)( xxxxxf ++++=  i   

  RR →:F  , ( ) ( )∫=

x

dttfxF
0

   , R∈∀x . 

(4p) a) S  se calculeze ( )1f . 

(4p) b) S  se verifice c    ( ) ( ) 11 5 −=− xxfx  , R∈∀x  . 

(4p) c) S  se arate c    ( ) 0>xf  , R∈∀x  .  

(2p) d) S  se arate c     ( ) ( )xfxF =′  , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se arate c  func ia F  este strict cresc toare pe R . 

(2p) f) S  se rezolve ecua ia    ( )
5

1
...

2

1
1 +++=xF , R∈x . 

(2p) g) S  se arate c      ( ) ( )xxfxF <  , 0>∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….053 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine partea real  a num rului complex  )21)(1( iiz −+=  . 

(4p) b) S  se calculeze 
4

cos
2

cos
ππ

⋅  . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC în care 5=AB , 5=AC  i 045)ˆ( =CBAm  . 

(4p) d) S  se calculeze distan a de la punctul )3,2( −A  la dreapta de ecua ie 2=y  . 

(2p) e) S  se dea un exemplu de num r real  x  pentru care  0cos1 =+ x  . 

(2p) f) S  se determine num rul întreg  a , astfel încât punctul  )0,(aP s  fie situat pe dreapta 

de ecua ie 033 =−− yx  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 20162 =x  . 

(3p) b) S  se calculeze determinantul matricei  







=

42

23
A  . 

(3p) c) S  se determine num rul real 0>t   pentru care  0log2 3 =+ t  . 

(3p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului  2234 −−+= XXXf  la polinomul  

1+= Xg  . 

(3p) e) S  se calculeze 102...22122 ++++ . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f , )1()( 2 −⋅= xxxf .  

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x  . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei  f . 

(3p) c) S  se calculeze  ( ) ( ) ( )nfff
n

⋅⋅⋅
∞→

...21lim  

(3p) d) S  se calculeze  
3

)(
lim

n

nf

n ∞→
 

(3p) e) S  se calculeze    ∫
1

0

)( dxxf  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  mul imea  /:{ RR →= fG },,)( 0ababaxxf ≠∈+= R,  i se noteaz   

cu RR1R →:  func ia definit  prin xx =)(R1  , R∈∀x  . 

(4p) a) S  se determine func ia Gf ∈  pentru care 5)2( =f  i  8)3( =f  . 

(4p) b) S  se arate c  G∈R1  . 

(4p) c) S  se arate c  dac  Ggf ∈, , atunci Ggf ∈�  .   

(2p) d) S  se arate c  pentru orice Gf ∈  sunt adev rate egalit ile fff == �� RR 11  . 

(2p) e) S  se arate c  pentru orice Gf ∈  exist  Gg ∈ , astfel încât R1== fggf �� . 

(2p) f) S  se determine dou  func ii Ggf ∈,  pentru care  fggf �� ≠  . 

(2p) g) S  se arate c  ( )�,G  formeaz  o structur  de grup necomutativ. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  , xxxf ln)( ⋅=  

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′  ,  ( )∞∈ ,0x  . 

(4p) b) S  se rezolve ecua ia ( ) 0=′ xf , ( )∞∈ ,0x  . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul 






∞,

1

e
. 

(2p) d) S  se determine care num r este mai mare 







=

e
fa

1
 sau 








=

e
fb

2
 . 

(2p) e) S  se arate c  0ln1 ≥⋅⋅+ xxe  , ( )∞∈∀ ,0x  .  

(2p) f) S  se calculeze ∫
e

dxxf
1

)(  .   

(2p) g) S  se arate c  pentru orice primitiv   ( ) R→∞,0:F  a func iei  f ,  avem 

)2006()2007( FF >  
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….054 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria unui triunghi având lungimile laturilor egale cu 3, 4 i 5 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1D    la punctul ( )1,0C . 

(4p) 
c) S  se calculeze xsin  , tiind c  1=tgx , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,5L , ( )3,6M  i ( )4,7N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat cu perimetrul 28. 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( ) biai +=+
4

3   . 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 

(3p) 

a) S  se calculeze 6

6

5

6

1

6

0

6 CCCC −+− . 

b) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia 3log4 −=x . 

(3p) c) S  se determine probabilitatea ca alegând un element din mul imea { }35,,11,10 …  s  fie 

divizibil cu 5. 

(3p) d) S  se afle câtul i restul împ r irii polinomului 12 36 +−= XXf  la polinomul 

12 ++= XXg .   

(3p) e) S  se rezolve, în R, ecua ia 0168 =−x  . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxf
2sin= . 

 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  este cresc toare pe intervalul 






2
,0
π

 . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )
20

lim
x

xf

x→
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  func ia CC →:f , ( ) zzzf 34 −= , pentru num rul compex ibaz +=  , 

∈ba,  R , am notat prin ibaz −= . 

(4p) a) S  se arate c    zz = ,   C∈∀ z . 

(4p) b) S  se arate c    wzwz +=+    i    wzwz ⋅=⋅ ,   C∈∀ wz, . 

(4p) c) S  se arate c    R∈z  dac  i  numai dac   zz = . 

(2p) d) S  se calculeze ( ) ( )1fif + . 

(2p) e) S  se verifice c      ( ) zzzf 34 −= ,  C∈∀ z . 

(2p) f) S  se arate c ,  ( )( ) zzzff
2

17

2

17 22 −
−

+
=� , C∈∀ z . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c , ∗∈∀ Nn  i C∈∀ z ,  avem  

( )( ) zzzfff
nn

forinde
2

17

2

17
...

−
−

+
=

�������
��� . 

 
 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

3
ln









=

x

x
xf   . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )ef   i ( )ef ′ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0  i strict 

descresc toare pe intervalul [ )∞,e . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze   ∫
e

dx
x

x

1

ln
. 

(2p) f) S  se calculeze   ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0, yx  astfel încât ( ) ( )
3

2

e
yfxf =+ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….055 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului ( )AB , dac  )3,1(A  i )5,5( −−B . 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AB . 

(4p) c) S  se arate c  expresia 22 )cos(sin)cos(sin xxxxE −++=  nu depinde de x . 

(4p) d) S  se calculeze xcos , dac  
5
3

sin =x  i 







∈ π

π
,

2
x .  

(2p) e) S  se calculeze aria unui dreptunghi având lungimea de 6  i l imea egal  cu 
3
2

 din 

lungime. 

(2p) f) S  se calculeze conjugatul num rului complex ( )( )iiz 221 −+= . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se verifice dac  punctul ( )5,0A  este situat pe graficul func iei RR →:f , 
( ) 53 += xxf . 

(3p) b) S  se calculeze 8
11

3
11 CC − . 

(3p) c) S  se rezolve în R , ecua ia 813
2

=
x . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 1,1)1(log2 >=− xx . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mul imea { }13,12,11,10  s  fie par. 

 2.  Se consider  func ia 2)(,: xxff =→ RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
1

)1()(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  )(xf  este  cresc toare pe intervalul ),0[ +∞ . 

(3p) d) S  se calculeze 
( )

1
lim

2 +∞→ n

nf

n
. 

(3p) e) S  se calculeze ∫
2

1

23 dxx . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

   În mul imea )(2 RM  se consider  submul imea 








∈







== Rx

x
xAxAG ,

1

01
)(|)(  

(4p) a) S  se arate c R∈∀+=⋅ yxyxAyAxA ,,)()()( . 

(4p) b) S  se verifice c GI ∈







=

10

01
2 . 

(4p) c) S  se calculeze determinantul matricei ( )xA , R∈x   

(2p) d) S  se arate c R∈∀=−⋅ xIxAxA ,)()( 2 . 

(2p) e) S  se arate c  mul imeaG , împreun  cu opera ia de înmul ire a matricelor, formeaz  o 

structur  de grup comutativ. 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze c *),())1(( N∈∀= nnAA n . 

(2p) g) S  se determine R∈t  pentru care )()27(...)2()1( tAAAA =⋅⋅⋅ . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
  Se consider  func ia 

1

2
)(:

2 +
=→

x

x
xf,f RR . 

(4p) a) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se rezolve ecua ia 0)( =′ xf , R∈x . 

(4p) c) S  se arate c  )(xf  este  descresc toare pe intervalul ),1[ +∞ . 

(2p) d) S  se arate c R∈∀≤≤− xxf ,1)(1 . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze )(lim xfx
x

⋅
−∞→

. 

(2p) g) S  se calculeze ( )∫ ′
1

0

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….056 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele )2,1( −A  i )2,4(B . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea diagonalei unui p trat care are aria egal  cu 49 . 

(4p) c) S  se calculeze  ππ 5cos5sin +  . 

(4p) d) S  se determine num rul complex  z  pentru care  2)1( =−⋅ iz   . 

(2p) e) S  se determine o dreapt   paralel  cu dreapta de ecua ie 3=y  . 

(2p) f) S  se determine un num r real  x  pentru care  xx
2coscos =  . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se calculeze !33

4 −C . 

(3p) b) S  se determine num rul real a  astfel încât 6
42

1
=

a
. 

(3p) c) S  se determine num rul natural x , tiind c  numerele 3,x,15  sunt , în aceast  

ordine,în progresie aritmetic  . 

(3p) d) S  se determine num rul strict pozitiv x pentru care  3log4 =x  . 

(3p) e) S  se determine func ia de gradul întâi RR →:f  pentru care  3)1( =f  i ( ) 13 =f . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , xxxf cossin)( += .  

(3p) a) S  se calculeze    )
4

(
π

f  . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze   
( )

x

fxf

x

0)(
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫ −

π

0

cos)( dxxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 







∞→ n

f
n

1
lim . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider  matricea  








=

30

01
A  i polinoamele 342 +−= XXf  , 232 +−= XXg  

(4p) a) S  se calculeze  2A  . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei  432 AAAAB +++=  . 

(4p) c) S  se determine matricea  )(Af , unde )(Af = 2

2 34 IAA ⋅+⋅− . 

(2p) d) S  se afle r d cinile polinomului f . 

(2p) e) S  se arate c   ecua iile  0)( =xf   i  0)( =xg   au o solu ie comun  . 

(2p) f) S  se determine num rul real  t  pentru care  0)2( =t
f  i  0)2( =t

g  .  

(2p) g) S  se dea un exemplu de polinom  h, de gradul al treilea,care împ r it la polinomul  g  

s  dea restul  1+X   . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 
Se consider  func ia [ ) R→∞,0:f  , 

1

1
)(

+

−
=

x

x
xf  . 

(4p) a) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+  la graficul func iei  f . 

(4p) b) S  se arate c  ( )
1

2
1

+
−=

x
xf , [ )∞∈∀ ,0x . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′  , [ )∞∈ ,0x  . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f este cresc toare pe intervalul [ )∞,0  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

2
dxxf  . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )n

n
nf )(lim

∞→
. 

(2p) g) S  se calculeze ( ))(...)3()2(lim nfff
n

⋅⋅⋅
∞→
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….057 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze partea real  a num rului complex   ( )4
1 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )2,1 −A  i ( )3,1 −C . 

(4p) 
c) S  se calculeze  

4
cos

4
sin

ππ
+ . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,1 −A  i ( )3,1 −C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului determinat de punctele  ( )2,1 −A , ( )2,2B   i ( )3,1 −C .  

(2p) f) S  se calculeze aria unui triunghi dreptunghic isoscel care are lungimea ipotenuzei 26 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 
a) S  se calculeze determinantul matricei 









34

21
. 

(3p) 
b) S  se calculeze expresia 

4

6

2

6

C

C
. 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  ( )1loglog 2

55 +−= xxx . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia  039 =− xx . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 253 ≥n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf sin2 += . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
2

0

π

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze 
( )
( ) xxf

xxf

x sin

cos
lim

−

−′

∞→
. 

(3p) d) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia ( ) ( ) xxxfxf cossin +=+′ , R∈x . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

  Se consider  func ia CC →:f , ( ) zzzf −= 4 . Pentru num rul complex ibaz +=  , 

∈ba,  R , not m prin ibaz −= . 

 (4p) a) S  se arate c    zz = ,   C∈∀ z . 

 (4p) b) S  se arate c    wzwz +=+  C∈∀ wz, . 

 (4p) c) S  se arate c  wzwz ⋅=⋅ , C∈∀ wz, . 

 (2p) d) S  se calculeze ( ) ( ) ( )ififif 32 ++ . 

 (2p) e) S  se verifice c      ( ) zzzf −= 4 ,  C∈∀ z . 

 
(2p) f) S  se arate c   ( )( ) zzzff

2

35

2

35 2222 −
−

+
=� , C∈∀ z .   

 (2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c , ∗∈∀ Nn  i C∈∀ z ,  avem  

( )( ) zzzfff
nnnn

forinde
2

35

2

35
...

−
−

+
=

�������
��� . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  ( ) R→∞,0:f , ( )

x

x
xf

ln
1+=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,0, xxf . 

(4p) b) S  se calculeze ( )ef ′   i ( )ef . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe intervalul ( ]e,0 . 

(2p) d) S  se calculeze   ( )xf
x ∞→
lim   . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
e

dxxf
1

. 

(2p) f) S  se arate c  ( ) exef +≤ 1 , ( )∞∈∀ ,0x . 

(2p) g) S  se determine ( )∞∈ ,0, yx  astfel încât ( ) ( )
e

yfxf
2

2 +=+ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….058 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

   În reperul cartezian xOy se consider  punctele )0,(nAn  i ),0( nBn , cu { }3,2,1∈n   

i se noteaz  cu M mul imea format  din aceste  6 puncte . 

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului ( )21BA  . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului  221 BAA  . 

(4p) c) S  se calculeze  )ˆsin( 221 BAA  . 

(4p) d) S  se arate c  în mul imea  M  se g sesc dou  puncte situate pe dreapta de ecua ie  
022 =−+ yx  . 

(2p) e) S  se determine coordonatele punctului de intersec ie al dreptelor  21BA  i 12 BA  . 

(2p) f) S  se calculeze num rul dreptelor determinate de elementele mul imii  M  .  

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se determine num rul real  x  pentru care  0327 =− x   . 

(3p) b) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei  0142 =+− xx  .  

(3p) c) S  se determine restul împ r irii polinomului  12 234 ++++= XXXXf  la 

polinomul  1+= Xg  . 

(3p) d) S  se calculeze în câte feluri pot fi alese 3 persoane dintr-o echip  de 5 persoane.  

(3p) e) S  se calculeze   2
6C . 

 
2. Se consider  func ia RR →:f , 

1

2
)(

2

2

+

+
=

x

x
xf .  

(3p) a) S  se calculeze    )(xf ′  , R∈x   . 

(3p) b) S  se determine ecua ia asimptotei spre  ∞+  la graficul func iei  f . 

(3p) c) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei  f  . 

(3p) d) S  se calculeze  ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se arate c   2)( ≤xf   ,  R∈∀x  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  matricele 







=

10

31
A  , 








=

10

21
B  , 

















=

2

1
0

0
2

1

C  i pe mul imea ( )R2M   

se define te legea de compozi ie  ""�  prin  XYYXYX ⋅+⋅=�   ,  ∈∀ YX , ( )R2M  .  

(4p) a) S  se arate c   BA detdet =  . 

(4p) b) S  se arate c   22 BA ≠  . 

(4p) c) S  se determine matricea  BAD �=   . 

(2p) d) S  se rezolve sistemul de ecua ii  








=+

=+

=+

5

3

2  

xz

zy

yx

  ,  R∈zyx ,,  . 

(2p) e) S  se calculeze determinantul matricei  65432
AAAAAAU +++++=  . 

(2p) f) S  se arate c  pentru orice matrice  ∈X ( )R2M  este adev rat  egalitatea  XCCX �� =  .  

(2p) g) S  se dea un exemplu de dou  matrice diferite ∈TS , ( )R2M  , CTCS ≠≠ ,  

pentru care STTS �� =  . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia RR →:f  , 

x
e

x
xf =)(  . 

(4p) a) S  se determine ecua ia asimptotei spre  ∞+  la graficul func iei  f . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′  ,  R∈x  . 

(4p) c) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei  f  . 

(2p) d) S  se arate c    
e

xf
1

)( ≤   ,  R∈∀x  .  

(2p) e) S  se calculeze  ∫
1

0

)( dxxf  .  

(2p) f) S  se calculeze  







⋅++⋅+⋅+

∞→
)(

1
..)3(

3

1
)2(

2

1
)1(lim nf

n
fff

n
. 

(2p) g) S  se arate c   ππ ee <⋅ , folosind eventual punctul d) . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….059 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine num rul complex  z pentru care  043 =+− iz  . 

(4p) b) S  se calculeze conjugatul num rului complex  i43 −  . 

(4p) c) S  se calculeze  ππ cos2cos +  . 

(4p) d) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu lungimea laturii egal  cu 3 . 

(2p) e) S  se calculeze distan a de la punctul ( )0,3N  la punctul ( )1,2P . 

(2p) f) S  se calculeze aria triunghiului MNP , unde )1,2(),0,3(),0,1( PNM .  

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se determine num rul real  0>x   pentru care  0log3 3 =− x   . 

(3p) b) S  se calculeze câte submul imi are mul imea  { }cbaA ,,=  .  

(3p) c) S  se determine restul împ r irii polinomului  14 +−= XXf  la polinomul  

1−= Xg  . 

(3p) d) S  se calculeze 3
5

4
5 CC + . 

(3p) e) S  se calculeze 20...21 +++ . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , xexxf ⋅= 2)( .  

(3p) a) S  se calculeze ( )0f . 

(3p) b) S  se calculeze    )(xf ′  , R∈x   . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se determine punctele de extrem local ale func iei  f  . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫ ⋅

2

1
2

1
dxxf

x
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
În mul imea ( )R2M  se consider  submul imea  









∈






 −
=

∗
R   a

aa
G /

10

1
 .  

(4p) 
a) S  se arate c  GI ∈2 , unde 








=

10

01
2I . 

(4p) b) S  se arate c  dac   GA∈   , atunci  0det ≠A  . 

(4p) c) S  se arate c  dac  GBA ∈,  , atunci  GBA ∈⋅  . 

(2p) d) Dac  






 −
=

10

1 aa
A  i  







 −
=

10

1 bb
B  sunt dou  elemente din  G  , s  se determine  

matricea  ABBAC ⋅−⋅=  . 
(2p) e) Dac  GA ∈  , s  se determine  2A  i  3A  . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  






 −
=







 −

10

1

10

1 nnn

aaaa
, ∗∈ Nn . 

(2p) g) S  se rezolve sistemul de ecua ii  








=++

=++

=++

52

42

32  

zyx

zyx

zyx

  ,  R∈zyx ,,  . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f  , 

22 )1(

12
)(

+

+
=

xx

x
xf  i irul ( ) 1≥nna  definit prin  

)(...)3()2()1( nffffan ++++=  , ∗∈∀ Nn  . 

(4p) a) S  se calculeze  
22 )1(

11
)(

+
+−

xx
xf  , ( )∞∈ ,0x  .  

(4p) b) S  se calculeze primii doi termeni ai irului ( ) 1≥nna  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei  f  . 

(2p) d) S  se arate c  1+< nn aa  , ∗∈∀ Nn  . 

(2p) e) S  se arate c  
2)1(

1
1

+
−=

n
an  , ∗∈∀ Nn  . 

(2p) f) S  se calculeze n
n

a
∞→

lim .  

(2p) g) S  se calculeze 
( )∫ 











+
+

∞→

n

n
dx

x
xf

1
21

1
)(lim  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….060 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze partea real  a num rului complex   

i

i

76

54

+

+
. 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )54,D    la punctul ( )4,5E . 

(4p) 
c) S  se calculeze 

3
cos

3
sin

ππ
⋅ . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )1,0L  , ( )2,0M  i ( )3,0N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului ABC  cu 10=AB , 12=AC  i ( ) °= 60Âm . 

(2p) f) S  se calculeze diagonala unui p trat cu aria 144. 
 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul matricei 
















3101

0212

001

. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }90,...2,1∈x  s  fie p trat perfect. 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 1+= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )3g . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia   03 =− xx  . 

(3p) e) S  se calculeze produsul tuturor r d cinilor polinomului   134 +++= XXXf  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) xxf
x += 3 . 

 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  nu are puncte de extrem local. 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) xxf
x += 23  . 
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  SUBIECTUL III( 20p ) 

 
(4p) a) S  se arate c  

( ) ( )
( )baab

yaxb

ba

yx

b

y

a

x

+

−
=

+

+
−+

2222

, R∈∀ y,x   i ( )∞∈∀ ,b,a 0 . 

 
(4p) b) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 

( )
532

2242
xxxx +

=+ . 

 
(4p) c) S  se arate c  

( )
ba

yx

b

y

a

x

+

+
≥+

222

,   R∈∀ y,x   i ( )∞∈∀ ,b,a 0 . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   ∗∈∀ Nn , R∈∀ nx,...,x,x 21  i 

( )∞∈∀ ,a,...,a,a n 021
, avem inegalitatea 

( )

n

n

n

n

a...aa

x...xx

a

x
...

a

x

a

x

+++

+++
≥+++

21

2

21

2

2

2

2

1

2

1 . 

 

(2p) e) S  se arate c     
2

222
zyx

yx

z

zx

y

zy

x ++
≥

+
+

+
+

+
,      ( )∞∈∀ ,z,y,x 0 . 

 
(2p) f) S  se arate c  

( )cbacacbba ++
≥

+
+

+
+

+ 2

9111
, ( )∞∈∀ ,c,b,a 0 . 

 (2p) g) S  se arate c , dac  ( )∞∈ ,0,...,,,..., 11 nn bbaa , atunci 

( )( ) ( )2

11

22

1

22

1 ......... nnnn bababbaa ++≥++++ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile  RR →:, gf ,  ( ) 








+=

x

x

e
exf

1
ln   i ( )

1

1
2

2

+

−
=

x

x

e

e
xg   .                   

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )xgxf =′ , R∈∀x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict 

cresc toare pe intervalul [ )∞,0 . 

(4p) c) S  se verifice c   ( ) 2ln≥xf ,   R∈∀x  . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xg
x ∞→
lim  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxg . 

(2p) f) S  se determine ecua ia asimptotei la graficul func iei f  c tre  ∞+ . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 4ln2 =+ xfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….061 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p )  

Se consider  dreptunghiul ABCD cu 8=AB  i 6=AD i O mijlocul segmentului AC. 

(4p) a) S  se calculeze lungimea segmentului ( )AC . 

 

(4p) 
b) S  se calculeze aria dreptunghiului ABCD 

(4p) c) S  se calculeze ( )CABtg ˆ . 

(4p) d) S  se calculeze distan a de la punctul O la dreapta AB. 

 

(2p) e) S  se calculeze ACADAB −+ . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât dreapta 0=++ bayx  s  con in  punctele 

( )0,1M  i ( )6,9N . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul matricei 












−
=

53

21
A . 

(3p) b) S  se determine numerele N∈n  pentru care 20!<n . 

(3p) c) S  se determine 0>x , dac  8lg2lglg =−x . 

(3p) d) S  se determine restul împ r irii polinomului 72
23

+− XX  la polinomul 2−X . 
 

(3p) e) S  se determine ( )5
1−

f , dac  RR →:f , ( ) 32 += xxf , unde 1−f  este inversa 

func iei f . 

  

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞;0:f , ( ) xxf ln= . 

(3p) a) S  se determine ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) 
b) S  se calculeze 

( )
1

lim
1 −→ x

xf

x
. 

(3p) c) S  se arate c   f  este strict cresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se demonstreze c  ( ) 0>xf , ( )∞∈∀ ;1x . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

dx
x

xf
∫
2

1

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider  ecua ia 012

2
=+− xx  i numerele complexe ( )ix += 1

2

2
1  i 

( )ix −= 1
2

2
2

. 

(4p) a) S  se arate c  numerele 1x  i 2x  sunt solu iile ecua iei date. 

(4p) b) S  se arate c  num rul 2x  este conjugatul num rului 1x . 

(4p) c) S  se determine 21 xx +  i s  se arate c  0
2

2

2

1 =+ xx . 

(2p) d) S  se arate c  14

2

4

1 −== xx . 

 

(2p) e) Folosind eventual egalitatea, ( )( )2233
babababa +−+=+ , C∈∀ ba, , s  se 

calculeze 
3

2

3

1 xx + . 

(2p) f) S  se calculeze 
2007

2

2007

1 xx + . 

(2p) g) S  se arate c  irul de numere nn xxxxxx 21

2

2

2

121 ,,, +++ � ,… are cel pu in patru 

elemente diferite. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia RR →

*
:f , ( )

x
xxf

4
+= . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , 
*

R∈x . 

(4p) b) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei  f 

(4p) c) S  se demonstreze c   func ia   f  este cresc toare pe [ )∞;2 . 

(2p) d) S  se determine punctele de extrem local ale func iei  f. 

(2p) e) S  se arate c   ( ) 4≥xf , [ )∞∈∀ ;2x . 

(2p) f) S  se arate c  ( )∫ ≥
4

2

8dxxf . 

(2p) g) S  se calculeze 
( )

2

lim

n

n n

nf








∞→

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….062 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

  În sistemul cartezian xOy  se consider  punctele ( )2,0A , ( )4,2B , ( )0,4C . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la  A  la  B . 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AC . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea medianei din B a triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(2p) e) S  se calculeze �30cos2 . 

(2p) f) S  se calculeze conjugatul num rului complex  ii 63 2 + . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a)  S  se calculeze  12345 54321 +−+− . 
(3p) b)  Se  consider  func ia RR →:f , ( ) xxf 2= .  S  se calculeze ( )( )2ff . 
(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element n  al mul imii { }4,3,2,1  s  verifice  

      rela ia 22 n
n ≤ . 

(3p) d) S  se calculeze 2
20C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 2)1(log2 =+x ,  pentru  1−>x . 
  

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , 5)( xxf = . 

  

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x .  

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se arate  c  func ia  f  este cresc toare pe R . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

)(
lim

xfx

xf

x ′⋅∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea ( )R3

�
 se consider  matricele ,

100

010

001

3

















=I

















=

001

010

100

A  i legea de 

      compozi ie 33IYXYX −+=� , ∈∀ YX , ( )R3

�
. 

(4p) a) S  se calculeze matricea 2A . 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2007A . 

(4p) c) S  se calculeze matricea AA� . 

(2p) d) S  se arate c  ,XYYX �� = ∈∀ YX , ( )R3

�
. 

(2p) e) S  se arate c   ( ) ( )ZYXZYX ���� = , ∈∀ ZYX ,, ( )R3

�
. 

(2p) f) S  se arate c  exist  ∈E ( )R3

�
, astfel ca XEX =� , ∈∀ X ( )R3

�
. 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

( ) 313... InnXXXX
orinde

−−=������� ��� ,  *N∈∀ n ,  ( )R3MX ∈∀   . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

        Se  consider  func iile RR →:nf ,  x
xexf =)(0 ,  ( ) ( )xfxf nn

′=+1 ,  N∈n  i irul   

       =na ( ) ( ) ( )0...00 21 nfff +++ ,  ∗∈ Nn . 

(4p) a) S  se calculeze ( )00f . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf1 ,  pentru  R∈x . 

(4p) c) S  se calculeze ∫
1

0

1 )( dxxf . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) ( )nxexf
x

n += ,  ∀ N∈n . 

(2p) e) S  se arate c  
( )

2

1+
=

nn
an ,  pentru  ∗∈ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze 
2

lim
n

an

n ∞→
. 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( )∫ ∫≥+

1

0

1

0

1 dxxfdxxf nn ,  ∀ N∈n . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….063 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze conjugatul num rului complex   35 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1E    la dreapta de ecua ie 01 =++ yx  . 

(4p) c) S  se calculeze valoarea expresiei 
6

sin21 2 π
− . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,1L , ( )3,3M  i ( )4,5N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat cu diagonala de lungime 25 . 

(2p) f) S  se determine lungimea în l imii unui triunghi echilateral cu perimetrul 24. 

 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 

 
a) S  se calculeze 0

5

1

5

2

5

3

5 CCCC +++ . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { },4,3,2,1,0∈x  s  verifice rela ia !33 >x . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 10+= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )11g . 

(3p) 
d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia   

27

1
3 =x  . 

(3p) e) S  se calculeze produsul i suma r d cinilor  polinomului   122 −+= XXf  . 

 
2. Se consider  func ia RR →:f ,   ( ) 13 += xxf . 

 

(3p) a) S  se rezolve în R  ecua ia ( )( ) 01 33
=−− xxf . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c)  S  se calculeze    ( )xf ′ ,   ∗∈ Rx . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze  
( )

( )xf

xfx

x

′⋅

∞→
lim    . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  numerele complexe 

2

31 i−
=ω , 

2

31 i+
=ω  i mul imea 

[ ] { }ZZ ∈+= baba ,ωω . 

 (4p) a) S  se verifice c  [ ]ωZ∈0  i [ ]ωZ∈1 . 

 (4p) b) S  se verifice c  012 =+− ωω . 

 (4p) c) S  se calculeze ωω +  i ωω ⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c  13 −=ω . 

 (2p) e) S  se arate c , dac  [ ]ωZ∈yz, , atunci [ ]ωZ∈+ yz  i [ ]ωZ∈⋅ yz . 

 
(2p) f) S  se arate c  

4

3

2

22

22 bb
ababa +








+=++ , Z∈∀ ba, . 

 (2p) g) S  se arate c , dac  [ ]ωZ∈z , atunci N∈⋅ zz . (Prin z  am notat conjugatul num�rului 

complex  z) 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile  RR →:, gf ,  ( ) ( )1ln += x

exf   i ( )
1+

=
x

x

e

e
xg   .                         

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( )xgxf =′ , R∈∀x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe R . 

(4p) c) S  se verifice c   ( ) 0>xf ,   R∈∀x   . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xg
x ∞→
lim  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxg . 

(2p) f) S  se determine ecua ia asimptotei c tre  ∞+ , la graficul func iei f . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 2ln3 =xf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….064 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

       În sistemul cartezian xOy  se consider  punctele ( )3,1A , ( )5,3B ,  ( )1,5C . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la  A  la  B. 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AC . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea medianei din  B  a triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(2p) e)   S  se calculeze �60cos2 . 

(2p) f)   S  se determine conjugatul num rului complex  ii 43 2 + . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a) S  se calculeze  22222 54321 +−+− . 

(3p) b) Se  consider  func ia RR →:f , 2)( xxf = .  S  se calculeze ( )( )2ff . 

(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element n al mul imii { }4,3,2,1  s  verifice 

rela ia  22 nn ≤ . 

(3p) d) S  se calculeze 2
10C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 1,3)1(log2 −>=+ xx . 

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , xxxf 3)( 3 += . 
  

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x .  

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe R . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

)(
lim

xfx

xf

x ′∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
     În mul imea ( )R3

�
 se consider  matricele ,

100

010

001

3
















=I

















=

000

400

320

A , 

    ( ) ,3
k

k AIB += ∗∈ Nk . 

(4p) a) S  se calculeze ( )Adet . 

(4p) b) S  se calculeze suma elementelor matricei 2A . 

(4p) c) S  se calculeze 3A . 

(2p) d) S  se calculeze ( )1det B . 

(2p) e) Folosind metoda induc iei matematice, s  se arate c  ∀














 −

= ,

100

410

421 2

n

nnn

Bn

∗∈Nn . 

(2p) f) S  se calculeze ( )1021 ...det BBB +++ . 

(2p) g) S  se calculeze suma elementelor matricei 1021 ... BBB +++ . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  func ia ( ) R→∞,0:f , 

x
xf

1
)( =  i  irul ( ) *

N∈nnx ,    

      
( ) ( ) ( )nfff

xn

1
...

2

1

1

1
+++= , *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze ( )1f . 

(4p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru  ( )∞∈ ,0x . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) d) S  se calculeze ∫
a

dxxf

1

)( ,  ( )∞∈ ,1a . 

(2p) e) S  se arate c  
( )

2

1+
=

nn
xn ,  *N ∈∀ n . 

(2p) f) S  se calculeze 
2

lim
n

xn

n ∞→
. 

(2p) g) S  se arate c  dac  numerele strict pozitive cba ,,  sunt în  progresie geometric  atunci  

numerele ∫
a

dxxf

1

)( ,  ( )∫
b

dxxf

1

,  ( )∫
c

dxxf

1

 sunt  în progresie aritmetic  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….065 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze lungimea laturii unui triunghi echilateral cu perimetrul 33. 

(4p) b) S  se calculeze lungimea laturii AC ,dac  în triunghiul ABC , 5=BC , ( ) °= 90Âm  i 

5

3
sin =B ,  

(4p) c) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,1A  la punctul ( )1,0B  . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului complex i32 + . 

(2p) e) S  se calculeze xcos , dac  
3

2
sin =x  i 








∈

2
,0
π

x . 

(2p) f) S  se calculeze Acos ,dac  în triunghiul ABC avem 6=AB , 8=AC , 10=BC ,  

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  func iile RR →:f , ( ) 23 −= xxf  i RR →:g , ( ) xxg 23 −= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )( )xgf � , R∈x . 

(3p) b) S  se determine coordonatele punctului de intersec ie al graficelor func iilor f  i g . 

(3p) c) S  se calculeze ( ) ( ) ( )1021 fff +++ … . 

(3p) d) S  se rezolve inecua ia ( )( ) ( )( )22
xgxf ≥ , R∈x . 

(3p) e) S  se arate c  ( ) ( ) N∈+ 33 gf . 

 
2. Se consider  func ia { } RR →0\:f , ( )

2

2 1

x
xxf −= . 

  

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) c) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe intervalul ( )0,∞− . 

(3p) d) S  se calculeze ( )( )xfx
x

⋅
−∞→

2lim . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea C  a numerelor complexe se consider  legea de compozi ie “ � ”,  definit  prin 

iiyixxyyx 3933 −−++=� , pentru orice C∈yx, . 

(4p) a)  S  se arate c  ( )( ) iiyixyx 333 −++=� , pentru orice C∈yx, . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( )zyxzyx ���� = , pentru orice C∈zyx ,, . 

(4p) c) S  se verifice c  dac  ie 31−= , atunci xex =� , pentru orice C∈x . 

(2p) d) S  se determine dou  elemente R-C∈ba, , astfel încât R∈ba � . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) iixxxx
n

n

33
ori  de

−+=����� �…�� , 

oricare ar fi 
∗∈ Nn  i C∈x . 

(2p) f) Dac  ����� �…��

 ori 2007 de

444=z , s  se calculeze conjugatul num rului complex iz 3+ . 

(2p) g) S  se rezolve în mul imea numerelor complexe, ecua ia ixx 3−=� . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

Pentru orice N∈n , se consider  func iile RR →:nf , cu ( ) xx
eexf

−+=0  i 

( ) ( ) R∈∀′=+ xxfxf nn ,1 . 

(4p) a) S  se arate c  ( ) ( ) R∈∀=− xxfxf ,00  

(4p) b) S  se demonstreze c  ( ) R∈∀≥ xxf ,20 . 

(4p) c) S  se calculeze ( ) R∈xxf ,1 . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se demonstreze c  RN ∈∀∈∀ xk , , 

( ) ( )xfxf k 02 =  i ( ) ( )xfxf k 112 =+ . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( )∫ ∈∀−=

x

xxfdttf
0

01 ,2 R . 

(2p) f) S  se calculeze ( ) ( ) ( )( )∫ +++

1

0

200710 ... dxxfxfxf . 

(2p) g) S  se calculeze 
( ) ( ) ( )

n

fff n

n

0...00
lim 10 +++

∞→
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….066 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria triunghiului având lungimile laturilor 12 , 5 i 13 . 

(4p) b) S  se calculeze distan a  de la punctul ( )2,1 −D    la punctul ( )1,0E . 

(4p) c) S  se calculeze conjugatul num rului complex iz 41−−=  . 

(4p) d) S  se arate c    punctele  ( )2,4L , ( )3,3M  i ( )4,2N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se calculeze perimetrul p tratului cu aria 100. 

(2p) f) S  se calculeze xcos , tiind c  
4

1
sin =x , 








∈

2
,0
π

x . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine restul împ r irii polinomului 1542 23 −+−= XXXf  la polinomul 1+X . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }4,3,2,1,0∈x  s  verifice rela ia 102 ≤x . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 2−= xxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )0g . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale , ecua ia   ( ) ( )8log72log 4

2

2

2 +=+ xx  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma cuburilor r d cinilor polinomului   XXf −= 3  . 

 2. Se consider  func ia RR →:f  ( ) 20073 −+= xxxf ,    

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′  , R∈∀ x . 

(3p) b) S  se arate c  f  este  cresc toare pe R . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 +

−−

−→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se rezolve în R , ecua ia ( ) 4=′ xf . 

(3p) e) S  se calculeze     ( )∫
1

0

dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
(4p) a) S  se verifice identitatea 

( )( )( )
xy

xyyx

yx
yx

xy
xy

111111 −−−
=








−−+−− , 

∗∈∀ Ry,x . 

 
(4p) b) S  se rezolve în ∗R  ecua ia 

2

2

3

3 111

xx
xx

x
x −−+=− . 

 
(4p) c) S  se arate c    

ba
ba

ab
ab

111
−−+≥− ,   [ )∞∈∀ ,b,a 1 . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ∗∈∀ Nn , [ )∞∈∀ ,a,...,a,a n 121 , 

avem    
n

n

n

n
a

...
aa

a...aa
a...aa

a...aa
1111

21

21

21

21 −−−−+++≥
⋅⋅⋅

−⋅⋅⋅ . 

 (2p) e) S  se arate c ,    dac      [ )∞∈ ,c,b,a 0 ,     atunci 

cbacbacbacba −−−−−−++ −−−++≥− 22222222    . 

 
(2p) f) S  se arate c , dac  0>> yx  , atunci 

y
y

x
x

11
−>−   . 

 

(2p) g) S  se arate c ,  dac  [ )∞∈ ,a 1 ,  atunci  







−≥−

a
an

a
a

n

n 11
, ∗∈∀ Nn . 

   

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func iile  RR →:nf ,definite prin ( ) 10 =xf  i   ( ) ( )∫=+

x

nn dttfxf

0

1 , 

N∈∀n  , R∈∀ x . 

(4p) a) S  se verifice c  ( ) xxf =1 ,  R∈∀ x .  

(4p) b) S  se calculeze ( )xf 2  , R∈x  . 

(4p) c) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 021 =+ xfxf . 

(2p) d) S  se arate c   ( )
!n

x
xf

n

n = , R∈∀ x . 

(2p) e) S  se arate c   ( ) ( )xfxf nn =′
+1 , R∈∀ x ,  N∈∀n . 

(2p) f) S  se calculeze   
( )
( )xf

xf

x
2

3lim
∞→

. 

(2p) g) S  se calculeze   ( )1lim n
n

f
∞→

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….067 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 (4p) a) S  se calculeze 
3

sin
π

. 

  (4p) b) S  se determine num rul real a, astfel încât punctele ( )2,1A , ( )0,1−B  i ( )aC ,0   

s  fie coliniare. 

  (4p) c) S  se calculeze lungimea în l imii din M a triunghiului MNP dac  10=NP  i aria este 

egal  cu 20. 

 (4p) d) S  se calculeze coordonatele punctului T, mijlocul segmentului [ ]NP , unde ( ) ( )2,3,2,1 PN . 

  (2p) 
e) S  se calculeze lungimea medianei din M a triunghiului MNP, dac  ( )4,2M , ( )2,1N  i 

( )2,3P . 

  (2p) f) S  se determine num rul real b dac  ( )3,2S , ( )bQ ,3  i jiSQ
��

+= . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. Se consider  mul imea { }30,...,11,10=A . 

(3p) a) S  se calculeze suma elementelor mul imii A. 

(3p) b) S  se determine num rul de elemente ale mul imii A. 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii A s  fie divizibil cu 3. 

(3p) d) S  se determine num rul elementelor mul imii A, divizibile cu 5. 

(3p) e) S  se calculeze 3

10C . 

 2.  Se consider  func ia R→∞),0(:f , ( )
2

ln
2

x
xxf += . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) b) S  se arate c  func ia f este cresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) c) S  se arate c  ( ) 2≥′ xf , ( )∞∈∀ ,0x . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫ 









−

e

dx
x

xf

1

2

2
. 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
2

lim
x

xf

x ∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Se consider  matricele 







=

10

01
2I , 









−
=

01

10
P  i mul imile 









∈








−
= Cba

ab

ba
G ,

3
, 









=+∈








−
=′ 13,

3

22 baba
ab

ba
G ,R . Dac  








=

dc

ba
X , not m 








=

db

ca
X

t . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A, dac  GA ′∈ . 

(4p) b) S  se arate c  dac  GBA ′∈, , atunci GBA ′∈⋅ . 

(4p) c) S  se demonstreze c  dac  GA ′∈ , atunci ( ) 0det ≥− AA t . 

(2p) d) S  se determine matricea GA ′∈  cu proprietatea c  GAt ′∈ . 

(2p) e) S  se calculeze matricea 4P . 

(2p) f) S  se determine matricele GA∈  cu proprietatea c  ( ) 2

2
4IAA

t =+ . 

(2p) g) S  se calculeze matricea ( ) nt
AA

4
− , dac  GA∈  i *N∈n . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile ( ) R→∞,0:,, hgf , ( ) xxxf x 333 ++= , ( ) exexxg xe ++= , 

( ) ( ) exxgxh −= , R∈∀x . 

(4p) a) S  se calculeze ( )2f . 

(4p) b) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(4p) c) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(2p) d) S  se calculeze 
( )
( ) exxxg

xxxf
ex −−

−−

∞→

3
lim

3

. 

(2p) 

e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( )
,

4

1
21

22
333 +

=+++
nn

n…

∗∈∀ Nn . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) ( ) 1, ≥∀≥ xxgxf . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ∗∈∀

−
+

+
≤+++ Nn

nn
h

n

,
2

133

4

1
nh...2h1

22

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….068 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 (4p) a) S  se calculeze lungimea diagonalei unui dreptunghi cu lungimile laturilor de 8 i 6. 

  (4p) b) S  se calculeze aria unui p trat, având perimetrul de 16. 

  (4p) c) S  se calculeze distan a de la punctul ( )5,6A  la punctul ( )3,2B . 

 (4p) d) S  se se calculeze simetricul punctului ( )5,6A  fa  de punctul ( )3,2B . 

  (2p) e) S  se calculeze x
2sin , pentru 

2

1
cos =x . 

  (2p) f) S  se calculeze aria triunghiului ABC dac  6=AC , 4=BC  i 
2

1
sin =C . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a) S  se calculeze produsul solu iilor ecua iei 023 23 =++ xxx . 

(3p) b) S  se determine restul împ r irii polinomului 14 23 ++−= XXXf  la 1−= Xg . 

(3p) 
c) S  se determine conjugatul num rului complex ( )2

2 iz += . 

(3p) d) S  se determine numerele naturale x astfel încât 2534 −≥+ xx . 

(3p) e) Dac  







=

11

11
A  i 









−

−
=

11

11
B  s  se calculeze matricea BA ⋅ . 

 2.  Se consider  func ia R→∞),0(:f , ( ) xxf +=x . 

(3p) a) S  se calculeze ( )( )1ff . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
4

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
2

lim
n

nf

n ∞→
. 
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SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  legea de compozi ie „� ”, definit  pe R , 3 33 1−+= yxyx � , R∈∀ yx, . 

(4p) a)  S  se verifice c  ( ) ( )zyxzyx ���� = , R∈∀ zyx ,, . 

(4p) b) S  se calculeze elementul neutru al legii de compozi ie „� ”. 

(4p) c) S  se verifice c  ( ) 1−=− xx � , R∈∀x . 

(2p) d) S  se determine simetricul elementului 0=x  în raport cu legea de compozi ie „ � ”. 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( )3 3

orn 

1... −−= nnxxxx
i

�����
��� , 

R∈∀x , *N∈∀n . 

(2p) f) S  se arate c  1−≠
x

y

y

x
� , *R∈∀ yx, . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( )10099...99100 ���� −− . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia RR →:f , ( )

( )( )31

2
22 ++

=
xx

xf . 

(4p) a) S  se demonstreze c  ( )
3

1

1

1
22 +

−
+

=
xx

xf , R∈∀x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(4p) c) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(2p) d) S  se arate c  func ia  f este descresc toare pe intervalul [ )+∞,0 . 

(2p) e) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) f) S  se demonstreze c  pentru orice [ )∞∈ ,0x , ( )
3

2
0 ≤< xf . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( )( )12...531lim +++++
∞→

nffff
n

. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….069 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )23 −,A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se calculeze 122122 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 7 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i−− 4 . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )32,B −   s  fie pe dreapta 

de ecua ie     0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 54 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
523

04

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

203 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    0525 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  27 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    6

6

4

6

2

6 CCCE +−= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 ,   ( ) 1
20

1
+

+
=

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1

1 −

−

→ x

fxf
lim
x

. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f    este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze   ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  
1123

2311
lim

+

−

∞→ n

n

n
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

  Se consider  func iile RR →:nf , ( ) xxxf 22

1 +=  i ( ) ( )( )xffxf nn �11 =+ , 

∗∈∀ Nn , R∈∀ x . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 01 =xf . 

 (4p) b) S  se verifice egalitatea ( ) ( ) 11
2

1 −+= xxf , R∈∀ x . 

 (4p) c) S  se arate c  ( ) ( ) 11
2

2

2 −+= xxf , R∈∀ x . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( ) ( ) 11
2

−+=
n

xxf n
, R∈∀ x , ∗∈∀ Nn . 

 (2p) e) S  se verifice c  ( ) 11 −=−nf , ∗∈∀ Nn . 

 (2p) f) S  se arate c    ( ) 1−≥xf n , R∈∀ x , ∗∈∀ Nn . 

 (2p) g) S  se  rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia   ( ) ( ) ( ) 03321 =+++ xfxfxf . 

   

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f , ( ) x
exxf

−+=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe ( ]0,∞−  i strict cresc toare pe 

[ )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 1≥xf , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf  

(2p) f) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) 332 =++ xfxfxf . 

(2p) g) S  se arate c  
2006

2007
2007

1

<e . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….070 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine coordonatele punctului de intersec ie al dreptelor de ecua ii 

012 =−+ yx  i 02 =−− yx . 

(4p) b) S  se determine partea real  a num rului complex ( )( )ii +− 12 . 

(4p) c) S  se calculeze num rul complex 1284
iii ++ . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului ABC , determinat de punctele 

( ) ( )3,2,1,1 −−−− BA i ( )3,2C . 

(2p) e) S  se calculeze 
4

cos
6

sin
ππ

− . 

(2p) f) S  se calculeze xsin , pentru 
2

3
cos =x  i 








∈

2
,0
π

x . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Se consider  func ia ( ) 2,: −=→ xxff RR . S  se calculeze ( ) ( )55 −⋅ ff . 

(3p) b) S  se rezolve ecua ia R∈
++

=
+

x
xxx

,
3

23

2

1 2

. 

(3p) c) Se consider  legea de compozi ie 622 +−−=∗ yxxyyx ,  R∈∀ yx, . S  se arate c   

3=e  este elementul neutru  pentru  legea  „∗ ”. 

(3p) d) Se consider  func ia  RR →:f ,  ( ) 742 +−= xxxf . S  se arate c  ( ) 3≥xf , 

R∈∀ x . 

(3p) e) S  se calculeze 3
A , dac  ( )R2

22

22
MA ∈









−−
= . 

 2. Se consider  func ia ( ) 54,: 2 −+−=→ xxxff RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

4
lim

2 +∞→ x

xf

x
. 

(3p) d) S  se determine coordonatele punctului de extrem local al func iei f. 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider  matricele ( ),

105

63
2 CMA ∈








=  ( )C2

12

21
MB ∈









−

−
= . 

(4p) a) S  se calculeze ( )Bdet . 

(4p) b) S  se rezolve în R  ecua ia 
31

62

21

3
=

x

xx
. 

(4p) c) S  se verifice c  AA 132 = . 

(2p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale sistemul 




=−

=−

22

102

yx

yx
. 

(2p) e) S  se calculeze matricea ABBA ⋅−⋅ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice s  se demonstreze c  *1 ,13 N∈∀= −
nAA

nn . 

(2p) g) S  se demonstreze c  matricea 200720062 AAAA −+++ �  are toate elementele  

negative. 

 

SUBIECTUL IV( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f ,   841)( xxxf +−= . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
1

1
4

12

+

+
=

x

x
xf , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se arate c  ( )
41

1

x
xf

+
≥  , R∈∀ x . 

(4p) c) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(2p) d) S  se determine coordonatele punctelor de extrem local ale func iei f  . 

(2p) e) S  se arate c  ( )
4

3
≥xf  , R∈∀ x . 

(2p) 

Not m cu RR →:F  o primitiv  a func iei f . 

f) S  se calculeze 
( )

( )xF

xfx

x ∞→
lim  . 

(2p) g) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….071 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

      În sistemul cartezian xOy  se consider  punctele ( )4,2A , ( )6,4B ,  ( )2,6C . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul A  la punctul B . 

(4p) b) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )4,2A  i ( )2,6C  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului [ ]AB . 

(2p) e) S  se calculeze �452tg . 

(2p) f) S  se determine conjugatul num rului complex  ii 43 2 − . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) 
a)  S  se calculeze  

222 4

1

3

1

2

1
1 −+− . 

(3p) b)  Se  consider  func ia RR →:f , ( ) 12 −= xxf .  S  se calculeze  ( )( )2ff . 
(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element n  al mul imii { }4,3,2,1  s  verifice  

      rela ia 33 n
n ≤ . 

(3p) d) S  se calculeze 2
5C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 273 =x , R∈x . 

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , xxxf 3)( 3 −= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )1f .  

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  R∈x .  

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia )(xf ′ 0= , R∈x .   

(3p) e) S  se calculeze 
( )

)(
lim

xfx

xf

x ′∞→
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

      În mul imea ( )C2

�
 se consider  matricele ,

10

01
2 








=I 








=

01

10
A . 

(4p) a) S  se calculeze ( )Adet . 

(4p) b) S  se calculeze 2A . 

(4p) c) S  se calculeze ( )2
2 AI + . 

(2p) d) S  se calculeze ( )20072
2 ...det AAAI ++++ . 

(2p) e) S  se arate c  dac  ∈X  ( )C2

�
 i AXXA = , atunci X este de forma 








=

ab

ba
X . 

(2p) f) S  se rezolve, în mul imea numerelor complexe, ecua ia 014 =−x . 

(2p) g) S  se calculeze suma elementelor matricei 2007A . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

       Se  consider  func ia ( ) R→∞,0:f , xxf ln)( =   i  irul ( ) *
N∈nnx ,  

( ) ( ) ( )222 ...21 nfffxn +++= ,  *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze ( )n
f 2 . 

(4p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru  0>x . 

(4p) c) S  se calculeze 
( )

1

2
lim

+∞→ n

f
n

n
. 

(2p) d) S  se calculeze ∫
e

dxxf

1

)( . 

(2p) e) S  se arate c  !ln2 nxn = ,  pentru *N∈∀n . 

(2p) f) S  se calculeze 
( )
x

xf

x ∞→
lim . 

(2p) g) S  se arate c  dac  numerele strict pozitive cba ,,  sunt  în progresie geometric , atunci  

numerele ( ) ( ) ( )cfbfaf ,,  sunt în  progresie aritmetic  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….072 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )42,A  la punctul ( )75,B . 

(4p) b) S  se calculeze 20062006 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 3 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i32 −− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )42,A  i ( )75,B   s  fie pe dreapta de 

ecua ie     0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC ,dac  în triunghiul ABC, 25 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul   
86

75

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

242 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale  ecua ia    0273 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  1log6 −=x . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    6

6

5

6

1

6 CCCE +−= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 ,   ( )
2006

1
3

+
+=

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ' , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f    este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze ( )nf
n ∞→
lim  . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  num rul real 21−=ω  i mul imea { }Z∈ω+= b,abaM . Not m 

21+=ω  i cu   { }1=⋅∈∃∈= zyîncâtastfelMyMzG . 

 (4p) a) S  se verifice c  M∈0  i M∈1 . 

 (4p) b) S  se arate c  122 += ωω . 

 (4p) c) S  se arate c , dac  My,z ∈ , atunci Myz ∈⋅ . 

 (2p) d) S  se arate c   ( )( ) Z∈++ ωω baba , Z∈∀ ba, . 

 (2p) e) S  se arate c   G∈ω  . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea    G   are cel pu in 2007 elemente. 

(2p) g) S  se arate c      Q∉
2007ω . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) x
xf

223 −+=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0<′ xf  ,  R∈∀x  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+   la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe R . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

    R∈∀x . 

(2p) g)  S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h , strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….073 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )3,2A  i ( )5,1−B . 

(4p) b) S  se determine partea real  a num rului complex ( )( )ii 2125 +−− . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea diagonalei p tratului de latur  2. 

(4p) d) S  se determine xsin , pentru 
5

1
cos =x  i 








∈

2
,0
π

x . 

(2p) e) S  se arate c  expresia xxE
22 cos3sin +−=  nu depinde de x . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )1,2 −M  i ( )2,5N  s  fie situate pe 

dreapta de ecua ie 0=++ bayx . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze suma primilor 5 termeni ai unei progresii aritmetice cu primul termen

3 i ra ia  4. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element n  din mul imea { }4,3,2,1,0  s  verifice 

rela ia 042 <−n . 

(3p) c) Se consider  func ia ( ) 13,: +=→ xxff RR . S  se calculeze ( )( )1−ff � . 

(3p) d) S  se calculeze 2

2
IA + , unde 









−
=

10

32
A  i 








=

10

01
2I . 

(3p) e) S  se rezolve în R  ecua ia 0
1

2
=

x

xx
. 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
x

xxf
1

4 −= . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) *, R∈∀′ xxf . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

13
lim

+∞→ x

xf

x
. 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f. 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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(4p) 

SUBIECTUL III ( 20p ) 

Se consider  matricele 








−

−
=

32

53
A  i 








=

10

01
2I  i mul imea 

( ){ }XAAXMXG =∈= R2  . 

a) S  se verifice c  GA∈   i GI ∈2 . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei A  . 

(4p) c) S  se verifice c  2

2
IA −= . 

(2p) d) S  se arate c  22 XAXA =  , ( )R2MX ∈∀ . 

(2p) e) S  se arate c  , dac  R∈ba, , atunci matricea GbAaIB ∈+= 2  . 

(2p) f) S  se arate c  2

4 IA n = , ∗∈∀ Nn . 

(2p) g) S  se calculeze suma elementelor matricei 20072 ... AAAB +++= . 

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 

 
Se consider  func ia RR →:f  , ( )

1

2
2

2

+

+
=

x

x
xf . 

 (4p) a) S  se verifice c     ( )
1

1
1

2 +
+=

x
xf  , R∈∀ x  . 

 (4p) b) S  se calculeze      ( )xf ′  , R∈x  . 

 (4p) c) S  se arate c  func ia f  este strict cresc toare pe ( ]0,∞− . 

 (2p) d) S  se arate c  ( ) 2≤xf , R∈∀ x . 

 
(2p) e) S  se calculeze ( )∫

1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se calculeze ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei f . 

(2p) g) S  se determine R∈yx,  pentru care ( ) ( ) 4=+ yfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….074 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )1,1−C  la punctul ( )5,3D . 

(4p) b) S  se calculeze valoarea numeric  a expresiei �� 45cos530sin2 +=E . 

(4p) c) S  se verifice dac  punctul ( )1,1 −E  este situat pe dreapta de ecua ie 022 =+ yx .  

(4p) d) Se consider  punctele ( ) ( )5,3,1,1 BA − . S  se determine coordonatele mijlocului 

segmentului ( )AB . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului MNP  , dac  ( ) ( )5,1,1,4 −NM  i ( )3,2P . 

(2p) f) S  se determine R∈yx,  din egalitatea de numere complexe ( )iyix 57423 ++=++ . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) Pe mul imea numerelor reale se consider  legea de compozi ie  ""� , definit  prin 

3++= yxyx � , R∈∀ yx, . S  se determine elementul neutru al legii ""� . 

(3p) b) Se consider  func ia ( ) 56,: 2 +−=→ xxxff RR . S  se determine punctele de 

intersec ie ale graficului func iei f cu axa Ox . 

(3p) c) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 3216
12

=
−x . 

   (3p) 
d) S  se determine termenul al doilea din dezvoltarea ( )10

232 + . 

(3p) e) S  se determine probabilitatea de a ob ine o fa  cu num r par, la aruncarea unui zar. 

 
2. Se consider  func ia ( )

x

x
xff

15
,: * −

=→ RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∈x ∗R . 

(3p) b) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f. 

(3p) c) S  se calculeze ( )1−′f . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei la graficul func iei f, c tre ∞+ . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

Pe mul imea numerelor reale se define te legea de compozi ie  ""�  prin 

R∈∀+++= yxyxxyyx ,,2333� . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )( ) R∈∀−++= yxyxyx ,,1113�  

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( ) zyxzyx ���� = , R∈∀ zyx ,, . 

(4p) c) S  se verifice c ( ) 11 −=−�x , R∈∀x . 

(2p) d) S  se determine elementul R∈e , care verific  rela ia R∈∀= xxex ,� . 

(2p) e) S  se determine elementele simetrizabile în raport cu legea ""� . 

(2p) f) S  se arate c , dac  1−=yx � , atunci 1−=x  sau 1−=y . 

(2p) g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( )( ) ( ) *

21

1

21 ,11...113... N∈∀−+++= −
naaaaaa n

n

n���  i R∈∀ naaa ,...,, 21 . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func iile [ ) ( ) ( ) 1,:,2,2: −=→−=→∞ xxggxxff RR ,R  i 

( ) ( )
2

1
,,2:

−

−
=→∞

x

x
xhh R . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )∞∈′ ,x,xf 2 . 

(4p) b) S  se calculeze ( )∫ dxxg  , R∈x  . 

(4p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

6

6
lim

6 −

−

→ x

fxf

x
. 

(2p) d) S  se rezolve ecua ia ( ) 0=′ xh , ( )∞∈∀ ,2x . 

(2p) e) S  se arate c  h  este  cresc toare pe ( )∞,3 . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) ( ) ( )∞∈∀≥ ,2,2 xxfxg  

(2p) g) S  se determine aria suprafe ei plane m rginite de graficul func iei g, axa Ox  i dreptele 

de ecua ii 3=x i 4=x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….075 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )43,A −  la punctul ( )34 −,B . 

(4p) b) S  se calculeze 121121 22
sincos +   .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  10 . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului  complex  i87 +− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )43,A −  i ( )34 −,B  s  fie pe dreapta 

de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) 
f) Dac  în triunghiul ABC, 5,3 == ACAB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze 

lungimea laturii BC . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
11

33

−

−−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

575 <n . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    015 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  29 −=xlog . 

(3p) e) S  se calculeze expresia 8

8

7

8

1

8 CCCE +−= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( )
1

1
2

2 +
+=

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia f este descresc toare pe intervalul ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫ ′
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )

2

2

2007
lim

n

nfn

n +∞→
 . 

  

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 075 

2 

  SUBIECTUL III ( 20p ) 

    Se consider  polinoamele [ ]XR∈gf , , ( ) 32 −+= XXxf  , 

( ) 6232 222 −++−+= XXXXg  i 21 , xx  r d cinile polinomului f . 

 (4p) a) S  se  rezolve în R  , ecua ia ( ) 0=xf . 

      Not m cu R∈21 x,x  solu iile ecua iei ( ) 0=xf . 

 (4p) b) S  se verifice c  ( ) ( )( )21 xxxxxf −−= ,  R∈∀x . 

 (4p) c) S  se arate c    121 −=+ xx    i   321 −=⋅ xx . 

 (2p) d) S  se arate c       ( ) ( ) ( )321 2 −+=+⋅ xxfxfxf ,  R∈∀x . 

 (2p) e) S  se verifice c    ( ) ( )xfxf −−= 1 ,  R∈∀x . 

(2p) f) S  se afle r d cinile polinomului g . 

(2p) g) S  se afle restul împ r irii polinomului g  la polinomul f . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f , ( ) x
xf

332 +=  . 

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se arate c     func ia    f  este strict cresc toare pe R .  

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−   la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se verifice c   ( ) 2>xf , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) f) S  se rezolve în  R , ecua ia     ( ) ( ) 321 =++ xfxf . 

(2p) g) S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h , strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                               Varianta 076 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….076 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria triunghiului ABC , determinat de punctele ( )1,1A , ( )3,2B  i 

( )1,1 −−C . 
(4p) b) S  se arate c  punctul ( )2,1−A  este situat pe dreapta de ecua ie 042 =+− yx . 
(4p) c) S  se determine R∈yx, , astfel încât s  aib  loc egalitatea de numere complexe 

( ) ( ) iyix +−=+− 1312 . 
(4p) d) S  se calculeze produsul de numere complexe 432

iiii ⋅⋅⋅ . 
(2p) e) S  se calculeze �� 45cos645sin2 − . 

(2p) f) S  se calculeze ( )x+π2cos , dac  







∈

2
,0
π

x  i 3,0cos =x . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze num rul de submul imi cu 3 elemente ale mul imii { }4,3,2,1 . 
(3p) b) S  se rezolve, în R , ecua ia 168 12 =−x . 
(3p) c) S  se determine coordonatele punctului de intersec ie al graficului func iei 

RR →:f , ( ) 17 −= xxf  cu axa Ox . 
(3p) d) S  se calculeze suma coeficien ilor polinomului 12 234 +++−= XXXXf . 

(3p) e) S  se calculeze 2
A , dac  ( )R200

51
MA ∈








= . 

 2. Se consider  func ia ( ) 156,: 2 −+=→ xxxff RR . 

(3p) a) S  se calculeze ( )0f . 

(3p) b) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se calculeze 
( )
2

lim
x

xf

x ∞→
. 

(3p) 
e) S  se calculeze ( )∫

−

1

1

dxxf . 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                               Varianta 076 

2 

 

(4p) 

SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

În mul imea ( )R2M  se consider  matricele 







=








=

10

01
,

11

11
2IA i mul imea   

G={ }R∈+= aIaAaXaX ,)(|)( 2  . 

a) S  se verifice c   GI ∈2  

(4p) b) S  se arate c  AA 22 =   . 

(4p) c) S  se arate c  ),2()()( baabXbXaX ++= R∈∀ ba, . 

(2p) d) S  se calculeze determinantul  matricei   A. 

(2p) e) S  se arate c  ( ) 






 −
=







 −

2

1

2

1
XXaX  , R∈∀a . 

(2p) f) S  se determine R∈a  pentru care ( ) ( ) ( )02007 XXaX =⋅ . 

(2p) g) S  se determine num rul real t pentru care         

)(
2

100

2

99
...

2

99

2

100
tXXXXX =








⋅







⋅⋅







 −
⋅






 −
. 

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 
 

  
Se consider  func ia   ( ) R→∞,:f 0  , ( )

( )22 1

12

+

+
=

xx

x
xf  i se define te irul  ( ) 1≥nna  ,   

( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 .  

(4p) a) S  se calculeze ( )1f . 

(4p) b) S  se arate c   ( )
( )22 1

11

+
−=

xx
xf , 0>∀x . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ),0( ∞∈x . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice , s  se arate c  
( )

∗
∈∀

+

+
= Nn,

n

nn
an 2

2

1

2
. 

(2p) e) S  se calculeze 
n

n
a

∞→
lim . 

(2p) f) S  se calculeze ( )
n

n
an −

∞→
1lim 2 . 

(2p) g) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….077 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

      În  sistemul cartezian de coordonate xOy se consider  punctele ( )4,3A , ( )3,4−B , ( )5,0C . 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la  A  la  B . 

(4p) b) S  se calculeze R∈ba,  astfel încât punctele ( )4,3A  i ( )5,0C  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului ABC . 

(4p) d) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului ( )AC . 

(2p) e) S  se calculeze �45cos2 . 

(2p) f) S  se calculeze conjugatul num rului complex  22 ii + . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a)  S  se calculeze  !4!3!2!1 +++ . 
(3p) b)  Se  consider  func ia RR →:f , ( ) 3+= xxf .  S  se calculeze  ( )( )1ff . 
(3p) c) S  se determine probabilitatea ca un element al mul imii { }4,3,2,1  s  verifice  

      rela ia 33 n
n ≤ . 

(3p) d) S  se calculeze 3
5C . 

(3p) e) S  se rezolve ecua ia 13 =x , ∈x R. 

  

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , xexf 2)( = . 

(3p) a) S  se calculeze ( )1f .  

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x .  

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf  

(3p) e) S  se calculeze 
( )

)(
lim

xf

xf

x ′∞→
. 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 077 

2 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

      În  mul imea ( )C2

�
 se consider  matricele ,

10

01
2 








=I 









−
=

10

01
A . 

(4p) a) S  se calculeze ( )Adet . 

(4p) b) S  se calculeze 2A . 

(4p) c) S  se calculeze AI +2 . 

(2p) d) S  se calculeze ( ) ,2
n

AI +  *N∈n . 

(2p) e) S  se calculeze ( )20072
2 ...det AAAI ++++ . 

(2p) f) S  se arate c  dac  ∈X  ( )C2

�
 i AXXA =  , atunci X este de forma 








=

b

a
X

0

0
. 

(2p) g) S  se rezolve în ( )C2

�
, ecua ia AX 22 = .  

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

        Se  consider  func iile RR →:, gf ,  xxxf
2cos)( =  , ( ) xxxg

2sin=  i  integralele    

       ( )∫=

1

0

dxxfA ,  ( )∫=

1

0

dxxgB . 

(4p) a) S  se calculeze 








2

π
f . 

(4p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  pentru R∈x  . 

(4p) c) S  se calculeze ( ) ( )xgxf + ,  pentru  R∈x . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) ( ) xxxgxf 2cos=− ,  ∈∀ x R . 

(2p) e) S  se calculeze BA + . 

(2p) f) S  se calculeze  BA − . 

(2p) g) S  se  determine A  i B . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….078 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )1,2A  la punctul ( )5,5B . 

(4p) b) S  se calculeze �� 60120 22
cossin + .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi cu laturile de lungimi 10,8,6 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i43 +− . 

(2p) e) S  se calculeze R∈ba, , astfel încât punctele ( )4,3 −C  i ( )2,1 −−D   s  fie pe 

dreapta de ecua ie     0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 24,7 == ACAB i �

45=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
721

03−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element   { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

nnn 223 +>  . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale,  ecua ia    039 1 =−+x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  2loglog 33 −=x . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    4

5

3

5

2

5 CCCE +−= . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,1:f ,   ( ) 1
1

1
+

−
=

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,1x . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia   f  este  cresc toare pe intervalul ( )∞,1 . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
3

2

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  
1213

1312
lim

+

−

∞→ n

n

n
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

    Se consider  polinoamele  332 ++= XXf  i 232 ++= XXg . 

 (4p) a) S  se determine r d cinile  complexe ale polinomului  f  . 

 (4p) b) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, inecua ia  0232 <++ xx . 

 
(4p) c) S  se verifice identitatea  

( ) 2

1

1

11

+
−

+
=

nnng
, ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) d) S  se calculeze suma  

( ) ( ) ( )2006

1
...

2

1

1

1

ggg
S +++= . 

 
(2p) g) S  se verifice c  

22

2

3

2

3










+








+= Xf . 

(2p) f) S  se arate c  pentru orice dou  polinoame [ ]Xts R∈, , avem rela ia  22
tsg +≠ . 

(2p) g) S  se g seasc  dou  polinoame [ ]Xvu C∈, , astfel încât s  avem  

       rela ia  22
vug += . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f ,    ( ) 12 += − x
exf   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(4p) b) S  se verifice c   ( ) 0>xf , R∈∀x  i ( ) 0<′ xf  ,  R∈∀x  . 

(4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+   la graficul func iei f . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se arate c     func ia    f  este strict descresc toare pe  R . 

(2p) f) S  se rezolve, în R , ecua ia ( ) ( ) 231 −+=++ exfxf .   

(2p) g)  S  se arate c  exist  dou  func ii RR →:g  i RR →:h , strict cresc toare, astfel 

încât ( ) ( ) ( )xhxgxf −= , R∈∀x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….079 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,1A  la punctul ( )1,2B . 

(4p) b) S  se determine numerele reale ba,  astfel încât punctele ( )2,1A  i ( )1,2B  s  

apar in  dreptei de ecua ie  3=+ byax . 

(4p) c) S  se determine coordonatele punctului de interesec ie al dreptelor de ecua ii 

32 =+ yx   i  12 =− yx . 

(4p) d) S  se calculeze suma de numere complexe 5432
iiii +++ . 

(2p) e) S  se calculeze  xcos , tiind c  
2

1
sin =x , i 








∈

2
,0
π

x . 

(2p) f) S  se determine lungimea ipotenuzei unui triunghi dreptunghic isoscel de arie egal  cu 8. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 1.   

(3p) a)  S  se calculeze valoarea determinantului 
a

a

cos1

1cos2
, pentru 








∈

2
,0
π

a   

       i 
2

1
sin =a . 

(3p) b) S  se calculeze 2log3log1 32 ⋅− . 

(3p) c) S  se determine R∈m , dac  restul împ r irii polinomului 15 +− mXX   la 
polinomul 1−X   este egal cu  0. 

(3p) d) S  se arate c  num rul complex  
i

i
z

−

+
=

1

1
  are partea real  egal  cu  0. 

(3p) e) S  se determine valorile parametrului R∈m , astfel încât parabola 

( ) ( ) 121 2 +−−= xxmxfm  s  aib  un punct de minim. 

 2.   Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) xexf
x += .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se arate c   
( ) ( )

2
0

lim
0

=
−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine  R∈x   astfel încât  ( ) ( )xfxxf ′⋅= . 

(3p) d) S  se determine asimptota spre ∞−  a func iei   f   . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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(4p) 

SUBIECTUL III ( 20p ) 

Se consider  polinomul 914 24 +−= XXf , cu r d cinile  C∈4321 ,,, xxxx . 

a) S  se verifice c    ( ) 102725
2

+=+   i   ( ) 102725
2

−=−   . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )25 +f . 

(4p) c) S  se verifice c   ( ) ( )xfxf =− , R∈∀x .  

(2p) d) S  se rezolve  în  C    ecua ia ( ) 0=xf . 

(2p) e) S  se arate c  ( )( )( )( )25255252 +++−+−−−= XXXXf  .  

(2p) f) S  se calculeze   
4321 xxxx +++ . 

(2p) g) S  se arate c     02007

4

2007

3

2007

2

2007

1 =+++ xxxx . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
  Se consider  func iile  RR →:f ,   62 ...1)( xxxxf ++++=  , 

  RR →:F  , ( ) ( )∫=

x

dttfxF
0

  i RR →:g  ,  ( ) 17 −= xxg   , R∈∀x . 

(4p) a) S  se calculeze ( )1f  i ( )1g . 

(4p) b) S  se verifice c    ( ) ( ) 11 7 −=− xxfx  , R∈∀x  

(4p) c) S  se calculeze   ( )xg ′  , R∈x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia   g  este strict cresc toare pe R  . 

(2p) e) S  se arate c    ( ) 0>xf  , R∈∀x   . 

(2p) f) S  se calculeze ( )1F . 

(2p) g) S  se calculeze   
( )
( )nnf

nF

n ∞→
lim  . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….080 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )32,A  i ( )25,B . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului determinat de punctele ( )32,A , ( )25,B  i ( )64,C . 

(4p) c) S  se calculeze xcos , tiind c  1sin =x . 

(4p) d) S  se determine în l imea unui triunghi echilateral cu latura de lungime 2. 

(2p) e) S  se determine numerele reale a i b astfel încât punctele ( )32,A  i ( )25,B  s  fie pe 
dreapta de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) 
f) Se consider  triunghiul ABC în care 43 == AC,AB  i °=







 ∧

90BACm .S  se calculeze 

BC. 
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze num rul func iilor { } { }321 ,,b,a:f →  cu proprietatea ( ) ( ) 3=⋅ bfaf . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }54321 ,,,,  s  verifice rela ia 

12 +≤ nn . 

(3p) c) S  se rezolve în R, ecua ia 012 =−x . 

(3p) d) S  se calculeze 31741 ++++ ... . 

(3p) e) Se dau func iile ( ) ( ) 523 +=+=→ xxg,xxf,:g,f RR . S  se calculeze 

( )( )1−fg � . 

 2.  Se consider  func ia f  : R* →R, ( )
x

xxf
1

+= . 

(3p) a) S  se calculeze ( ) ∈x,x'f R
*. 

(3p) b) S  se afle 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf  . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
n

nf

n ∞→
lim . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

În mul imea M2(R) se consider  matricele 







=








=

01

10

21

12
B,A , 








=

10

01
2I  i 









=

00

00
2O  i polinomul 342 +−= XXf . 

 

(4p) a)  S  se rezolve în R, ecua ia ( ) 0=xf . 

(4p) b) S  se calculeze determinantul matricei A. 

(4p) c) S  se calculeze matricea 2A . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 2OAf = , unde ( ) 2
2 34 IAAAf +−= . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( ) ( )BABA detdetdet ⋅=⋅ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se verifice c  

1,,
1313

1313

2

1
≥∈∀









+−

−+
⋅= nnA

nn

nn

n
N . 

(2p) g) S  se calculeze matricea 200732 ... AAAA ++++ . 
  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia f : R →R, ( )

14

8

+
=

x

x
xf . 

(4p) a) S  se arate c  ( ) ∈∀
+

+−= x,
x

xxf
1

1
1

4
4

R. 

(4p) b) S  se calculeze ( ) ∈x,x'f R. 

(4p) c) S  se calculeze ( )( )4lim xxf
x

−
∞→

. 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe intervalul ]0,(−∞ . 

(2p) e) S  se calculeze ( ) ( )dxxfx∫
−

⋅+

1

1

4 1 . 

(2p) 
f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( )
4

1
...21

22
333 +

=+++
nn

n , 

∗∈∀ Nn . 

(2p) 
g) S  se calculeze 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

4

5

4

5

4

5

4 1
...

2

212

1

111

lim
n

n

nfnff

n

+
++

+
+

+

∞→
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….081 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria unui p trat cu perimetrul 16. 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )3,2A  i ( )2,3B . 

(4p) 
c) S  se calculeze  

4
cos

4
sin

ππ
. 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )3,2A  i ( )2,3B   s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )3,2A , ( )2,3B  i ( )1,1C .  

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

bia
i

i
+=

+

+

54

32
. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
75

31
. 

(3p) b) S  se calculeze matricea 

2007

00

10








. 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  xx 65 loglog = . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia xx 93 = . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia nnn 543 >+ . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf sin25 −= . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze  
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se calculeze 
17

5
lim

2

2

−+∞→ nn

n

n
. 

(3p) e) S  se calculeze dx
x
∫ −

1

0

2 9

1
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imea de func ii  

( ) ( ){ }RZ,R,R ∈∀∈∀−+=→= xnxxfffG
n

nnn ,11:
3

 . 

 (4p) a) S  se arate c  func ia RR →:g , ( ) xxg = , apar ine mul imii G . 

 (4p) b) S  se arate c  pnpn fff +=� , Z∈∀ pn, . 

 (4p) c) S  se arate c  ( )( ) xxff nn =−�
, R∈∀ x , N∈∀n . 

 (2p) d) S  se calculeze suma   ( ) ( ) ( )1...11 200521 −++−+− fff  . 

 (2p) e) S  se arate c  func ia 1f  este cresc toare pe R . 

 (2p) f) S  se arate c  mul imea  G  împreun  cu opera ia de compunere a func iilor 

determin  o structur  de grup . 

 (2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) 021 =+ xfxf . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func iile RR →:h , ( )

!2!1
1

2
xx

xh ++= , RR →:g ,  ( ) ( )
!3

3
x

xhxg += , 

RR →:f ,  ( ) ( )
!4

4
x

xgxf +=   .                                                  

(4p) a) S  se arate c   ( ) ( )xhxg =′   i   ( ) ( )xgxf =′  , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) 0>xh ,  R∈∀ x  . 

(4p) c) S  se arate c  func ia g  este strict cresc toare pe R . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxh .    

(2p) e) S  se calculeze   ( )xg
x ∞→
lim  i  ( )xg

x −∞→
lim . 

(2p) f) S  se arate c  ecua ia ( ) 0=xg   are o singur  solu ie real . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) 0>xf , R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….082 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

În sistemul cartezian xOy se dau punctele 







− 0,

2

1
A , 








0,

2

1
B  �i ( )aC ,0 , cu ∈a R. 

(4p) a) Să se calculeze distanŃa dintre punctele A si B. 

(4p) b) Să se determine a , astfel încât punctele A, B �i C să fie coliniare. 

(4p) c) Să se arate că pentru 0≠a , triunghiul ABC este isoscel. 

(4p) d) Să se arate că pentru 
2

3
=a  triunghiul ABC este echilateral. 

(2p) e) Să se determine aria triunghiului ABC, pentru 1=a . 

(2p) f) Să se calculeze conjugatul numărului complex ( )( )ii 311 −+ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) Să se calculeze determinantul 

303

212

101

. 

(3p) b) Să se calculeze probabilitatea ca un element din mulŃimea { }10,...,3,2,1  să fie număr 
par. 

(3p) c) Să se rezolve, în mulŃimea numerelor reale, ecuaŃia    0216 =−x  . 
(3p) d) Să se calculeze 2log5log 5

3
2 ⋅ . 

(3p) e) Să se calculeze 4
5

5
5 CC − . 

 2. Se consideră funcŃia RR →−− }2,1{\:f ,   ( )
23

1
2 ++

=
xx

xf .     

(3p) a) Să se arate că ( ) 0
2

1

1

1
=

+
+

+
−

xx
xf . 

(3p) b) Să se calculeze ( ) { }2,1\, −−∈′ Rxxf . 

(3p) c) Să se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) Să se calculeze ( )∫
3

2

dxxf . 

(3p) e) Să se calculeze ( )xfx
x

2lim
∞→

 . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consideră mulŃimea  ( ){ }2
2

2 IAMAG =∈= Z ,  

       unde 







=

10

01
2I  �i matricele 









−
=

10

81
P   �i 









−−
=

11

01
Q . 

(4p) a) Să se verifice că GI ∈2 . 

(4p) b) Să se arate că GP ∈  �i GQ ∈ . 

(4p) c) Să se calculeze QP ⋅  . 

(2p) d) Să se arate că GQP ∉⋅  . 

(2p) e) Să se arate că dacă 








−
=

10

1 n
An  , Z∈n  , atunci GAn ∈ ,  Z∈∀n  . 

     (2p) f) Să se demonstreze că mulŃimea G  este infinită . 

(2p) g) Să se determine toate matricele GA∈  care verifică relaŃia ( ) 1det =A . 

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consideră funcŃia RR →:f , ( ) 12 +−= xxxf  �i �irul ( ) 2≥nna  ,  

                 
1

1
...

13

13

12

12
3

3

3

3

3

3

+

−
⋅⋅

+

−
⋅

+

−
=

n

n
an  . 

(4p) a) Să se verifice că ( ) 11 2 ++=+ xxxf , R∈∀ x . 

(4p) b) Să se arate că 
( )

( )
0,

1

1

1

1

1
3

3

>∀
+

⋅
+

−
=

+

−
x

xf

xf

x

x

x

x
. 

(4p) c) Să se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

     (2p) d) Să se arate că ( )
4

3
≥xf , R∈∀ x . 

(2p) e) Să se arate că 
( )

( )13

12 2

+

++
=

nn

nn
an  ,  N∈∀ n , 2≥n  . 

(2p) f) Să se calculeze n
n

a
∞→

lim . 

     (2p) g) Să se calculeze 

( )

3
0lim

n

dxxf

n

n

∫
∞→

. 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                               Varianta 083 

 

1 

EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….083 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )4,3(A  i )3,6(B . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului determinat de punctele )4,3(A , )3,6(B  i )7,5(C . 

(4p) c) tiind c  0sin =x , s  se calculeze xcos2 . 

(4p) d) S  se determine în l imea unui triunghi echilateral având lungimea laturii 3. 

(2p) e) S  se determine numerele reale a i b astfel încât punctele )4,3(A  i )3,6(B  s  fie pe 

dreapta de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC avem 8,6 == ACAB  i °=
∧

90)(BACm  , s  se calculeze BC . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze num rul de func ii }3,2,1{},{: →baf  cu proprietatea 3)()( =+ bfaf . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }5,4,3,2,1  s  verifice rela ia 

22 +≥ n
n . 

(3p) c) S  se rezolve, în R, ecua ia 013 =−x . 

(3p) d) S  se calculeze  32...852 ++++ . 

(3p) e) Se dau func iile 3)(,25)(,:, +=+=→ xxgxxfgf RR . S  se calculeze )1)(( −fg � . 

 
2.  Se consider  func ia RR →∗:f  ( )

x
xxf

1
−= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se afle 
1

)1()(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
 . 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f  . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
2

1

)( dxxf  . 

(3p) e) S  se calculeze 
( )
n

nf

n ∞→
lim . 

�
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SUBIECTUL III ( 20p )     

 Se consider  func ia RR →:f , ( ) 32 −+= xxxf  i mul imea ( ){ }N∈= nnfA . 

(4p) a) S  se  rezolve în R   ecua ia ( ) 0=xf . 

 Not m cu R∈21 x,x  solu iile ecua iei ( ) 0=xf . 

(4p) b) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( )21 xxxxxf −−= ,  R∈∀x . 

(4p) c) S  se arate c    121 −=+ xx    i   321 −=⋅ xx . 

(2p) d) S  se arate c       ( ) ( ) ( )321 2 −+=+⋅ xxfxfxf ,  R∈∀x . 

(2p) e) S  se verifice c    ( ) ( )xfxf −−= 1 ,  R∈∀x . 

(2p) f) S  se arate c  mul imea A  con ine cel pu in 2006 numere naturale care nu sunt prime. 

(2p) g) S  se g seasc  2 elemente din mul imea A , mai mari decât num rul ( )2006f ,  

     care se divid cu num rul ( )2006f . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia , RR →:f , 

1
)(

2

4

+
=

x

x
xf . 

(4p) a) S  se verifice c  
1

1
1)(

2

2

+
+−=

x
xxf , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze )(' xf , R∈x . 

(4p) c) S  se calculeze ))((lim 2xxf
x

−
∞→

. 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe intervalul ),0[ ∞ . 

(2p) e) S  se arate c  graficul func iei f  nu admite asimptot  c tre ∞+ . 

(2p) 
f) S  se calculeze dxxf∫

1

0

)( . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )( )
















+−⋅ ∫∞→

n

n
dxxxfn

1

0

2
1lim . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….084 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze  conjugatul num rului complex   i34 − . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de  punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C . 

(4p) c) S  se calculeze aria unui p trat care are diagonala de lungime 25 . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )34 −,C   s  fie pe dreapta de 

ecua ie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )23 −,A , ( )2,2B   i ( )34 −,C .  

(2p) f) S  se determine perimetrul unui triunghi dreptunghic isoscel care are o catet  de lungime 3. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma solu iilor reale ale ecua iei 01122 =−− xx . 

(3p) b) S  se calculeze 8

8

5

8

3

8 CCC +− . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  1log5 =x . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia 03216 =−x . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 193 <n . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 125 −+= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f    este cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze          
( )

55
lim

x

xf

x ∞→
. 

�
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  func iile RR →:nf , ( ) xxxxf 33 23

1 +−=  i   ( ) ( )( )xffxf nn �11 =+ , 

∗∈∀ Nn , R∈∀ x . 

 (4p) a) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 01 =xf . 

 (4p) b) S  se verifice egalitatea ( ) ( ) 11
3

1 +−= xxf , R∈∀ x . 

 (4p) c) S  se arate c  ( ) ( ) 11
23

2 +−= xxf , R∈∀ x . 

 (2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( ) ( ) 11
3

+−=
n

xxf n , R∈∀ x , ∗∈∀ Nn . 

 (2p) e) S  se arate c  ∗∈∀ Nn ,  func ia 
nf  este strict cresc toare pe R . 

 (2p) f) S  se  rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia ( ) ( ) ( ) 03321 =−++ xfxfxf . 

 (2p) g) S  se calculeze ( ) ( ) ( )1...11 200721 fff +++ . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func ia  RR →:f , ( ) xexf
x −=   .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ xxf , . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict 

cresc toare pe intervalul [ )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 1≥xf , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(2p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf  

(2p) f) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) 332 =++ xfxfxf . 

(2p) g) S  se calculeze 
( ) ( ) ( )

2

...21
lim

n

nfff

n

−++−+−

∞→
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….085 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria triunghiului ABC , dac  4=AB , 6=AC  i 8=BC . 

(4p) b) S  se determine distan a dintre punctele ( )0,2A  i ( )2,0B . 

(4p) c) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 

( )0,2A  i ( )2,0B . 

(4p) d) S  se calculeze 
3

cos
3

sin2
ππ

. 

(2p) e) S  se verifice dac  punctele ( )0,1A , ( )1,0B  i ( )1,2 −C  sunt coliniare. 

(2p) 
f) S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )41 i+ . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul matricei 









=

−x

x

A
21

12
, R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 5log25log10log 222 +− . 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1,0∈n  s  fie solu ie a ecua iei 

93 =n  

(3p) d) S  se determine num rul natural n, 3≥n astfel încât 43 =nC . 

(3p) e) S  se calculeze expresia 
21

11

xx
E += , unde 21 , xx  sunt solu iile ecua iei 

0452 =+− xx . 

 2. Se consider  func ia { } RR →3,1\:f , ( )
34

2
2 +−

=
xx

xf .     

(3p) a) S  se arate c  ( )
1

1

3

1

−
−

−
=

xx
xf , { }3,1\R∈∀x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , }3,1{\R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 +

−−

−→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
−

0

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )xfx
x

2lim
∞→

 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 
    În mul imea ( )R2M  se consider  matricele 








=








=

10

01

22

11
2I�iA . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A . 

(4p) b) S  se verifice c  AA 32 = . 

(4p) c) S  se rezolve sistemul 




=+

=+

022

0

yx

yx
, R∈yx, . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  AA
nn 13 −=  , ∗∈∀ Nn . 

     (2p) e) S  se determine num rul real  a,  astfel încât  ( )( ) 222 IaAIAI =++ . 

(2p) f) S  se g seasc   o matrice  ( )R2MB ∈ , astfel încât  BAAB ≠  . 

     (2p) g) S  se demonstreze c  matricea 200520042
AA...AA −+++  are toate elementele strict 

negative. 

   

  SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  
   Se consider  func ia   RR →:f  , ( )

( )( )221

12
22 +++

+
=

xxx

x
xf      i irul  ( ) 1≥nna  ,  

      definit prin   ( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 , 1≥∀n . 

(4p) a) S  se verifice c     ( )
( ) 11

1

1

1
22

++
−

+
=

xx
xf , R∈∀x . 

(4p) b) S  se calculeze    ( )xf ′ , R∈x . 
     (4p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei   f . 

     (2p) d) S  se arate c        
( )

1,
11

1

2

1
2

≥∀
++

−= n
n

an . 

(2p) e) S  se calculeze    n
n

a
∞→

lim . 

    (2p) f) S  se calculeze 2

2

1
lim nan
n

⋅







−

∞→
. 

    (2p) g) S  se calculeze     ( )∫
1

0

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….086 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 
      În sistemul cartezian xOy  se consider  punctele, 











2

3
,

2

1
M  , ( )0,2A  , ( )3,1−B  i  

( )3,1 −−C   
(4p) a) S  se arate c  punctul  M  este mijlocul segmentului  ( )AB . 

(4p) b) S  se arate c  triunghiul  ABC  este echilateral. 

(4p) c) S  se arate c  punctele  O, M  i  C  sunt coliniare. 

(4p) d) S  se determine raza cercului circumscris triunghiului  ABC. 

(2p) e) S  se calculeze  
�

�

60cos

30sin
2

2

. 

(2p) f) S  se determine partea real  a num rului complex  ( )iiz −⋅= 1 . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine suma primilor  5  termeni ai unei progresii aritmetice care are primul 
termen egal cu  2  i ra ia egal  cu  3. 

(3p) b) S  se rezolve ecua ia  xx 3932 ⋅= , ∈x R 

(3p) 
c) S  se determine probabilitatea ca un num r din mul imea  { }5,4,3,2,1,0   s  fie solu ie a 

inecua iei  0652 >+− xx . 
(3p) d) S  se calculeze  3

4
2
4

1
4 CCC +− . 

(3p) e) S  se rezolve în mul imea numerelor complexe, ecua ia  42 −=z . 

  

 2.   Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) 34xexf
x += . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )0f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se arate c  func ia  f  este cresc toare pe  R . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )

3
x

xf −
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
     În mul imea ( )R2M  se consider  matricele  








=

10

01
2I , 









−−
=

11

22
A , 









−
=

01

23
B  

     i func ia  :f ( ) →R2M ( )R2M ,  ( ) XXXf −= 2 . 
(4p) a) S  se arate c   AIB += 2 . 

(4p) b) S  se arate c   AA =2 .  

(4p) c) S  se calculeze determinantul matricei  B. 

(2p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia  ( )2det IxB ⋅− = 0. 

(2p) e) S  se calculeze  ( )Af  i ( )Bf . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  pentru orice *N∈n ,    

      ( ) AIB
nn ⋅−+= 122 . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )+Bdet ( ) ++ ...det 2
B ( )100det B .      

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider   func ia  ( ) R→∞,0:f ,  ( ) ( )xxxf += 2ln . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) ( )12 ff − . 

(4p) b) S  se arate c   ( )xf ′
xx

x

+

+
=

2

12
,  pentru 0>x . 

(4p) c) S  se arate c  func ia este cresc toare pe  ( )∞,0 . 

(2p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei  f  . 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xfx ′⋅ . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ 















−

2

1

1
e

dx
x

fxf . 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )nfnfffff 212...4321 −−++−+− . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….087 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) 1. S  se calculeze distan a de la punctul ( )4,5A  la punctul ( )62,B . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=+− 42 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  6. 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i54 +− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )4,5A  i  ( )5,4B   s  fie pe dreapta 

de ecua ie     0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 5,4 == ACAB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) 
a) S  se calculeze determinantul 

93

21
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

295 <n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    039 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  32 =xlog . 

(3p) e) S  se determine  câtul i restul împ r irii polinomului 124 ++= XXf  la polinomul 

12 +−= XXg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
6

1

x
xf = .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1

1 −

−

→ x

fxf
lim
x

. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze ( ) ( )( )nfn
n

⋅+
∞→

1lim 6  .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

39

13
A , 









−

−
=

29

14
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i func ia 









∞→








∞ ,

3

1
,

3

1
:f , ( )

29

14

−

−
=

x

x
xf    . 

 (4p) a) S  se verifice c   BIA =+ 2    . 

 (4p) b) S  se arate c    2

2
OA = . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea 2B . 

 
(2p) d) S  se arate c , dac    

3

1
>x  , atunci     

3

1

29

14
>

−

−

x

x
. 

 
(2p) e) S  se calculeze   ( )( )xff � , 








∞∈ ,

3

1
x .   

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  nAIB n += 2 , ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) g) S  se arate c  ( )( )

( )
nnx

nxn
xfff

forinde
319

13
...

−+

−+
=

�������
��� , ∗∈∀ Nn , 

3

1
>∀x  . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  mul imea { }3,2,1−= RA  i  func iile  RR →:f , RR →:g , 

RR →:h , ( ) ( )( )( )321 −−−= xxxxf ,  ( ) ( )xfxg ′= ,  ( ) ( )xgxh ′= i R→A:u  , 

( )
3

1

2

1

1

1

−
+

−
+

−
=

xxx
xu .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) Axxu ∈′ , . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xuxfxg ⋅= , Ax ∈∀ . 

(4p) c) S  se arate c   ( ) 0<′ xu , Ax ∈∀  . 

(2p) d) S  se arate c   ( )
( ) ( ) ( )

( )xf

xgxhxf
xu

2

2−⋅
=′ , Ax ∈∀  . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei    u  . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
5

4

dxxu  . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xfxhxg ⋅>2  , R∈∀ x  
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….088 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul 







− 0,

2

1
A  la punctul 








0,

2

1
B . 

(4p) b) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele 









− 0,

2

1
A  i 








0,

2

1
B . 

(4p) c) S  se calculeze xcos  dac  
2

1
sin =x  i 








∈ π

π
,

2
x . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului complex iz 21−−= . 

(2p) e) S  se calculeze suma de numere complexe 432
iiii +++ . 

(2p) f) S  se afle aria triunghiului ABC , dac  ( ) °= 90ˆCABm , ( ) °= 30ˆBCAm  i 6=BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
aa

aa

cossin

sincos

−
, R∈a . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element n  al mul imii { }5,4,3,2,1  s  verifice 

rela ia  203 >n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    039 =−x  . 

(3p) 
d) S  se rezolve ecua ia  1log

2

1 −=x , 0>x . 

(3p) e) S  se calculeze expresia    6

6

4

6

2

6 AAAE +−= . 

  

 2. Se consider  func ia RR →− }1{\:f ,   ( )
1

2

+

+
=

x

x
xf .     

(3p) a) S  se calculeze  ( ) ( ) ( )432 fff ++ . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , { }1−∈ -Rx . 

(3p) c) S  se calculeze ( )nf
n ∞→
lim . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei verticale a func iei  f  . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea numerelor reale se consider  legea de compozi ie ""� definit  prin 

,yxxyyx 1222 +++=� R∈∀ y,x . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) 21 �− . 

(4p) b) S  se verifice c    ( )( ) ,yxyx 1112 −++=�   R∈∀ y,x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( ) ,zyxzyx ���� =    R∈∀ z,y,x . 

(2p) d) S  se g seasc  dou  elemente QR -∈b,a , cu proprietatea N∈ba � . 

(2p) e) S  se arate c  , dac  1−=yx � , atunci 1−=x  sau 1−=y . 

(2p) f) S  se arate c  ( ) ( ) 20042003...10...20032004 ������� −−  <  0 . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) 112... 1 −+= − nn

aorinde

aaaa
�����
��� , ∗∈∀ Nn  R∈∀a . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider  func ia RR →:f , ( ) 42 += xxf . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ' , R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(4p) c) S  se arate c  func ia f este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

(2p) d) S  se calculeze ( )xf
x ∞→
lim . 

(2p) e) S  se arate c  dreapta de ecua ie xy = este asimptota c tre ∞+ la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) ( )xfxfxfxf 200421198411 +=+ . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….089 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria triunghiului  ABC,  cu )1,2(A , )3,4(B , )4,0(C . 

(4p) b) S  se calculeze num rul  
3

cos4 2 π
⋅ . 

(4p) c) S  se determine R∈nm,  astfel încât punctele )3,0(A  i )0,5(B s  apar in  dreptei de 
ecua ie   nmxy += .  

(4p) d) S  se calculeze partea real  a num rului complex ( )21 i− . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui dreptunghi cu lungimea  4 i cu l imea  3. 

(2p) f) S  se determine ecua ia dreptei care trece prin punctul )3,2(A  i este paralel  cu axa  Ox. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se afle câte numere de dou  cifre distincte se pot forma cu  elementele mul imii  
      { }3,2,1 . 

(3p) b) S  se calculeze 2
5C . 

(3p) c) S  se calculeze 0
05  din 20. 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca un element  n  al mul imii { }5,4,3,2,1  s  verifice  
      rela ia   5!<n . 

(3p) e) S  se calculeze determinantul matricei 







=

32

21
A . 

 2.   Se  consider  func ia RR →:f , xexf
x −=)( . 

(3p) a) S  se calculeze )0(f . 

(3p) b) S  se calculeze )(xf ′ ,  R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) d) S  se rezolve ecua ia 0)( =′ xf ,  R∈x  . 

(3p) e) S  se arate c   1)( ≥xf ,  ∀ R∈x . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
    În mul imea )(2 RM , se consider  matricele 








=

10

01
2I , 









−
=

12

01
A  i legea de 

    compozi ie  22IYXYX −+=� , )(, 2 RMYX ∈∀ . 

(4p) a) S  se calculeze 2A . 

(4p) b) S  se calculeze AA� . 

(4p) c) S  se arate c  XYYX �� = , )(, 2 RMYX ∈∀ . 

(2p) d) S  se arate c   )()( ZYXZYX ���� = , )(,, 2 RMZYX ∈∀ . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) XIX =22� , )(2 RMX ∈∀ . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice , s  se arate c         

( ) ( ) 22121 12...... InXXXXXX nn −−+++=��� , ∀ N∈n , 2≥n , 

)(...,,, 221 RMXXX n ∈∀ . 

(2p) g) S  se arate c  legea ""�  determin  o structur  de grup pe mul imea )(2 RM . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider  irul de func ii  ( )
N∈nnf ,  ( ) R→∞− ,1:nf ,  cu   )1ln()(0 += xxf  

     i )()(1 xfxf nn
′=+ ,  *N∈∀ n , ( )∞−∈∀ ,1x .   

(4p) a) S  se calculeze )0(0f . 

(4p) b) S  se determine )(1 xf , ( )∞−∈ ,1x . 

(4p) c) S  se arate c  0=x  este solu ie a ecua iei xxf =)(0  . 

(2p) d) S  se arate c  xxf ≤)(0 , ∀ ( )∞−∈ ,1x . 

(2p) 
e) Utilizând metoda induc iei matematice , s  se arate c   

( ) ( )

( )n

n

n
x

n
xf

+

−−
=

−

1

!11
)(

1

,  ∀ *N∈n , 

( )∞−∈∀ ,1x . 

(2p) f) S  se calculeze ∫ +

1

0

1 )( dxxfn . 

(2p) g) S  se calculeze ( )
( ) 










−
−++−+−

−

∞→ !1

)1(
1...

!3

)1(

!2

)1(

!1

)1(
1lim 1432

n

ffff nn

n
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….090 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )73 −,A  la punctul ( )37,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 2137 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  6. 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i52 −− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )73 −,A  i ( )37,B −   s  fie pe 

dreapta  de ecua ie       0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC ,dac  în triunghiul ABC, 108 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
330

210

−−

−−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

25≤!n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    3216 =x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  3log2 =x . 

(3p) e) S  se calculeze suma coeficien ilor polinomului 12 36 +−= XXf , [ ]Xf R∈ . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
10

1
10

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze        ( )nf
n ∞→
lim  .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

104

52
A , 








=

00

00
2O  i 








=

10

01
2I , 24IAB −= . 

 (4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A  i determinantul matricei B . 

 (4p) b) S  se arate c  AA 122 = . 

 
(4p) c) S  se calculeze ( )24IBB − . 

 
(2p) d) S  se arate c    ( ) ( ) ( )DCDC ⋅=⋅ detdetdet , pentru orice ( )R2, MDC ∈ . 

 
(2p) e) S  se rezolve sistemul 





∈
=+

=+
Ryx

yx

yx
,,

02

0
. 

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice ,s  se demonstreze c  AA nn ⋅= −112 , 

∗∈∀ Nn . 

 (2p) g) Se consider  { }∗∈= NnAG
n . S  se arate c  G  este infinit . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) ( )232 +−= xxxxf  . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ x,xf . 

(4p) b) S  se verifice c     ( ) xxxxf 23 23 +−= ,    R∈∀ x . 

(4p) c) S  se rezolve, în  R , ecua ia   ( ) 0=′ xf . 

(2p) d) S  se arate c   func ia  f  are un punct de maxim local i un punct de minim local . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀ x   . 

(2p) g) S  se arate c  exist  func iile  RR →:g , RR →:h , strict  cresc toare pe R  , 

astfel încât s  avem egalitatea ( ) ( ) ( )xhxgxf −= ,   R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….091 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze aria unui triunghi cu lungimile laturilor 2, 5 i 6. 

(4p) b) S  se calculeze R∈ba,  astfel încât punctele ( )2,3A  i ( )2,3 −B  s  fie pe dreapta de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(4p) c) S  se verifice c  dreptele de ecua ii 012 =−+ yx  i 072 =−+ yx  sunt paralele. 

(4p) d) S  se determine ∈ba, R astfel încât bia
i

+=
− 32

13
. 

(2p) e) S  se calculeze valoarea expresiei °+°−°= 4560cos30sin tgE . 

(2p) f) S  se verifice dac  punctul ( )1,1A  este situat pe dreapta de ecua ie 022 =− yx . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se rezolve inecua ia 042 <−x . 

(3p) b) S  se determine probabilitatea ca un element din mul imea { }30,...,2,1  s  fie par. 

(3p) c) S  se determine câtul împ r irii polinomului 12 234 +−+−= XXXXf  la 

polinomul 132 +− XX . 

(3p) d) S  se precizeze dac  punctul ( )6,1−A  este situat pe graficul func iei RR →:f , 

( ) 7+= xxf . 

(3p) e) S  se rezolve, în R, ecua ia ( )( ) 0231 2 =+−− xxx  

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 72 23 −++= xxxxf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , R∈∀x . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se calculeze 
( )

34
lim

x

xf

x ∞→
. 

(3p) d) S  se rezolve, în R , ecua ia  ( ) 0' =xf . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider  numerele ra ionale ,...,...,, 21 naaa , definite prin 41 =a , 82 =a ,  i 

n

n

n
a

a
a 1

2
+

+ = , ∗∈∀ Nn . 

(4p) a) S  se determine numerele 
3a , 4a , 

5a  i 
6a . 

(4p) b) S  se verifice c   
71 aa =    i  

82 aa =  . 

(4p) c) S  se arate c  nn aa =+6 , ∗∈∀ Nn . 

(2p) d) S  se determine num rul   2007a . 

(2p) e) S  se determine câte elemente din irul de numere  
200721 ,...,, aaa    sunt egale cu 2 . 

(2p) f) S  se calculeze suma    
200721 ... aaa +++ . 

(2p) g) S  se calculeze produsul     
200721 ... aaa ⋅⋅⋅ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
 Se consider  func ia RR →:f ,   .

1

2
)(

2
x

x
xf

+
=  

(4p) a) S  se determine ecua ia asimptotei c tre  + ∞  la graficul func iei f . 

(4p) b) S  se calculeze     ),(xf ′ R∈x . 

(4p) 
c) S  se calculeze   )1(,)1(,)1( −′− fff i )1(f ′  . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf .  

(2p) 
e) S  se arate c     ,1)(1 ≤≤− xf   R∈∀x  . 

     (2p) f) S  se arate c , dac   R∈y,x  i ( ) ( ) 2=+ yfxf ,  atunci 1== yx . 

(2p) g) Dac  RR →:F este o primitiv  a func iei  f , s  se calculeze  
( )

.
ln

)(
lim

2
x

xF

x ∞→
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….092 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a dintre punctele )2,1(A  i )4,3(B . 

(4p) b) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile  )0,2(−A , )0,2(B , )3,0(C . 

(4p) c) S  se calculeze �� 30cos30sin 22 + . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului complex i43 + . 

(2p) e) S  se calculeze aria unui p trat având lungimea laturii 2. 

(2p) 

f) S  se determine R∈a  astfel încât dreptele de ecua ii 32 =+ yax  i 542 =+ yx  s  fie 

paralele. 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze media aritmetic  a numerelor    5, 10, 15, 20, 25. 

(3p) b) S  se calculeze 0
05  din 40. 

(3p) c) S  se calculeze probabilitatea ca un element al mul imii { }10,...,2,1  s  fie p trat perfect. 

(3p) 
d) S  se calculeze 

4

1
log2 . 

(3p) e) S  se determine restul împ r irii polinomului 13 += Xf  la polinomul 1−= Xg . 

 
2.   Se  consider  func ia RR →:f , xxxf −= 3)( . 

(3p) a) S  se calculeze )1(f . 

(3p) b) S  se rezolve în R  ecua ia 0)( =xf  . 

(3p) c) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 
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(3p) e) S  se calculeze 
3

)(
lim

x

xf

x ∞→
. 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

     Se consider   matricele 







=

00

00
2O , 








=

10

01
2I , 








=

10

21
A  . 

(4p) a) S  se calculeze Adet . 

(4p) b) S  se calculeze 2A . 

(4p) c) S  se arate c  22

2 2 OIAA =+− . 

(2p) d) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  







=

10

21 n
A

n , ∗∈∀ Nn . 

(2p) e) S  se calculeze matricea ( )2

2IA − . 

(2p) f) S  se calculeze )det(A + ( )2det A +…+ ( )2007det A . 

(2p) g) S  se calculeze )...det( 20072 AAA +++ . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se  consider  ( ) R→∞,0:f , 

)1(

1
)(

+
=

xx
xf  i  irul ( ) *

N∈nna , 

)(...)2()1( nfffan +++= , *
N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze )1(f . 

(4p) b) S  se arate c  
1

11
)(

+
−=

xx
xf , 0>x . 

(4p) c) S  se calculeze )(xf ′ , 0>x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se arate c  
1

1
1

+
−=

n
an , *N∈∀n  

(2p) f) S  se calculeze )1(lim −
∞→

n
n

an . 

(2p) g) S  se calculeze ∫
+

→∞

1

)(lim

n

n
n

dxxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….093 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )49 −,A  la punctul ( )94,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 2154 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  13 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i87 +− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )49 −,A  i ( )94,B −   s  fie pe 

dreapta  de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) f) S  se calculeze BC ,dac  în triunghiul ABC, 126 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) 
a) S  se calculeze determinantul 

303

201

−

−
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

234 ≤n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia    062525 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  2log2 =x . 

(3p) e) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului 12 36 ++= XXf  la polinomul 

12 ++= XXg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
x

xf
1

2 += .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )nf
n ∞→
lim  .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imea { }N∈⋅= j,iA ji 52   .  

 (4p) a) S  se verifice c    A∈1 ,  A∈2 ,  A∈5    i   A∈4 . 

 (4p) b) S  se verifice c     A∉3   i A∉7  . 

 
(4p) c) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   

a

a
a...aa

n
n

−

−
=++++

+

1

1
1

1
2  , 

{ }1−∈∀ Ra ,   N∈∀n . 

 
(2p) d) S  se arate c    2

2

1

2

1

2

1
1

2
<++++

k
... ,  N∈∀k . 

 
(2p) e) S  se arate c    

4

5

5

1

5

1

5

1
1

2
<++++

s
... ,  N∈∀s . 

 (2p) f) S  se calculeze num rul de elemente din mul imea { }20321 ,...,,,A ∩ . 

 
(2p) g) S  se arate c  ∗∈∀ Nn  i oricare ar fi numerele naturale distincte Aa,...,a,a n ∈21 , 

avem    
2

5111

21

<+++
na

...
aa

 . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) ( )12 −= xxxf  . 

(4p) a) S  se calculeze ( ) R∈′ x,xf . 

(4p) b) S  se verifice c     ( ) xxxf −= 3 ,    R∈∀ x . 

(4p) c) S  se rezolve în  R  ecua ia   ( ) 0=′ xf . 

(2p) d) S  se arate c   func ia  f  are un punct de maxim local i un punct de minim local . 

(2p) e) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf  . 

(2p) f) S  se verifice identitatea    ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22
+′−′−+′+′=′ xfxfxfxfxf , 

R∈∀ x   . 

(2p) g) S  se arate c  exist  func iile  RR →:g , RR →:h , strict cresc toare pe R  , 

astfel încât s  avem egalitatea ( ) ( ) ( )xhxgxf −= ,   R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….094 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )2,1A  la punctul ( )3,1−B . 

(4p) b) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele ( )5,1M  

i ( )1,1−N . 

(4p) c) S  se calculeze xsin , pentru 
5

1
cos =x , 








∈

2
,0
π

x . 

(4p) 
d) S  se calculeze 

77

ππ 22
sincos +  . 

(2p) e) S  se calculeze conjugatul num rului complex ( )( )ii 212 −+ . 

(2p) f) S  se calculeze suma de numere complexe 432
iii ++ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
11

31

−
. 

(3p) b) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 3−=xf , unde RR →:f , ( ) 12 +−= xxf . 

(3p) c) S  se calculeze în câte moduri se pot aranja pe un raft 4 c r i. 

(3p) d) S  se determine numerele reale yx,  astfel încât s  aib  loc egalitatea 










−

+
=









+− 21

243

11

2

y

x

y

x
. 

(3p) e) S  se determine probabilitatea ca un element n din mul imea { }5,4,3,2,1,0  s  verifice 

rela ia 642 1 ≤+n . 

 2.  

(3p) a) S  se calculeze
28

14
lim

−

+

∞→ n

n

n
. 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫− +
1

1

4 2 dxx . 

(3p) c) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x , unde ( ) R→∞,0:f , ( ) xxxf ln3= . 

(3p) d) S  se arate c  func ia ( ) R→∞,0:f , ( ) xxxf ln+= , este cresc toare pe intervalul 

( )∞,1 . 

(3p) e) S  se calculeze 
1

1
lim

2

1 −

−

→ x

x

x
 . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Pe mul imea numerelor reale se define te legea “� ” , prin    3444 +++= yxxyyx � ,   

R∈∀ y,x . 

(4p) a) S  se calculeze 21� . 

     (4p) b) S  se verifice c   ( )( ) 1114 −++= yxyx � ,   R∈∀ y,x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( )zyxzyx ���� = ,      R∈∀ z,y,x . 

(2p) d) S  se determine elementul R∈e , care verific  rela ia xxeex == �� , R∈∀x  . 

(2p) e) S  se arate c , dac   1−=yx � , atunci 1−=x  sau 1−=y . 

(2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( ) ∗− ∈∀−+= Nnaaaa
nn

orinde

,114... 1

����� ���   i  R∈∀ a . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) ( ) ( ) 11...11

2007

−=−−−
���� ����� ��

���

oride

xxx . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  
  Se consider  func ia RR →:f , ( )

12

4

+
=

x

x
xf . 

(4p) a) S  se verifice c     ( ) R∈∀
+

+−= x,
x

xxf
1

1
1

2

2 . 

(4p) b) S  se calculeze   ( )2)(lim xxf
x

−
∞→

. 

(4p) c) S  se calculeze ( )xf ′ ,   R∈x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia   f   este strict descresc toare pe intervalul ( ]0,∞− . 

(2p) e) S  se calculeze 
( )
x

xf

x ∞→
lim . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) g) S  se rezolve în R , ecua ia ( ) ( ) 02 =+ xfxf . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….095 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

     În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )0,0O ( )6,8 −−A , ( )6,8B , 

( )8,6−C  . 
(4p) a) S  se calculeze coordonatele mijlocului segmentului  ( )AB . 

(4p) b) S  se arate c   OCOBOA == . 

(4p) c) S  se calculeze lungimea segmentului ( )AC  . 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului  ABC. 

(2p) e) S  se calculeze  �60sin 2 �30cos 2+ . 

(2p) f) S  se calculeze, în mul imea numerelor complexe, num rul  ( )( )ii 8668 ++ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve în ∗R  ecua ia  ( ) 2log 2
2 =x . 

(3p) 
b) S  se calculeze  232 2

3 −⋅C . 

(3p) c) S  se calculeze primul termen al dezvolt rii ( )323 +x . 

(3p) d) S  se determine câte numere { }5,4,3,2,1,0∈n  verific  inegalitatea  0342 ≤+− nn . 

(3p) e) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia  22 xx =+ . 

 2. 

       Se consider  func ia  RR →:f ,   ( ) 25 4 += xxf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )1f . 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) c) S  se calculeze  
1

lim
→x

( )
1

7

−

−

x

xf
. 

(3p) d) S  se determine punctul de extrem al func iei  f. 

(3p) e) S  se calculeze  ( )∫
−

1

1

dxxf . 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

Ministerul Educa
�
iei ✁i Cercet✂rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare ✁i Examinare 

Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec
�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

                                                                                                                                                                                                Varianta 095 

2 

 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea  ( )R3M  se consider  matricele  
















=

000

000

000

3O ,  
















=

100

010

001

3I ,     

      
















=

000

200

110

A   i  
















−

−

=

100

210

111

B . 

(4p) a) S  se calculeze  determinantul matricei  B. 

(4p) b) S  se arate c   3
3

OA = .  

(4p) c) S  se arate c   BIBAAB −== 3 . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) BIA ⋅+ 3 . 

(2p) e) S  se demonstreze c   ( ) ( ) 1detdet 2
33 =+−⋅+ AAIAI . 

(2p) f) S  se calculeze  1032 11...432 AAAA ++++ . 

(2p) 
g) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  ( ) =+

n
AI3

















100

210

1 2

n

nn

, pentru 

orice *N∈n   . 
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider   func ia  ( ) R→∞,0:f ( )

x

x
xf

1
ln

+
= . 

(4p) a) S  se calculeze  ( ) ( )21 ff + . 

(4p) b) S  se arate c  ( )xf ′
( )1

1

+
−=

xx
,  0>x .  

(4p) c) S  se calculeze  ( )∫
−

′⋅

1

1

e

dxxfx . 

(2p) d) S  se demonstreze c  func ia  f   este descresc toare pe  ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim ( )xf . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫ 







−







e

dxxf
x

f

1

1
 

(2p) g) S  se calculeze  
∞→n

lim
( ) ( ) ( )

n

nfff +++ ...21
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta …096 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )83,A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 4123 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  11 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i59 −− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )83,A  i ( )32,B −   s  fie pe dreapta  

de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 512 == AC,AB  i �

90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
330

210
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

254 ≥n    . 

(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia    025125 =−x  . 

(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive, ecua ia  1010 =xlog . 

(3p) e) S  se determine restul împ r irii polinomului 136 +−= XXf  la polinomul 

12 +−= XXg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
5

1
3

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze 
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞−  la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze ( ) ( )( )nfn
n

⋅+
∞→

1lim 5
 .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
Se consider  matricele 









−

−
=

48

24
A , 









−

−
=

38

25
B , 








=

10

01
2I , 








=

00

00
2O  i func ia 









∞→








∞ ,

2

1
,

2

1
:f , ( )

38

25

−

−
=

x

x
xf    . 

 (4p) a) S  se verifice c   BIA =+ 2    . 

 (4p) b) S  se arate c    2

2 OA = . 

 (4p) c) S  se calculeze matricea 2B . 

 
(2p) d) S  se arate c , dac    

2

1
>x  , atunci     

2

1

38

25
>

−

−

x

x
. 

 
(2p) e) S  se calculeze   ( )( )xff � , 








∞∈ ,

2

1
x .   

 (2p) f) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  nAIB n += 2 , ∗∈∀ Nn . 

 
(2p) g) S  se arate c  ( )( )

( )
nnx

nxn
xfff

forinde
418

214
...

−+

−+
=

�������
��� , ∗∈∀ Nn , 

2

1
>∀x  . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  mul imea { }110 +−−= ,,A R  i  func iile  RR →:f , RR →:g , 

RR →:h , ( ) ( )12 −= xxxf ,  ( ) ( )xfxg ′= ,  ( ) ( )xgxh ′=   i R→A:u  , 

( )
1

1

1

11

+
+

−
+=

xxx
xu .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) Axxu ∈′ , . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xuxfxg ⋅= , Ax ∈∀ . 

(4p) c) S  se arate c   ( ) 0<′ xu , Ax ∈∀  . 

(2p) d) S  se arate c   ( )
( ) ( ) ( )

( )xf

xgxhxf
xu

2

2−⋅
=′ , Ax ∈∀  . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei  u  . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
5

4

dxxu  . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xfxhxg ⋅>2  , R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….097 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

  

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se determine partea real  a num rului complex ( )2

3 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze perimetrul unui triunghi echilateral cu lungimea laturii 5. 

(4p) c) S  se determine dreapta de ecua ie bayx =+2  care trece prin punctele ( )1,2A  i 

( )3,0B . 

(4p) d) S  se calculeze num rul complex 129631 iiii ++++ . 

(2p) e) S  se determine raza cercului circumscris unui triunghi având lungimile laturilor 6, 

8, 10. 

(2p) f) S  se calculeze xcos , tiind c  
2

2
sin =x , 








∈

2
,0
π

x . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 71 =nC , ∈n N, 1≥n . 

(3p) b) S  se determine punctul de abscis  3 situat pe graficul func iei :f R → R, 

( ) 34 −= xxf . 

(3p) c) Se consider  polinomul ,2 23
aXXXf +++=  ∈f R [ ]X .S  se determine 

parametrul real a , astfel încât 2=x  s  fie r d cin  a polinomului f . 

(3p) d) Se consider  pe R legea de compozi ie 14++=∗ yxyx . S  se determine elementul 

neutru al legii ∗ . 

(3p) e) S  se calculeze  matricea 

2

13

11







 −
. 

 2. Se consider  func ia :f R → R,   ( ) 273 += xxf .     

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ∈∀x R. 

(3p) b) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe R . 

(3p) c) S  se calculeze 
( ) ( )

2

2
lim

2 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se rezolve în R, ecua ia ( ) ( ) 27=+′ xfxf . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

   Se consider  mul imile { }Z∈++= b,abaXXA
2  i  

( ){ }0încâtastfel =∈∃∈= rfAfrB R  

(4p) a)  S  se g seasc  un polinom Af ∈ , astfel încât ( ) 05 =f . 

(4p) b)  S  se arate c    B∈+ 31 . 

(4p) c) S  se arate c  numerele 31 nmx +=  i 32 nmx −= , cu Z∈nm, , sunt solu iile 

ecua iei 032 222 =−+− nmmxx . 

(2p) 
d)  S  se arate c  ( ) 332 nn

n

BA −=− , unde Z∈nn BA , , ∗∈ Nn . 

(2p) e)  S  se arate c  dac  Ba ∈  i Z∈k , atunci Bka ∈+ . 

(2p) f)  S  se demonstreze c     ∅≠







∩

2007

1
;0B . 

(2p) g) S  se arate c  B∉+ 32 . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider  func ia ( ) R→∞,: 0f , ( )

( )22
1

11

+
−=

xx
xf  i irul ( )

*N∈nna , 

( ) ( ) ( )nfffan +++= ...21 . 

(4p) a) S  se verifice c  dreapta 0=x este asimptot  vertical  la graficul func iei f . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(4p) c) S  se arate c      
( )2

1

1
1

+
−=

n
an , *N∈∀n . 

(2p) d) S  se calculeze n
n

alim
∞→

. 

(2p) e) S  se calculeze ( )
2

lim
n

n
n

a
∞→

. 

(2p) f) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 

(2p) g) S  se calculeze ( ) 









+−∫∞→ 2

1
lim

1

3

n

n

n
adxxfn . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….098 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

        În sistemul cartezian de coordonate  xOy  se consider  punctele ( )3,3−A , ( )0,3−B , ( )6,0C   

       i ( )2,2−D . 
(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul A  la punctul B. 

(4p) b) S  se determine  R∈nm,   astfel încât punctele  B  i  C  s  apar in  dreptei de ecua ie 

      nmxy += . 

(4p) c) S  se demonstreze c  punctele  B, C i D  sunt coliniare. 

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului  DEF,  cu  2=DE ,  3=DF  i  ( ) �30ˆ =Dm . 

(2p) e) S  se calculeze  �45cos 4 . 

(2p) f) S  se calculeze, în mul imea numerelor complexe, num rul  ( )221 i− . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  
(3p) a) S  se calculeze num rul  5432 333331 +++++ . 
(3p) b) Se consider  func iile  RR →:, gf ,  cu ( ) 13 += xxf , astfel încât func ia  g  este inversa 

func iei  f.  S  se calculeze  ( )4g . 
(3p) c) S  se determine suma coeficien ilor  polinomului ( )41+X . 
(3p) d) S  se rezolve ecua ia  ( ) ( )xx 6lg15lg 2 =+ ,  0>x . 
(3p) e) S  se rezolve ecua ia  xx 32 =+ ,  0≥x . 

  

 2. 

 
      Se consider  func ia  ( ) R→∞− ,1:f ,  ( )

1

1

+
+=

x
xxf . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )0f . 

(3p) b) S  se arate c  ( )xf ′
( )2

2

1

2

+

+
=

x

xx
,  1−>∀ x . 

(3p) c) S  se calculeze  
1

lim
→x

( ) ( )
1

1

−

−

x

fxf
. 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) e) S  se arate c  func ia  f  este cresc toare pe  [ )∞,0 . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      Se consider  func iile  f RR →: ,  ( ) xxf 2=          

      i RR →:nf ,  ( ) ( )( )xfffxf

orinde

n �������
��� ...= ,  pentru orice *N∈n , unde „� ” reprezint  

opera ia de compunere a func iilor. 

(4p) a)   S  se calculeze  ( )1f . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )1f ( ) +++ ...2f ( )10f . 

(4p) c) S  se determine inversa func iei  f. 

(2p) d) S  se arate c    







=

2

3

102

210

321

f . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   ( )xfn x
n2= , *N∈∀ n , R∈∀ x . 

(2p) f) S  se arate c  
( )









=









10

1

10

21 nf
n

,  *N∈∀ n . 

(2p) g)  S  se arate c     ( )11 1f+ ( )12f+ ( ) ...13 ++ f ( )1nf+ 12 1 −= +n , *N∈∀ n . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

       Se consider   func ia  RR →:f ,  ( ) 223 −−−= xxxxf . 

(4p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze  
( )

∫
′

2

1
2

dx
x

xf
. 

(4p) c) S  se demonstreze c  func ia  f   nu este monoton  pe R . 
(2p) d) S  se determine  punctele de extrem ale func iei  f. 

(2p) e) S  se calculeze  
∞→x

lim
( )xf

x
2

. 

(2p) f) S  se calculeze  
∞→x

lim 







x

f
2

1
. 

(2p) 
g) S  se calculeze  

( ) ( )
∫

−−
5

5

1
3

dx
x

xfxf
. 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….099 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    
 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 

 SUBIECTUL   I ( 20p ) 

(4p) a)   S  se calculeze distan a de la punctul ( )23 −,A  la punctul ( )32,B − . 

(4p) b) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  avem egalitatea de numere complexe 

( )( ) biaii +=−+ 2431 .  

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime  15 . 

(4p) d) S  se determine conjugatul num rului  complex  i94 −− . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )23 −,A  i ( )32,B −   s  fie pe 
dreapta de ecua ie  0=++ bayx . 

(2p) f) Dac  în triunghiul ABC, 83 == AC,AB  i �90=






 ∧

BACm , s  se calculeze BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze determinantul 
302

201
. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia  

283 ≥n    . 
(3p) c) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale , ecua ia  03264 =−x  . 
(3p) d) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale strict pozitive , ecua ia  38 =xlog . 

(3p) e) S  se determine restul împ r irii polinomului 14 += Xf  la polinomul 

12 ++= XXg . 

 2. Se consider  func ia RR →*:f , ( )
4

1
1

x
xf += .     

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ , ∗∈ Rx . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine ecua ia asimptotei verticale la graficul func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze  ( )∫
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze  
2

1

lim
n

n
f

n










∞→
 .  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  
În mul imea ( )R2M , se consider  matricele 








=

34

32
A , 








=

10

01
2I  i func ia 

RR →:f , ( ) 92 −= xxf . 

 (4p) a) S  se determine N∈x  astfel încât ( ) 0=xf . 

 (4p) b) S  se calculeze ( )Adet . 

 
(4p) c) S  se calculeze 2

A . 

 
(2p) d) S  se arate c    2

2 65 IAA += . 

 
(2p) e) S  se calculeze ( ) ( ) ( )20...21 fff +++ . 

 
(2p) f) S  se rezolve inecua ia 

( )
0

1
≥

−

x

xf
, pentru ∗∈ Rx . 

 
(2p) g) S  se determine numerele R∈qp,  astfel încât 2

4
IqApA ⋅+⋅= . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  mul imea { }3,2,1 −−−−= RA  i  func iile  RR →:f , RR →:g , 

RR →:h , ( ) ( )( )( )321 +++= xxxxf ,  ( ) ( )xfxg ′= ,  ( ) ( )xgxh ′= i R→A:u  , 

( )
3

1

2

1

1

1

+
+

+
+

+
=

xxx
xu .                                                  

(4p) a) S  se calculeze ( ) Axxu ∈′ , . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xuxfxg ⋅= , Ax ∈∀ . 

(4p) c) S  se arate c   ( ) 0<′ xu , Ax ∈∀  . 

(2p) d) S  se arate c   ( )
( ) ( ) ( )

( )xf

xgxhxf
xu

2

2−⋅
=′ , Ax ∈∀  . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei c tre ∞+  la graficul func iei    u  . 

(2p) f) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxu  . 

(2p) g) S  se arate c  ( ) ( ) ( )xfxhxg ⋅>2  , R∈∀ x . 
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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris✄ la MATEMATIC  
 

PROBA D/F 

                                   Varianta ….100 
Proba D. Programa M2. Filiera tehnologic✂: profil: Servicii, toate specializ✂rile, profil Resurse naturale ✁i protec

�
ia mediului, 

toate specializ✂rile 

Proba F. Programa M2.Filiera teoretic✂:profil Uman, specializarea ✁tiin�e sociale;Filiera voca
�
ional✂:profil Militar, 

specializarea ✁tiin�e sociale 

NOT☎.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord✄ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.   

 La toate subiectele se cer rezolv ri complete  

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 (4p) a) S  se calculeze num rul complex  ( ) ( )ii 3121 −⋅+ . 

(4p) b) S  se determine  R∈nm,  astfel încât punctele ( )1,2A , ( )5,4B  s  se afle pe dreapta de 
ecua ie nmxy += . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului MNP , dac   2=MP , 4=NP  i  
2

1
sin =P . 

(4p) d) S  se determine R∈a  astfel încât dreptele de ecua ii 12 += xy  i ( ) 31 ++= xay  s  fie 
paralele. 

(2p) e) S  se calculeze ( )x+π2sin , tiind c  4,0sin =x .  

(2p) f) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 3 . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se arate c  punctul ( )2,1A este situat pe graficul func iei RR →:f ,  ( ) 332 2 −+= xxxf . 

(3p) b) S  se rezolve, în mul imea numerelor reale, ecua ia ( ) 0653
2

3 =+− xx . 

(3p) c) S  se rezolve ecua ia 
( )

32
!

!1
−=

+
x

x

x
,  tiind c  N∈x . 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca un element din mul imea { }20,,2,1 � s  se divid  cu 7. 

(3p) e) S  se calculeze 2
7

1
7 CC + . 

 2. Se consider  func ia  RR →:f , ( ) 733 23 ++−= xxxxf . 

  

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  pentru  R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) c) S  se arate c  ( ) 0≥′ xf ,  R∈∀ x . 

(3p) d) S  se calculeze 
( )

16
lim

2 +

′

∞→ x

xf

x
. 

(3p) e) S  se calculeze ( ) dxxf∫
1

0

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

      În mul imea ( )R2M  se consider  matricele 







=

30

30
A ,  









−

−
=

10

32
B ,  








=

10

01
2I  

 i  BAC += . Se admite cunoscut faptul c   ( ) ( ) ( )YXXY detdetdet ⋅= ,  ( )R2, MYX ∈∀ . 

(4p) a)  S  se calculeze determinantul matricei  A. 

(4p) b) S  se calculeze  2
A   i  3

A . 

(4p) c) S  se arate c   2
2 2IBB += . 

(2p) d) S  se arate c  22 IC ⋅=  i 2
22 2 IC ⋅= . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   22 IC
nn ⋅= ,  *N∈∀ n . 

(2p) f) S  se calculeze matricea 200732
CCCCX ++++= � . 

(2p) g) S  se determine restul împ r irii la 4 a num rului ( )Xdet . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
      Se consider  func ia ( ) R→∞,0:f ,  ( )

( )1

1

+
=

xx
xf . 

(4p) a) S  se arate c  ( )
1

11

+
−=

xx
xf ,  0>∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze ( ) ( ) ( ) ( )4321 ffff +++ . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) =′ xf
( )22 1

12

+

−−

xx

x
,  0>∀ x . 

(2p) d) S  se arate c  func ia f  este descresc toare pe ( )∞,0 . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei verticale a graficului func iei  f. 

(2p) f) S  se calculeze ( ) ( ) ( )( )nfff
n

+++
∞→

�21lim  

(2p) g) S  se calculeze ( ) dxxf

n

n ∫∞→
1

lim .  
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