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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris  la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                              Varianta ….092 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 
 

(4p) a) S  se calculeze modulul num rului complex 
2007

i . 
 

(4p) b) S  se determine partea real  a num rului complex 2007
i . 

 

(4p) c) S  se determine semnul num rului 
3

cos
3

sin
ππ

− .  

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului ABC , dac  6=AB , 10=BC  i m sura unghiului B  

este de 
�

45 . 

(2p) e) S  se determine ecua ia cercului cu centrul în punctul ( )1;1 −M  i raza 2. 

(2p) f) S  se determine distan a de la punctul ( )1;1;1 −A  la planul de ecua ie 023 =−+ zyx . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

1.  
 

(3p) a) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 0432 =−+ xx . 

(3p) b) S  se determine num rul de elemente ale mul imii A dac  aceasta are exact 8 submul imi.  

(3p) c) S  se determine num rul real x dac  numerele 2; x i 4+x  (în aceast  ordine) sunt în 

progresie aritmetic . 

(3p) d) S  se calculeze suma r d cinilor ecua iei 01862
23

=++− xxx . 

(3p) e) S  se calculeze  20074̂ în 5Z . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) ( )3
2−= xxf . 

(3p) 
a) S  se calculeze 

( )
3

lim
n

nf

n ∞→
. 

(3p) b) S  se calculeze ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) 
c) S  se calculeze 

( ) ( )
1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) d) S  se arate c  2=x  este punct de inflexiune pentru graficul func iei  f . 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

3
dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p )  

  
Se consider  matricele 








=

10

11
A , 








=

00

00
2O  i mul imea 

( ) ( ){ }AXXAMXAC =∈= C2 . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei A . 

(4p) b) S  se calculeze matricea 2A . 

(4p) c) S  se determine rangul matricei A . 

(2p) d) S  se arate c  matricea A  este inversabil  i s  se calculeze inversa acesteia. 

(2p) e) S  se arate c , dac  ( )ACV,U ∈ , atunci  ( )ACVU ∈⋅ . 

(2p) f) S  se arate c , dac  ( )ACX ∈ , atunci exist  C∈ba,  astfel încât 







=

a

ba
X

0
. 

(2p) g) S  se arate c , dac  ( )ACY ∈  i 2

2007 OY = , atunci 2

2 OY = . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

 Se consider  func iile RR →:f ,  ( ) 5432 654321 xxxxxxf +++++=    i   RR →:F , 

( ) ( )∫+=

x

dttfxF
0

1 , R∈∀ x . 

(4p) a) S  se verifice identitatea ( ) 654321 xxxxxxxF ++++++= , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se verifice c    ( ) ( )xfxF =' ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( ) 11 7 −=− xxFx ,  R∈∀ x . 

(2p) d) S  se arate c     ( ) 0>xF ,  R∈∀ x . 

(2p) e) S  se arate c  exist  baba ≠∈ ,, R  pentru care )()( bFaF = . 

(2p) f) S  se calculeze    
( )

( )nF

nfn

n

⋅

∞→
lim . 

(2p) g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 12 =xf . 
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SUBIECTUL I 

a) 
2007

1.i i= − =  b) ( )2007
Re 0.i =  c)  num rul este pozitiv. d) 215=S . 

e) ( ) ( )
2 2

1 1 4.x y− + + =  f) 
14

6
. 

SUBIECTUL II 

1. 

a) { }4,1x∈ − . b) ( ) 3.card A =  c) 6x = . d) 
1 2 3

3x x x+ + = . e) ( )
1003

2007 2ˆ ˆ ˆ ˆ4 4 4 4.= ⋅ =  

2.  

a) 
( ) 3

3

2
lim lim 1.
n n

f n n

n n→∞ →∞

− 
= = 

 
 b) ( ) ( )

2
3 2 , .f x x x′ = − ∈ R  c)3.d) 2x =  punct de 

inflexiune. e) 
10

1
− . 

SUBIECTUL III 

a) ( )det 1.A =  b) 2
1 2

0 1
A

 
=  
 

. c) ( )det 0A ≠ , deci ( )rang 2.A =  d) 1
1 1

0 1
A

−
− 

=  
 

. 

e) Dac  ( ),U V C A∈ , atunci 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )UV A U VA U AV UA V AU V A UV= = = = = , deci ( )UV C A∈ . 

f) Dac  ( )
x y

X C A
z t

 
= ∈ 
 

, atunci  0,z t x= = , de unde rezult  
0

x y
X

x

 
=  
 

. Putem 

considera , .a x b y= = ∈C  

g) Dac  ( )Y C A∈ , atunci din f) avem 
0

a b
Y

a

 
=  
 

, deci 

2

2

2

2

0

a ab
Y

a

 
=  
 

,
3 2

3

3

3

0

a a b
Y

a

 
=  
 

. Prin induc ie matematic  se arat  c  

1

*,
0

n n

n

n

a na b
Y n

a

− 
= ∈ 
 

N . Atunci 2007

2
0Y O a= ⇒ = , deci 

0

0 0

b
Y

 
=  
 

 i 2

2
Y O= . 

 

SUBIECTUL IV  

a) ( ) ( )2 3 4 5 6 2 3 4 5 6

0
1 1 ,

x

F x t t t t t t x x x x x x x= + + + + + + = + + + + + + ∈R . 

b) Rezult  imediat folosind a). 
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c) Utilizând a) avem: 

( ) ( ) ( )( )6 5 4 3 2 7
1 1 1 1,x F x x x x x x x x x x− = − + + + + + + = − ∀ ∈R . 

d) Avem ( ) ( )
7) 1

1 7,
1

a x
F F x

x

−
= =

−
. Pentru ( )71 1 0.x x F x> ⇒ > ⇒ >  Pentru 

( )71 1 0.x x F x< ⇒ < ⇒ >  A adar ( ) 0,F x x> ∀ ∈ R . 

e) Din a) avem c  ( ) ( )0 1 1F F= − = , deci 0, 1a b= = − . 

f) 6. g) 0x = . 
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