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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris  la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                              Varianta ….077 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic☎, specializarea ✆tiin✝e ale naturii; Filier☎ tehnologic☎, profil Tehnic, toate 

specializ☎rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze 
3

sin
3

5
sin

ππ
+ . 

(4p) b) S  se determine ∈ba, Z astfel încât 05 =+⋅+⋅ ybxa  s  fie ecua ia dreptei care con ine 

punctele )1,2(A  i )2,1(−B . 

(4p) c) S  se calculeze aria triunghiului echilateral cu în l imea egal  cu 3 . 

(4p) d) S  se calculeze modulul num rului complex 2)31( i+ . 

(2p) e) S  se determine ecua ia tangentei la elipsa 1
916

22

=+
yx

 în punctul )3,0(T . 

(2p) f) S  se rezolve în C ecua ia izz 34 −=− . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve ecua ia 824 1 =+ +xx . 

(3p) b) S  se determine  câte numere de patru cifre distincte se pot forma cu cifrele 4,3,2,1 . 

(3p) c) S  se calculeze 7
7

1
7

0
7 ... CCC +++ . 

(3p) d) S  se rezolve în ( )∞,0  ecua ia 3)1(log3 =+ x . 

(3p) 
e) S  se calculeze  

13

3...333
2007

200732

−

++++
. 

 2.  Se consider  func ia :f R →R,  2007)( xxf =  

(3p) a) S  se calculeze )(xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze 
1

)1()(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se determine num rul punctelor de extrem local ale func iei f . 

(3p) d) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze 
2007

0

)(

lim
x

dttf

x

x

∫
∞→

. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

         Se consider  polinoamele [ ]Xgf R∈,  823 23 +−−= mXXXf , 5
Xg = , ∈m R i 

matricele 








−−
=

22

22
A , 








=

10

01
2I . 

(4p) a)  S  se calculeze 2A . 

(4p) b) S  se calculeze ( )AI +2det . 

(4p) c) S  se determine ∈m Z astfel încât r d cinile polinomului f s  fie în progresie 

aritmetic . 

(2p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 0863 23 =+−− xxx . 

(2p) e) S  se determine ∈a R astfel încât 222 ))(( IaAIAI =++ . 

(2p) f) S  se arate c  1)det( 2 =+ nAI , ∈∀n N ∗ , 2≥n . 

(2p) g)  Pentru 3=m , s  se determine restul împ r irii polimomului g  la polinomul f . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

   Se consider  func ia ( ]6,: ∞−f →R, xxf −= 6)( . 

(4p) a) S  se calculeze )(xf ′ , ( )6,∞−∈x . 

(4p) b) S  se determine punctele de intersec ie ale graficului func iei f cu dreapta xy = . 

(4p) c) S  se arate c  graficul func iei  f  nu are asimptote spre ∞− . 

(2p) d) S  se arate c  func ia  f este concav  pe intervalul ( )6,∞− . 

(2p) e) S  se calculeze [ ] xxfxf
x

−⋅−−
−∞→

)1()(lim . 

(2p) 
f) S  se calculeze ∫

5

2

)( dxxf . 

(2p) g) S  se arate c  ( )( ) [ ]5,2,52 ∈∀≤≤ xxff � . 
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SUBIECTUL I 

a) 0. b)  
1

3

a

b

= −


= −
 .c)  

2 3
3

4

a
S = = .d) 10. e) 3y = . f) 

7
3

8
z i= − + . 

SUBIECTUL II 

1.  

a)  3x = . b) Exist  24!4 =  numere. c) .12827 =  d) x=26.e) 
2

3
. 

2.  

a) ( ) 20062007 .f x x′ = ⋅ b) 2007. 

c) Cum ( )0 0f ′ =  i ( )' 0f x >  pentru *
x ∈R  avem c  f  este strict cresc toare pe R. 

Num rul cerut este 0.d) 
2008

1
. e) ∞+ . 

SUBIECTUL III 

a) 2

2

0 0

0 0
A O

 
= = 
 

.b) 1. c)
2

1.x =  Din (1) 0 3.f m= ⇒ =   

d) Se observ  c  1x =  este solu ie. Cu schema lui Horner, ecua ia devine 

( )( )2
1 2 8 0 { 2,1,4}.x x x x− − − = ⇔ ∈ −  Se observ  c  numerele -2,1,4 sunt în 

progresie aritmetic , deci 3m = , g sit la c), convine. 

e) Avem 

( )( ) ( )2

2 2 2 2 2 2
1 1.I A I a A I I a A A a A I a A O a+ + ⋅ = ⇔ + ⋅ + + ⋅ = ⇔ + = ⇔ = −   

f) Folosind a) avem 2 2 1 *

2
, , .n n

A O A A n
+= = ∈ N  Pentru n  num r par, 

( )2 2
det det 1,

n
I A I+ = =  iar pentru n  num r impar, ( ) ( )2 2

det det 1.
n

I A I A+ = + =  

g) Dac  3=m  atunci efectuând împ r irea ob inem restul 1206655 2 −− XX . 

 

SUBIECTUL IV  

a) ( ) ( )
1

' , ,6
2 6

f x x
x

−
= ∈ −∞

−
. 

b) ( ), 6y x f x y x x= = ⇒ − = . Dac  0<x  atunci ecua ia nu are solu ie. Dac  

[ ]0,6x∈ , atunci ecua ia devine 26 {2, 3}x x x− = ⇔ ∈ − , deci 2x =  i 2y = . 

Convine ( )2,2A . 

c) ( )lim
x

f x
→−∞

= +∞⇒  nu exist  asimptot  orizontal  la ∞− .  

Cum 
6

lim 0
x

x
m

x→−∞

−
= = , nu avem nici asimptot  oblic  spre ∞− . 
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d) Avem ( ) ( )
( )

( )
3

1 1
' , '' 0, ,6

2 6 4 6
f x f x x

x x

−
= − = < ∈ −∞

− −
 i f  continu  pe 

( ],6−∞ . Atunci f  este concav  pe ( ],6−∞ . 

e) 
2

1
− . f) 

3

14
)(

5

2

=∫ dxxf . 

g) Din a) avem c  f  este descresc toare, deci 

( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )2 5 1 5 2 (2) 1 2x f f x f f f f x f≤ ≤ ⇒ = ≤ ≤ = ⇒ ≥ ≥ , atunci 

( )( )2 5.f f x≤ ≤�  
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