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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….066 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine coordonatele simetricului punctului ( )0,2A  fa  de originea axelor de 

coordonate. 

(4p) b) S  se calculeze modulul num rului complex 
i

i

23

32

+

+
. 

(4p) c) S  se determine cel mai mic dintre numerele 
6

cos
π

=a  i 
8

cos
π

=b . 

(4p) d) S  se arate c  punctul ( )2,2A  apar ine cercului de ecua ie 422 =+ yx . 

(2p) e) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )3,2,1A  i ( )1,2,3B . 

(2p) f) S  se determine R∈a , astfel încât vectorii jiav
��

�

+=  i jiw
��

�

2+=  s  fie perpendiculari. 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 122 +=+ xx . 

(3p) b) S  se arate c  num rul 9log8log 32 −  este întreg. 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia  022 =−+ xx . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia 20164 =+ xx . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia n
n 23 < . 

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) xxxf sin3 −= . 

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ' , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze  
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia  f    este strict cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze  ( )nnnn
n

−−+
∞→

22
lim . 
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SUBIECTUL III ( 20p ) 

Se consider  polinomul  ( ) ( )1010
iXiXf −++=  cu forma algebric  

01

9

9

10

10 aXa...XaXaf ++++= , C∈ka , { }10,,2,1,0 …∈k . 

 
(4p) a) S  se calculeze ( )0f  . 

 (4p) b) S  se determine 
10a  i 

0a . 

 (4p) c) S  se calculeze suma coeficien ilor polinomului f . 

 (2p) d) S  se calculeze ( )if . 

 (2p) e) S  se arate c   polinomul f   are to i coeficien ii numere reale. 

 (2p) f) S  se arate c , dac  C∈z  este o r d cin  a lui f , atunci iziz −=+ . 

 (2p) g) S  se arate c  toate r d cinile polinomului  f  sunt reale. 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  Se consider  func ia  RR →:f , ( ) 120061
2006

−−+= xx)x(f . 

(4p) a) S  se calculeze     ),(xf ′ R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze    ( )0f  i )0(f ′ . 

(4p) c) S  se arate c  func ia f  este convex  pe R . 

(2p) d) S  se arate c   ( ) 0≥xf   R∈∀x . 

(2p) e) S  se calculeze 
( )
20

lim
x

xf

x→
. 

(2p) f) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) g) S  se arate c     ( ) 12007100320071 22007
++⋅≥+ xxx , 0≥∀ x . 
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SUBIECTUL I 
a) Punctul ( )0,2−M  este simetricul lui A  fa  de O .b) 1. 

c)  Num rul a este mai mic. d) Pentru c  ( ) ( ) 422
22

=+  rezult  c  punctul A  

este pe cercul dat. e) 22=AB . f) 20211 −=⇔=⋅+⋅⇔⊥
→→

aawv . 
SUBIECTUL II 
1. 

a)  1=x . b) ∈=−=− 1239log8log 32 Z. c) 2,1 21 −== xx . d) 1. e) 
5

2
. 

2. 

a) ( ) xxf cos3 −=′ . b) ( ) 11cos
2

31

0

−+=∫ dxxf . c) 2. 

d)  ( ) 0f x′ >  pentru orice x∈R , deci f  este sctrict cresc toare. e) 1. 

SUBIECTUL III 

a) ( ) 20 1010 −=+= iif . b) 2,2 010 −==⇒ aa . 

c) Suma coeficien ilor este ( ) 02904104109021 =−+−+−=f , din rela ia de la 

punctul b), sau ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
10 10 5 5

1 1 1 2 2 0f i i i i= + + − = + − = . d) ( ) ( ) 011 ==− ff . 

e) 2,90,410,410,90,2 0246810 −==−==−== aaaaaa  i 

01579 ==== aaaa  numere reale.  

f) Dac  ∈z C este r d cin  pentru  f   atunci 

( ) ( ) ( ) ( )10101010
0 iziziziz −−=+⇔=−++  i trecând la module se ob ine 

( ) ( ) iziziziziziz −=+⇔−⋅−=+⇔−−=+
10101010 1 . 

g)  Fie C∈z  o r d cin  complex  a polinomului f . Atunci iziz −=+  i 

( ) ( )2222 11 −+=++⇒+= babaibaz , de unde 0=b i ∈= az R. 

 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) ( ) 200612006 2005
−+=′ xxf . b) ( ) ( ) 00,01010 =′=−−= ff . 

c) Deoarece ( ) ( )
2004

2006 2005 1 0f x x′′ = ⋅ + ≥  pentru orice x ∈ R , rezult  f  este 

convex  pe R. 
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d) În punctul de abscis  0x =  se atinge minimul func iei f . Rezult  

( ) ( )0 0,f x f x≥ = ∀ ∈R. 

e) Se aplic  regula lui l’Hospital i se ob ine 1003 2005⋅ . f) 

( ) 1004
2007

1220071

0

−
−

=∫ dxxf . 

g) 

( )

.0,1200710032007

11...1
2

1
2007

22
2007

1
2007

22
2007

20061
2007

20072007

≥∀+⋅+⋅⋅

=++≥+++++=+

xxx

xCxCxCxCxCxx
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