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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….064 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se determine partea real  a num rului complex 20072006
iiz += . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea medianei din A  a triunghiului cu vârfurile în punctele 

   ).4,0(),0,2(),2,2( CBA −−  

(4p) c) S  se calculeze )15(cos)75(cos 0202 + . 

(4p) d) S  se determine în câte puncte intersecteaz  dreapta de ecua ie 1=y  cercul 

   cu centrul în )0,0(O  i de raz  1.  

(2p) e) S  se determine câte puncte cu ambele coordonate întregi apar in cercului cu centrul 

în )0,0(O i de raz  2. 

(2p) f) S  se dea un exemplu de ecua ie a unei drepte paralele cu dreapta .023 =−− yx  

 SUBIECTUL II ( 30p )                   

1.  

(3p) a)  S  se determine cel mai mare dintre numerele  2=a i 3 3=b . 

(3p) b)  S  se calculeze câte numere naturale de dou  cifre scrise în baza 10 nu con in cifrele 

2 i 3 . 

(3p) c)  S  se determine câte numere întregi c  verific  inegalit ile 3log2 2 << c . 

(3p) 
d) S  se determine numerele întregi d care verific  egalitatea 2

3

2
=




 d
, unde [ ]x  

reprezint  partea întreag  a num rului real x . 
(3p) e) S  se dea un exemplu de polinom de gradul al treilea cu coeficien i întregi pentru care 

produsul r d cinilor sale este 2. 

 
2.   Se consider  func ia 

3

2
)(,:

2 +
=→

x

x
xff RR . 

(3p) a) S  se calculeze .),( R∈′ xxf . 

(3p) b) S  se determine punctele de extrem local ale func iei f . 

     (3p) c) S  se determine cel mai mare dintre numerele )3(fa = i )2(fb = . 

(3p) d) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+ la graficul func iei f . 

     (3p) e) S  se calculeze ∫
1

0

)( dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
    În mul imea ( )R2M  se consider  matricea 








=

11

01
A  i submul imea  

( ){ }AXXAMXG ⋅=⋅∈= R2 . 

(4p) a) S  se calculeze 2
A  i 3

A . 

(4p) b) S  se arate c  0)det( ≠nA  , *N∈∀n . 

(4p) c) S  se determine rangul matricei A. 

(2p) d) S  se arate c  dac  GX ∈ , exist  R∈ba, astfel încât 







=

ab

a
X

0
. 

(2p) 
e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c   








=








− nn

nn

anba

a

ab

a

1

00
,  

 *N∈∀n , unde R∈ba, . 

(2p) f) S  se arate c  dac  ( )R2MX ∈  i *  , N∈= nAX
n , atunci  GX ∈ . 

(2p) g) S  se rezolve ecua ia AX =2007  în ( )R2M . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

    Se consider  func iile ( ) R→∞,0:, gf  definite prin ( ) xxf ln= ,  

1

22
)(

+

−
=

x

x
xg . 

(4p) a) S  se calculeze ( )1f ′  i ( )1g ′ . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( )xgxf ′≥′ , ( )∞∈∀ ,0x . 

(4p) c) S  se rezolve inecua ia ( ) ( )xgxf ≥ , [ )∞∈ ,1x . 

(2p) d) S  se calculeze 
x

xf

x

)(
lim

∞→
. 

(2p) e) S  se calculeze ∫
2

1

)( dxxf . 

(2p) f) S  se arate c   ∫ ∫≥

2

1

2

1

)()( dxxgdxxf . 

(2p) g) S  se arate c   814 3 <⋅ e . 
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SUBIECTUL I 

a) 1− . b) 5. c) 1.  

d)  dreapta intersecteaz  cercul într-un singur punct. e) Patru puncte. f) 

0126 =+− yx . 

SUBIECTUL II 

1. 

a) ab > . b) 56 de numere. c)trei numere întregi. d) Dou  numere întregi i anume 3,4. 

e) 257 23 −−+= XXXf , 2
1

2
0 321 =

−
−=⋅⋅⇒≠ xxxf . 

2. 

a) ( )
( )22

2

3

26

+

−
=′

x

x
xf . b) 3=x i 3−=x . 

c) ( ) ( )23 ff <  pentru c  f  este strict descresc toare pe [ )∞,3 ; se poate dovedi 

i prin calcul direct. 

d) 0=y  este ecua ia asimptotei orizontale spre ∞+ . e) 
3

4
ln . 

SUBIECTUL III 

a) 







=








=

13

01
,

12

01 32
AA . b) ( ) ( )( ) ∈∀≠=== nAA

nnn ,011detdet N
∗

 

c) ( ) ( )det 1 0 rang 2A A= ≠ ⇒ = .  

d) Fie 







=

tz

yx
X . Din atxAXXA ==⇒⋅=⋅ , bzy == ,0  i atunci 

∈







= ba

ab

a
X ,,

0
R. 

e) Se parcurg etapele induc iei matematice, folosind: 

( ) 










+
=








⋅









=








⋅








=








+

+

−

+

1

1

1

1

1

000000

nn

n

nn

nnn

anba

a

ab

a

anba

a

ab

a

ab

a

ab

a
. 

f) XAXXX nn ⋅=⋅=+1
, dar AXXXX nn ⋅=⋅=+1

 i atunci 

GXAXXA ∈⇒⋅=⋅ . g) 
2007

1
,1 == ba . 

SUBIECTUL IV 

a) ( ) ( ) 11,11 =′=′ gf . 
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b) Fie ( ) ( ) ( ) ( ) 0,0
1

1
2

>∀≥








+

−
=′⇒−= x

x

x
xdxgxfxd , deci 

( ) ( ) 0, >∀′≥′ xxgxf . 

c) 
x  0                    1                              ∞  

( )xd ′  + + + + + + +0+ + + + + + + + + + 

( )xd  ∞−               0                             ∞  

 

 

Din tabel ( ) ( ) [ )∞∈∀≥⇒ ,1, xxgxf . 

d) 
( )

0
1

1

limlim ==
∞→∞→

x

x

xf

xx
, am aplicat regula lui l’Hospital. 

e) 12ln2ln

2

1

−=∫ xdx , am aplicat formula integr rii prin p r i. 

f) Pentru c  ( ) ( ) [ ]2,1, ∈∀≥ xxgxf , avem ( ) ( )dxxgdxxf ∫∫ ≥

2

1

2

1

. 

g) Din f) rezult  8143lnln4ln3ln432ln2 343 ≤⋅⇔≤+⇔≤+ ee  i cum e  este 

un num r ira ional, se ob ine 814 3 <⋅ e . 
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