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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….052 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

NOT✆.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore.    

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

SUBIECTUL   I ( 20p ) 
 

(4p) a) S  se calculeze distan a de la punctul ( )4,3A  la punctul ( )6,5B . 

(4p) 
b) S  se calculeze  

4
sin

4
cos 22 ππ

+ . 

(4p) c) S  se calculeze aria unui triunghi echilateral cu latura de lungime 3 . 

(4p) d) S  se calculeze conjugatul num rului  complex  i52 − . 

(2p) e) S  se determine R∈b,a  astfel încât punctele ( )4,3A  i  ( )6,5B  s  apar in  dreptei 

de ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) 
f) Dac  în triunghiul ABC, 2,1 == ACAB  i °=







 ∧

90BACm , s  se calculeze 

lungimea laturii [ ]BC . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

  1.  

(3p) a) S  se calculeze câte func ii { } { }321 ,,b,a:f →  au proprietatea ( ) ( )bfaf ≠ . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  n  din mul imea { }5,4,3,2,1  s  verifice 

rela ia  !2
nn ≥    . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia  0324 =−x  . 

(3p) d) S  se calculeze suma    95...3525155 +++++ . 

(3p) e) Dac  func iile RR →:f   i RR →:g  sunt ( ) 110 −= xxf  i ( ) 115 += xxg , s  se 

calculeze ( )( )0fg � . 

 2. Se consider  func ia ( ) R→∞,:f 0 , ( ) ( )2ln xxxf += . 

(3p) a) S  se calculeze   ( )xf ′ , ( )∞∈ ,x 0 . 

(3p) b) S  se calculeze   
( ) ( )

1

1
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(3p) c) S  se arate c  func ia f este strict cresc toare pe ( )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze   ( )∫ ′
2

1

dxxf . 

(3p) e) S  se calculeze   ( )xfx
x

′
∞→

4lim . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
 Pentru o matrice ( )R2MM ∈ ,  








=

dc

ba
M , se noteaz  ( ) daMtr += . 

 
(4p) a) S  se calculeze ( )Atr ,  unde 








=

24

13
A . 

 (4p) b) S  se arate c  , dac  ( )R2MCB ∈= , atunci ( ) ( )CtrBtr = . 

 (4p) c) S  se g seasc  dou  matrice ( )R2, MQP ∈ , QP ≠ ,  pentru care  ( ) ( )QtrPtr = . 

 (2p) d) S  se arate c  dac  ( )R2, MVU ∈  i  ( ) ( )VtrUtr =  i  ( ) ( )22
VtrUtr = , atunci 

( ) ( )VU detdet = . 

 (2p) e) S  se arate c   ( ) ( ) ( )EtrbDtrabEaDtr ⋅+⋅=+ , R∈∀ ba, , ( )R2, MED ∈∀ . 

(2p) f) S  se arate c   ( ) ( )FGtrGFtr ⋅=⋅ , ( )R2, MGF ∈∀ . 

(2p) g) S  se arate c , dac  ( )R2, MNL ∈  i ( ) ( )XNtrXLtr ⋅=⋅ , ( )R2MX ∈∀ , atunci 

NL = . 

  

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 
Se consider  func ia  [ ) R, →∞0:f ,  ( )

5

4

2

1

1 +

+
+

+

+
+

+
=

x

x

x

x

x

x
xf .                                     

(4p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ , 0≥x . 

(4p) b) S  se arate c  func ia f  este cresc toare pe intervalul [ )∞,0 . 

(4p) c) S  se arate  c     ( ) 3
10

13
<≤ xf ,   [ )∞∈∀ 0,x . 

(2p) d) S  se calculeze ( )∫
1

0

dxxf . 

(2p) e) S  se determine ecua ia asimptotei spre ∞+ , la graficul func iei f . 

(2p) f) S  se calculeze ( )dttf

x

x ∫∞→
0

lim . 

(2p) g) S  se rezolve, în intervalul [ )∞,0  , ecua ia ( ) 2=xf .  
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SUBIECTUL I 

 

a) 244 =+=AB 2  

b) 1sincos 22 =+ aa  

c) Aria cerut  este 
4

33
 

d) iziz 5252 +=⇒−=  

e) Se ob ine sistemul 




=++

=++

065

043

ba

ba
 cu solu ia 





=

−=

1

1

b

a
 

f) Aplicând teorema lui Pitagora am 521 22 =+=BC  

 

SUBIECTUL II 

 

1. 

a) R spuns: 3 func ii injective 

b) Deoarece numai 1, 2 i 3 verifica inegalitatea, probabilitatea cerut  este 
5

3
 

c) 
2

5
22324 52 =⇔=⇔= x

xx
 

d) Suma este 50010
2

955
=⋅

+
 

e) ( ) ( ) 01)1()0)((111)())(())(( 15151015
=+−=⇒+−=+== fgxxfxfgxfg ��  

 

2. 

a) 0)(
12

)('
2

>∀
+

+
= x

xx

x
xf  

b) 
2

3
)1('

1

)1()(
lim

1
==

−

−

→
f

x

fxf

x
 

c) fxxf ⇒>∀> 0)(,0)('  strict cresc toare pe );0( ∞  

d) 3ln2ln6ln)1()2()('

2

1

=−=−=∫ ffdxxf  

e) 8
48

lim)('4lim
2

2

=
+

+
=

∞→∞→ xx

xx
xxf

xx
 

 

SUBIECTUL III 

 

a) 5)( =Atr  

b) Fie .







==

hg

fe
CB  Atunci )()( CtrheBtr =+=  

c) Alegem 







=








=

44

31
,

43

21
QP  si QPQtrPtr === ,5)()(  

d) Fie 







=








=

qp

nm
V

dc

ba
U ,  cu )()( VtrUtr =  si ⇒= )()( 22 VtrUtr  
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qmda +=+⇒  i =+−+⇒+++=+++ bcaddaqnpnpmdbcbca 22)( 22222
 

VUnpmqbcadmqnpadbcnpmqqm detdet22)( 2 =⇒−=−⇒−=−⇒+−+=  

e) Fie 







=








=

qp

nm
E

gf

ed
D , . Atunci ( ) 









++

++
=+

bqaqbpaf

bnaebmad
bEaD  i 

bqagbmadbEaDtr +++=+ )( . Apoi =+++=⋅+⋅ )()()()( qmbgdaEtrbDtra  

)( bEaDtr +=  

f) Lu m 







=








=

tz

yx
G

dc

ba
F ,  si 









++

++
=⋅

dtcydzcz

btaybzax
GF  sau dtcybzaxGFtr +++=⋅ )( . Apoi 










++

++
=⋅

dtzbtcza

ydxbycxa
FG  i dtzbycxaFGtr +++=⋅ )( )( GFtr ⋅=  

g) Fie ., 







=








=

hg

fe
N

dc

ba
L  Daca lu m 








=

00

10
X  vom ob ine c=g; pentru 








=

01

00
X  va rezulta b=f, iar 

pentru 







=

10

00
X  vom avea d=h. Deci L = N 

 

SUBIECTUL IV 

 

a) 0)(,
)5(

1

)2(

1

)1(

1
)('

222
≥∀

+
+

+
+

+
= x

xxx
xf  

b) Eident fxxf ⇒≥∀> 0)(0)('  strict cresc toare pe );0[ +∞  

c) );0[)(3)(
10

13
)0( +∞∈∀<≤= xxff  

d) +−=+++−=








+
−

+
−

+
−=∫ ∫ 36ln3

0

1
)]3)(2)(1ln(3[

5

1

2

1

1

1
3)(

1

0

1

0

xxxxdx
xxx

dxxf  

18

5
ln310ln +=+  

e) 33111)(lim =⇒=++=
+∞→

yxf
x

 asimptot  orizontal  c tre ∞+  

f) ∫ +=++++==
∞→∞→

x

xx
xxxxdttf

0

10ln]10ln)5)(2)(1ln(3[lim)(lim  

+∞=∞+=






 +
−

+
−

+
−+

∞→
10ln

)5ln()2ln()1ln(
3lim

x

x

x

x

x

x
x

x
, deoarece, cu l’Hospital, fiecare frac ie din 

parantez  tinde la 0 

g) ,0
5

1

2

1

1

1
10,2

5

1

2

1

1

1
30,0)( =

+
−

+
−

+
−⇔≥=

+
−

+
−

+
−⇔≥=

xxx
x

xxx
xxf  

0750 23 ≥−++⇔≥ xxxx , 10,0)76)(1(0 2 =⇔≥=++−⇔≥ xxxxxx  
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