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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….036 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul num rului complex i72 − . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului cu extremit ile în punctele ( )2,7A  i ( )3,11C . 

(4p) c) S  se determine partea real  a num rului complex 1164
iiiiz +++= . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,7A  i ( )3,11C  s  apar in  dreptei de 

ecua ie 0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele ( )2,7A , ( )2,2B   i ( )3,11C .  

(2p) 
f) Dac  

5

4
sin =x  s  se calculeze x

2cos . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine elementul    7̂...2̂1̂ ⋅⋅⋅     în   ( )⋅,8Z . 

(3p) b) S  se calculeze 10

10

4

7

3

7 CCC +− . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  2log4 =x . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia xx 3216 = . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 305 >n . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 54 35 −+= xxxf . 

(3p) a) S  se calculeze      ( )xf ′ , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze         ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia  f  este strict cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze   
27

34
lim

+

+

∞→ n

n

n
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  mul imile ( ){ }0,,,,: 2 ≠∈++=→= acbacbxaxxffA RRR , 

( ){ }0,,...,,,...: 40340

3

3

4

4 ≠∈+++=→= aaaaaxaxaxggB RRR ,

{ }AvuvuC ∈= ,� ,  unde  “� ”  reprezint  opera ia de compunere a func iilor. 

 (4p) a) S  se arate c  dac  Av,u ∈ , atunci Bvu ∈� . 

 (4p) b) S  se verifice c  dac  Af ∈ , ( ) cbxaxxf ++= 2 , atunci 









−−=








+− x

a

b
fx

a

b
f

22
, R∈∀ x . 

 (4p) c) S  se arate c  func ia RR →:s , ( ) 4
xxs =  este un element al mul imii C . 

 (2p) d) S  se g seasc  o func ie Bg ∈  cu proprietatea   ( ) ( )xgxg +=− 11 , R∈∀ x . 

 (2p) e) S  se arate c  func ia   RR →:h ,   ( ) 14 ++= xxxh    are proprietatea c   R∈∀a , 

      exist  R∈x   astfel încât    ( ) ( )xahxah +≠− . 

 (2p) f) Utilizând rela ia de la punctul  b),  s  se arate c  dac   Cw ∈ , atunci exist  R∈c , 

astfel încât    ( ) ( )xcwxcw +=− , R∈∀ x . 

 (2p) g) S  se arate c  mul imea CB −  este nevid . 

 

SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

 Se consider  func iile RR →:f ,  ( ) 32 4321 xxxxf +++=    i   RR →:F , 

( ) ( )∫+=
x

dttfxF
0

1 , R∈∀ x . 

(4p) a) S  se verifice identitatea ( ) 4321 xxxxxF ++++= , R∈∀ x . 

(4p) b) S  se verifice c    ( ) ( )xfxF =′ ,  R∈∀ x . 

(4p) c) S  se arate c     ( ) ( ) 11 5 −=− xxFx , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se arate c     ( ) 0>xF , R∈∀ x . 

(2p) e) S  se arate c  func ia  F   este convex  pe R . 

(2p) f) S  se calculeze  
( )

( )nF

nfn

n

⋅

∞→
lim . 

(2p) 
g) S  se rezolve în R  ecua ia ( ) 13 =xf . 

 

�

� � � � � � �����

�

Descarcat de pe site−ul ebacalaureat.ro



�����

�

VARIANTA 036 

 

SUBIECTUL I 

 

a) 37272 =+=− i  

b) 1714 22 =+=AC  

c) ⇒−=+++=+++= iiiiiiz 1111 321164
Real 1=z  

d) Formez sistemul 




=++

=++

0311

027

ba

ba
 cu solutia 





=

−=

1

4

b

a
 

e) Aria 
2

][
∆

=ABC  unde 20)414(2

2311

022

027

1311

122

127

−=−−=

−

==∆ , deci Aria 10][ =ABC  

f) 
25

9

25

16
1sin1cos1cossin 2222 =−=−=⇔=+ xxxx  

 

SUBIECTUL II 

 

1. 

a) 
∧∧∧∧∧∧∧∧∧∧∧

=⋅⋅⋅⋅⋅







⋅=⋅ 076531427...21  

b) 110

10

3

7

3

7

10

10

4

7

3

7 =+−=+− CCCCCC  

c) 162log4 =⇔= xx  

d) 054223216 54 =⇔=⇔=⇔= xxx
xxxx

 

e) Deoarece numai 3, 4 si 5 verific  inegalitatea ,305 >n
 probabilitatea ceruta este 

5

3
 

 

2. 

a) Rxxxxf ∈∀+= )(125)(' 24
 

b) ∫
−

=−+=







−+=

1

0

4
6

6

23
51

6

1

0

1
5

6
)( xx

x
dxxf  

c) 0)0('
)0()(

lim
0

==
−

→
f

x

fxf

x
 

d) fRxxxxf ⇒∈∀≥+= )(0125)(' 24
 cresc toare pe R 

e) 
7

4

2
7

3
4

lim
27

34
lim =









+









+

=
+

+

∞→∞→

n
n

n
n

n

n

nn
 

 

SUBIECTUL III 

 

a) Fie cxbxaxvcbxaxxu ++=++= '')(,)( 22
 cu Rcbacba ∈',',',,, , ;0', ≠aa  

am ( ) ( ) ccxbxabcxbxaaxvuxvu ++++++== ''''))(())(( 222
�  i se vede c  deoarece ,0'≠⋅ aa  coeficientul lui 

4
x  

este nenul adic  Bvu ∈�  

b) Fie ;0,,,;)(, 2 ≠∈++=∈ aRcbacbxaxxfAf  atunci Rx
a

acb

a

b
xaxf ∈∀

−
−








+= )(

4

4

2
)(

22

;  
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











−
−=








+−

−
−=








−−

a

acb
axx

a

b
f

a

acb
ax

a

b
xf

4

4

2

4

4

2

2
2

2
2

 de unde Rxx
a

b
f

a

b
xf ∈∀








+−=








−− )(

22
 

c) 
224 )()( xxxs ==  i notez 

2)()( xxvxu ==  i am Avu ∈,  i ),())(( xsxvu =�  

deci Cs ∈  

d) Fie ;)1()( 4 Bxxg ∈−=  am 
44 )1(,)1( xxgxxg =+=−  deci Rxxgxg ∈∀+=− ))(1()1(  

e) Presupun c  Ra ∈∃)(  cu Rxxahxah ∈∀+=− ))(()( ; atunci h(0)=h(2a) sau 

00)18(212161 34 =⇔=+⇔++= aaaaa  sau 
2

1
−=a . Daca a=0, rezult  ),()1( xhh =−  fals c ci )1()1( −≠ hh . 

Daca 







+−=








−−⇒−= xhxha

2

1

2

1

2

1
 adic  ,)(2

2

1

2

1
44

Rxxxx ∈∀=







−−








+  fals c ci 2

2

1

2

3
44

≠







−








 

f) Fie ;Cx ∈  atunci Avuvuw ∈= ,;�  i cum Rc ∈∃)(  astfel încât 

RxxcvuxcvuRxxcvxcv ∈∀+=−⇒∈∀+=− ))()(())(())(()( ��  deci Rxcxwxcw ∈∀+=− ))(()(  

g) ;1)( 4 ++= xxxh h evident ChBh ∉∈ , (din f), deci φ≠CB \  

 

SUBIECTUL IV 

 

a) ( ) Rxxxxx
x

ttttdttfxF

x

∈∀++++=++++=+= ∫ )(1
0

1)(1)( 432432

0

 

b) ( ) RxxfxxxxxxxxF ∈∀=+++=++++= )(),(4321'1)(' 32432
 

c) RxxxxxxxxFx ∈∀−=++++−=− )(,1)1)(1()()1( 5234
 

d) Pentru x=1, 05)1( >=F  iar pentru 1,)( ≠∈∀ xRx  am ;0
1

1
)(

5

>
−

−
=

x

x
xF   

Concluzie: RxxF ∈∀> )(0)(  

e) ( ) RxxxxxxF ∈∀>++=++= )(,013621262)(" 22
 (c ci 0249 <−=∆ x ) deci F este convex  pe R 

f) 4
1

234
lim

)(

)(
lim

234

234

=
++++

+++
=

∞→∞→ nnnn

nnnn

nF

nnf

nn
 

g) 0)234(112341)( 3633693 =++⇔=+++⇔= xxxxxxxf  cu x=0 solu ie unic  în R 
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