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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….026 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se dea un exemplu de dreapt  paralel  cu dreapta de ecua ie xy 4= . 

(4p) b) S  se arate c  punctul )3,1( −A  apar ine cercului de ecua ie 422 =+ yx . 

(4p) c) S  se calculeze distan a dintre punctele ( )2,0B  i ( )0,2−C . 

(4p) d) S  se arate c  
6

sin
π

 este un num r ra ional. 

(2p) e) S  se dea un exemplu de dou  numere reale a i b pentru care 1cossin == ba . 

(2p) 
f) S  se calculeze 

4

3
cos

4
sin 22 ππ

+ . 

 SUBIECTUL II ( 30p )           

  1.  

(3p) a) S  se dea un exemplu de mul ime A pentru care mul imea  { }1,0,1−∪A  are  

cel pu in 4 elemente. 

(3p) 
b) S  se rezolve în mul imea numerelor întregi ecua ia 

4

1
4 =x . 

(3p) c) S  se determine numerele naturale y pentru care  4log3 2 << y . 

(3p) d) S  se determine inversul fa  de înmul ire al elementului 3̂  în inelul ( )⋅+,,11Z . 

(3p) e) S  se dea un exemplu de matrice ( )R2MA∈  pentru care ( ) 10det =A . 

  

    2.     
(3p) a) S  se determine punctul de extrem local al func iei RR →:f , ( ) ( )24−= xxf . 

(3p) 
b) S  se determine punctul de inflexiune al graficului func iei RR →:g , 

( ) ( )34−= xxg . 

     (3p) c) S  se dea un exemplu de func ie RR →:h  pentru care 4)(
1

0

=∫ dxxh . 

    (3p) d) S  se dea un exemplu de ir neconstant care are limita egal  cu 4. 

(3p) 
e) S  se calculeze 

45

2425
lim

+

+

∞→ n

n

n
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

În ( )R3M  se consider  matricele 
















=

000

100

010

A  i AIB += 3 , unde 
















=

100

010

001

3I . 

(4p) a) S  se arate c  BA detdet ≠ . 

(4p) b) S  se arate c  ABBA ⋅=⋅ . 

(4p) c) S  se determine rangul matricei  A. 

(2p) d) S  se arate c  exist  în ( )R3M  dou  matrice C i D pentru care CDDC ⋅≠⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze matricele 2A   i  3A . 

(2p) f) S  se arate c   dac  ∈X ( )R3M  i AXXA ⋅=⋅ , atunci exist  R∈cba ,,    

astfel încât  
















=

a

ba

cba

X

00

0 . 

(2p) g) S  se arate c  pentru orice ∗∈ Nn  este adev rat  egalitatea 



















 −

=

100

10
2

)1(
1

n

nn
n

B
n . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

  

   Se consider  func ia [ ) R→∞,0:f , xxf =)( . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(4p) b) S  se calculeze  
1

)1()(
lim

1 −

−

→ x

fxf

x
. 

(4p) c) S  se arate c   func ia  f  nu este derivabil  în punctul  00 =x . 

(2p)  d) S  se arate c   f  este strict cresc toare pe [ )∞,0 . 

(2p) e) S  se rezolve în intervalul [ )∞,0 ecua ia 14)()()( 32 =++ xfxfxf . 

(2p) f) S  se calculeze dxxf∫
4

1

)( . 

(2p) g)  S  se dea un exemplu de func ie neconstant  RR →:g , pentru care  ( ) 24 ≠g  

i  =∫
4

1

)( dxxf ∫
4

1

)( dxxg . 
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SUBIECTUL I 

a) 4 1y x= + ; b) Deaoarece ( )
2

1 3 4+ − = , rezult  c  punctul ( )1, 3A −  apar ine 

cercului. c) 2 2BC = ; d) 
1

sin
6 2

π
= ∈Q ; e) 

2
a

π
=  i 0b = ; f) 1. 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) { }2,3A = ; b) 1x = − ; c) { }9,10,11,12,13,14,15y ∈ ; d) 4̂ ; e) 
2 0

2007 5
A

 
=  
 

. 

2. 

a) 4x =  este punct de extrem local; 

b) 4x =  este punct de inflexiune; 

c) :h →R R , ( ) 8h x x= ; 

d) 
1

4

1 n

n

n ≥

 
 

+ 
; 

e) 5. 
 

SUBIECTUL III 

a) ( )det 0A =  i ( )

1 1 0

det 0 1 1 1

0 0 1

B = = ; 

b) calcul direct; 

c) ( )rang 2A = , deoarece 
1 0

1 0
0 1

= ≠ . 

d) De exemplu 

1 1 1

0 0 0

0 0 0

C

 
 

=  
 
 

 i 

1 0 0

1 0 0

1 0 0

D

 
 

=  
 
 

. 

 

3 0 0

0 0 0

0 0 0

C D

 
 

⋅ =  
 
 

 i 

1 1 1

1 1 1

1 1 1

D C

 
 

⋅ =  
 
 

. 

e) Avem 2

0 0 1

0 0 0

0 0 0

A

 
 

=  
 
 

 i 3

3
A O= . 
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f) Fie 

a b c

X d e f

g h j

 
 

=  
 
 

. Egalitatea A X X A⋅ = ⋅  implic  0d h g= = = , a e j= =  i 

b f= . Atunci 0

0 0

a b c

X a b

a

 
 

=  
 
 

. 

g) Se folose te principiul induc iei matematice. 

 

SUBIECTUL IV 

a) ( )
1

2
f x

x
′ = , ( )0,x∈ ∞ . 

b) 
( ) ( )

( )
1

1 1
lim 1

1 2x

f x f
f

x→

−
′= =

−
. 

c) ( )
( ) ( )

0 0
0 0

0
0 lim lim

d
x x
x x

f x f x
f

x x→ →
> >

−
′ = = = +∞ , deci func ia f  nu este derivabil  în 

0x = . 

d)  ( ) 0f x′ >  oricare ar fi ( )0,x∈ ∞ , rezult  c  f  este strict cresc toare pe ( )0,∞ . 

e) Se observ  c  4x =  este solu ie. Dac  4x > , atunci monotonia func iei f  implic  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 3 2 3
4 4 4 14f x f x f x f f f+ + > + + = , deci nu exist  nici o alt  solu ie 

mai mare decât 4. Analog se arat  ca nu exist  alt  solu ie mai mic  decât 4. Deci 

4x =  este unica solu ie a ecua iei. 

f) ( )
4

1

14

3
f x dx =∫ . 

g) Se poate considera func ia :g →R R , ( )
28

45
g x x= .  
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