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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 

Proba scris☎ la MATEMATIC  
 

PROBA D 

                                   Varianta ….021 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic✂, specializarea ✄tiin

�
e ale naturii; Filier✂ tehnologic✂, profil Tehnic, toate specializ✂rile 

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord☎ 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolv ri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul vectorului jiv
���

125 += . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului determinat de punctele ( )4,3A  i ( )5,4 −C . 

(4p) c) S  se calculeze 
6

sin
2

sin
ππ

⋅ . 

(4p) d) S  se determine ecua ia tangentei la cercul 2522 =+ yx  în punctul ( )4,3 −P . 

(2p) 
e) S  se calculeze lungimea laturii BC  a triunghiului ABC  în care 2=AB , 2=AC  i 

( ) �30=∠BACm . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s  aib  loc egalitatea de numere complexe 

( )3
30sin30cos ��

ibia +=+ . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze elementul  20072̂   în ( )⋅,12Z . 

(3p) b) S  se calculeze 9

12

3

12 CC − . 

(3p) c) S  se rezolve în mul imea numerelor reale strict pozitive ecua ia  xx 42 loglog = . 

(3p) d) S  se rezolve în mul imea numerelor reale ecua ia xx 42 = . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice rela ia 3! nn < . 

  

 2. Se consider  func ia RR →:f , ( ) 1023 −+= xxxf . 

  

(3p) a) S  se calculeze      ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze         ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf

x

0
lim

0

−

→
. 

(3p) d) S  se arate c  func ia   f    este strict cresc toare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze          
25

32
lim

−

+

∞→ n

n

n
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider  polinoamele 1234 ++++= XXXXf , care are r d cinile C∈4321 ,,, xxxx  i  

123 +++= XXXg , care are r d cinile C∈321 ,, yyy . 

(4p) a) S  se determine câtul i restul împ r irii polinomului f  la polinomul g . 

(4p) b) S  se calculeze ( )1−g . 

(4p) c) S  se calculeze 4321 xxxx ⋅⋅⋅ . 

(2p) d) S  se determine   21 , yy  i 3y . 

(2p) e) S  se calculeze  
2007

3

2007

2

2007

1 yyy ++ . 

(2p) f) S   se arate c  num rul ( ) ( ) ( ) ( )4321 xgxgxgxgb ⋅⋅⋅=   este natural. 

(2p) g) S  se arate c    ( ) ( ) ( ) 3321 =++ yfyfyf . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

  Se consider  func ia RR →:f , ( )cbxaxexf
x ++= 2)( , unde R∈cba ,,  i 

func iile RR →:ng , ( ) ( )( )22 12 nxnxexg
x

n +++−= , N∈∀ n . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′  i ( )xf ′′ , R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )0ng , N∈n . 

(4p) c) S  se calculeze ( )xg0
′ , R∈∀ x . 

(2p) d) S  se determine R∈cba ,,  dac   ( ) ( ) 10,00 =′= ff  i ( ) 40 =′′f . 

(2p) e) Utilizând metoda induc iei matematice, s  se arate c  

( )( )
6

121
...21 222 ++

=+++
nnn

n  , ∗∈∀ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze    
( ) ( ) ( )

3

21 0...00
lim

n

ggg n

n

+++

∞→
. 

(2p) g) S  se calculeze    ( )∫
1

0

0 dxxg . 
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                                        Varianta 021 

 

     SUBIECTUL  I  

a)13 . 

b) .82  

c)
2

1
.  

d) 02543 =−− yx  

e) 322 −=BC  

f) 1,0 == ba . 

 

SUBIECTUL II 

1. 

a) 8̂  . 

b)0. 

c)1. 

d) 0 . 

e) .
5

4
 

2. 

a)3x 22 +  . 

b)
4

35
− . 

c) 2 . 

d) ( )xf ′ >0 , ∈∀x R . Atunci func ia   f    este strict cresc toare pe R . 

e)
5

2
. 

 

SUBIECTUL III 

 

a) Catul este X  iar restul este 1. 

b) ( ) 01 =−g  . 

c) 4321 xxxx = 1
1

1
= . 

d) 0123 =+++ yyy sau ( )( ) 011 2 =++ yy ,atunci 11 −=y , iy =2 , iy −=3 . 

e)  
2007

3

2007

2

2007

1 yyy ++ = 1−  . 

f)Din a) ,avem ( ) ( ) 1+= XXgXf . Deci X ( ) =Xg ( ) 1−Xf . 

( ) ( ) ( ) ( ) 04321 ==== xfxfxfxf . 

Atunci ( ) ( ) ( ) ( ) =4321 xgxgxgxg ⋅
−

1

1

x
⋅

−

2

1

x
⋅

−

3

1

x 4

1

x

−
=  1

1

11

4321

==
xxxx

∈N . 
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g) Din f) , avem  ( ) ( ) 1+= XXgXf .Cum    ( ) ( ) ( ) 0321 === ygygyg   

( ) ( ) ( )321 yfyfyf ++ =3  

 

SUBIECTUL IV 

a) ( )xf ′ = ( )[ ]cbxbaaxe x ++++ 22  . 

( ) ( )[ ]cbaxbaaxexf x +++++=′′ 2242  . 

b) ( )0ng =e ( ) .0 220 nn =+  

c) ( )xg0
′ = ( )12 +−− xxe x . 

d)Cum ( ) 00 =⇒= ccf .Cum ( ) ,0 cbf +=′ iar ( ) 110 =⇒=′ bf . 

Din  ( ) 40 =′′f   ob inem 422 =++ cba  .Deci 1=a . 

e)Verific m propozi ia pentru 1=n . 

( )
( )( )

;
6

112111
1:1 2 +⋅+

=P adev rat  .Demonstr m ( ) ( )1+⇒ kPkP . 

( ) :kP
( )( )

∈∀
++

=+++ k
kkk

k ,
6

121
...21 222 ∗

N ; adev rat . 

 

( ) :1+kP ( )
( )( )( )

∈∀
+++

=+++++ k
kkk

kk ,
6

3221
1...21

2222 ∗
N . 

Ob inem 
( )( )

( )
( )( ) ( )

=
++++

=++
++

6

16121
1

6

121
2

2 kkkk
k

kkk
 

=
( )( )( )

∈∀
+++

k
kkk

,
6

3221 ∗
N . 

Deci , 
( )( )

6

121
...21 222 ++

=+++
nnn

n  , ∗∈∀ Nn . 

f) 
( ) ( ) ( )

3

21 000

n

g...gg
lim n

n

+++

∞→
=

( )( )
3

1

6

121
lim

3
=

++

∞→ n

nnn

n
. 

h) ( )∫
1

0

0 dxxg = ( ) =+−∫
1

0

2
dxxxe

x ( ) ( ) ( ) −+−=+−
′

∫
1

0

2

1

0

2
xxedxxxe

xx ( ) =+−∫
1

0

12 dxxe
x   

= ( ) ( ) =+−
′

− ∫
1

0

12 dxxe
x ( )12 +−− xe

x 1

0 + ( )∫ =−

1

0

2 dxe
x  

= e+1-2 .3
1

0
+−= ee

x  
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