ANEXA A
Relatii trigonometrice intr-un triunghi oarecare

Cele mai importante relatii dintre unghiurile a, B, y si laturile a, b, c ale
unui triunghi oarecare ABC (fig. A.l), sunt teorema sinusurilor si teorema
cosinusului. Teorema cosinusului poate fi inlocuitd cu teorema tangentei sau cu

formulele referitoare la jumatatea unghiurilor.

Teorema sinusurilor. Intr-un triunghi raportul a doua laturi este egal cu raportul
sinusurilor unghiurilor opuse.

a _ b _ ¢
sind sinf3  siny

(A.1)

Teorema cosinusului. Patratul lungimii unei laturi a unui triunghi este egal cu
suma patratelor lungimilor celorlalte doud laturi minus de doud ori produsul lor

inmultit cu cosinusul unghiului dintre ele.

a’=b*+c* -2bccosa,
b*> =c’ +a’ —2cacosf3, (A.2)
c’=a’ +b* -2abcosy

Fig. A.1 Fig. A.2
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Teorema tangentei

Aplicand proprietatea proportiilor, obtinem din teorema sinusurilor:

a+p . a-p
a_sina a-b smO{—smB 2cos 2 st 2 (A3)
b sinB a+b s1na+s1n,8 2s1na+B a-p .

2
a+'8cosa_ﬁ
2 2

Impartind numardtorul i numitorul prin cos , obtinem teorema

tangentei pentru laturile a si b; prin permutéri circulare obtinem teorema
tangentei si pentru celelalte perechi de laturi:

a—,B:a—bt a+f a+p _180°-

t )
8 2 a+bg 2 2 2
b-c + + 180° —a .
B Y _ gB V. Bty _ (A4)
2 b+c 2 2 2
tgy—az - tgy+a’ y+a=180 -B

2 c+a 2 2 2
Prin permutari circulare intelegem ca a trece in b, b trece in ¢, C trece in a.

Acelasi lucru pentru unghiuri: a - - y- o (fig. A.2).

Exprimarea functiilor trigonometrice ale unghiurilor

unui triunghi cu ajutorul laturilor

Se noteaza perimetrul triunghiului prin 2s, a+b+c=2s sau s=(a+b+c)/2.
Formulele cosinusului:

(s—a)s’ Cosﬁ: (s—b)s’ cos) = (s—c)s.

cosg = (A.S)

Formulele sinusului:

ind = [ODE0) g B [6Z0678) ¥ [BZAED)
2 b 2 a 2 ab

Formulele tangentei:

tgg: (s—b)(s-c) B _ |[(s—C)(s-a) Y = (s—a)(s—b). (A7)
2

s(s—a) & s(s—h) £ s(s—C)
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